РЕМ ИЯ НАУК СССР 
ИНСТИТУТ НАУЧНОЙ ИНФОРМАЦИИ 


РЕФЕРАТИВНЫИ 
ЖУРНАЛ 


МАТЕМАТИКА 
РЕФЕРАТЫ 
2468— 2805 


* 


№ 3 1954 


ИЗЛАТЕЛЬСТВО АКАДЕМИИ НАУК СССР 
МОСКВА 


ГЛАВНАЯ РЕДАКЦИОННАЯ КОЛЛЕГИЯ 
РЕФЕРАТИВНОГО ЖУРНАЛА 


В В. Ататов, А. П. Лебедев, С. М. Никольсний, Е. Ф. Огородников, 
Д. Ю. Панов (председатель редуоллегии), 6. Н. Рутовский, 
.Г. И. Седов, 9). В. Штольский 


СОДЕРЖАНИЕ 


ООО По бо бор обоф ас 
Основания математики и математическая ло- 
О о ое о о, 
Теория чисто ло. Же а 
ИЕ О а о ое о ое я 
Многочлены и линейная алгебра. 


а я бе к. 
Моля, кочьца и струвтуры 1.8. - в 
ОО 5 собою бое 


Теория функций действительного неременного 
Приближение функций полиномами и их 


И В ооо м 
Теория функций комплекеного переменного 
Дифференциальные ураввения + ...... 

Обыкновенные дифференциальные урав- 

О о. 

Уравнения в частных производных .. 
Интегральные уравнения. 
Вариационное исчисление ......... 
Анализ (другие вопросы). . ое... 

ПН О о ооо аа © ок 

Сиециальные функции ,......... 

Интегральные преобразования и операци- 

ФО ОИС: Бо бовоообобоо 


1 


Функциональный анализ... . 33 
Теория вероятностеи....... 38 
Математическая статистика . 41 
Теория ивр” ие с - — 
Применение теооретико-вероятностных и 
статистических методов: ее 46 
Семеро 47 
Проективная и начертательная геометрия 43 
Алгебраическая геометрия. ео. 50 
Дифференциальная геометрия трехмерного 
просараневвам ее Ее 50 
Геометрия п-мерного пространетва. Теория 
ОТНОСИТЕЛЬНО 71 
Метрические задачи евклидова простран- 
ства. Келеровы многообразия ...... 52 
Геометрия выпуклых многообразий 53 
Численные и графические методы ..... 53 
Таблины зо оао о и ОЙ 57 
Вычислительные машины и математические 
приборы о 57 
Использование вычислительных устройств 
и-их элементов в технике. „ее — 
История математики. Биографии ...... 65 
Авторский указатель енот мно Ш 


Адрес редакции: Москва, 57, Балтийский пос., д. 42 ВБ. 


РЕФЕРАТИВНЫЙ ЖУРНАЛ 
МАТЕМАТИКА 


ГЛАВНЫЙ РЕДАКТОР С. М. Никольский 
РЕДАКТОРЫ ОТДЕЛОВ: ЛП. С. Александров, И. Н. Венуа, А. Н. Колмогоров, 
В. М. Курочкин, Ю. В. Линник, А. И. Маркушевич, В. В. Немыцкий, 
С. М. Никольский, П. С. Новиков, Д. Ю. Панов, С. П. Фиников, С. В. Фомин 


Рефераты 2468—2805 


№ 3 Март 1954 г. 


ОБЩИЕ ВОПРОСЫ 


2468. Об исследованиях в области математики 
в Советском Союзе. Хуа Ло-гэн (4.988 


БР ЕКО» 8) ЖЖ — (Кэсюэ 
тунбао), 1953, № 8, 4—9 (кит.) 
2469. Заседание памяти академика С. А. Чаплы- 


гина. Вестн. АН СССР, 1953, № 4, 103—106 

Сообщение об объединенном заседании Моск. 
об-ва испытателей природы, Моск. мат. об-ва, 
мех.-мат. и физ. фак-тов МГУ и Моск. высшего 
техн. училища, посвященном 10-летию со дня 
смерти С. А. Чаплыгина. 


2470. —О математических статьях во втором изда- 
нии БСЭ. Украинский мат. ж., 1953, 5, № 3, 
354—360 
Приводятся материалы обсуждения математиче- 

ских статей первых 15 томов второго издания БСЭ, 

происходившего в марте — апреле 1953 г. на за- 
седаниях Ученого совета Института математики 

АН УССР. 

2471. Планирование научно-исследовательской 
‘работы Математического инетитута. К ура- 
товский (Р|апомаше Бадай паакомусв [п- 
зуйица Мабетабус2перо. К агафо\мз К! Ка- 
21 ш1ег2), Маика Ро[зКа, 1953, 1, №2, 220— 
227 (польск.) 

Доклад, прочитанный на заседании Президиума 

Польской академии наук 24 января 1953 г. 


2472. — Ш съезд Всемирной федерации работников 


науки. Якубовский (11 2]а24 З\йаю\е]’ 


{е4егасй ргасоушКо\ пай. Таки ро\зкК! 
Тапиз2 Гесв), Дусе з2Ко?у му237е}, 1953, 
1, № 11, 110—114 (польск.) 


2473. Ноябрьское собрание в Роли (Тве Моует- 
Бег шеепо ш Ва!е126), ВиП. Ашег. Ма. 5ос., 
1953, 59, № 1, 52—64 (англ.) 

Приведены краткие резюме докладов, предста- 
вленных 485-му собранию Амсриканского математи- 
ческого общества 28—29 ноября 1952 г., в числе 
которых следующие: 

Алгебра и теория чисел 

1. О распределении символов Якоби.Б рауэр 
(Вгаиег А. ‹ 

2. Заметка о модулярных инвариантах. Кар - 
лиц (Саг] р Геопага). Рассматривается система 


алгебраических форм ]....., [. над полем Галуа 


@Е(4), подвергаемая подстановкам полной линей- 
ной группы над @Е(9), и структура ее инвариантов. 

3. Формула взаимности для взвешенных квад- 
ратичных разбиений. Карлиц (Сагё2 Геопагд). 
Рассматривается квадратичная форма @) от г пере- 
менных над полем Галуа СГ(а). При числах 
“ЛЕС 4Е(9) составляется сумма 


от — (2. +... +22.) 
9®== 7 
и для нее выводится формула взаимности. 

4. Инвариантная теория систем уравнений над 
конечным полем. Карлиц (Саг!2 Геопаг4). 

5. Регулярные изотопы почти-колец. Дин 
(Пеап В. У.). Рассматриваются почти кольца (весь- 
ма общие системы с двумя операциями) и их изотоп- 
ные отображения. При некоторых ограничениях 
изотопия является изоморфизмом. 

6. О многообразиях группоидов и луп. Эванс, 
Найман (Еуапз Тгеуог, Меитапп В. Н.). Рас- 
сматривается вопрос о мощности многообразий 
(всмысле Холла) группоидов и луп. Изучаются также 
некоторые другие вопросы, связанные с лупами. 

7. Примитивные тернарные неопределенные ква - 
ратичные роды с более чем одним классом. Ха д- 
лок Е Наоск Е. Н.). Строятся примеры число 
коренных тернарных неопределенных форм тс 
нечисто коренными взаимными @ормами, причем 
в их родах содержится не менее двух классов. Пер- 
вые инварианты делятся, по крайней мере, на 64 
(обстоятельство, связанное с теоремами А. Мейера). 

8. Характеристика нормальных матриц. Гоф- 
ман, Таусская (НоИштап А. Т., Таиззку О]ва). 
Доказывается следующее: 

Пусть матрица А имеет собственные значения 


®;; если 1) матрица А+ А* имеет собственными 


значениями числа &; + «у или 2) матрица АА* имеет 
собственными значениями числа о;а,, то матрица 4 
нормальна, т. е. 4.4* = А*А. 

9. Матрицы, степени А! которых являются мно- 
гочленами от Ё, и главные идемпотентные элементы. 
Хафф (Ни! С. В.). Пусть ВР — область целостно- 
сти характеристики х=0, Ои„— кольцо тхт 


матриц. Единицей для ‘матрицы А называется 
такая матрица Е, что Е = Е Е = ЕА = А. Ос 


Я й 
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новной результат: А — Е нильпотентвая индекса 
п + 1 матрица тогда и только тогда, когда существует 
такой матричный многочлен Ё (1) © Ри [=] степени п, 


что К (0)= В, Ё (1) = АЁ для це тых положительных 2. 


При помощи этой теоремы легко получаются неко- 
торые классические и новые результаты теории 
матриц. 

10. Линейные дифференциальные уравнения в 
полях конечной характери‹тики. Егс (Таезег 
Агро). Использованием итеративного дифференциро- 
вания, введенного Шмидтом (ЗВ 14 Е. К., У. гепе 
ип4 апое\. Ма!., 1952, 190, 4), определяются фор- 
мальные дифференциальные уравнения в поле Ё 
характеристики р-=- 0. Далее изучаются линейные 
дифференциальные уравнения. 

11. Матрицы с обосщенными кватернионами в ка- 
честве элементов. Ли (ГееТ. Н.). Обобщенными ква- 
тернионами называются элементы кольца ()’с ба- 
зисом 1, & У, К, над полем действительных чисел и 
таблицей ‘умножения Й = + 1,/2=+1,й == 
= — 71. Рассматриваются матрицы над кольцом 4), 
в частности вопрос о существовании собственных 
значений. 

12. Определение тела в терминах одной опера- 
ции. Левит (Геуц К. ..). Даются две. системы 
аксиом, характеризующих тело в терминах одной 
операции а А ф или ах. С умножением и сложе- 
нием эти операции связаны так: 


аДь, =а— аб, ау =1— 61а. 


13. Замечание о теореме Паркера. Медлин 
(Мед! ©. \..). 

14. Эквивалентность полиномиальных матриц. 
Паркер, Рутледж (Рагкег \.У., ВоаШМе4ве 
\/. А.). Доказывается теорема об эквивалентно- 
сти полиномиальных матриц специального вида. 
В качестве следствия получаются некоторые уже 
известные результаты. 

15. О характеристическом многочлене произведе- 
ния двух матриц. Рот (Во У. Е.). Доказана тео- 
рема: если матрицы А и В имеют характеристиче- 
скими многочленами 


аз (2) — ха, (2) и 6% (12°) — 26: (1*) 


(а (#), ал (1), 8, (1). 6, (Е) — многочлены), а ранг. 4А—В 
не больше единицы, то а, (2) 6,(1)— ха, (1) 6 (х) являет- 
с,. характеристическим многочленом для АВ. 

16. Обобщенные коммутаторы матриц. Таус- 
ская (Таиззку О]са). Доказывается теорема: если 
определители матриц 4 и В равны и отличны от 
нуля, то существуют такие матрицы Х и У, что 
ЕЖУ В ЖИ. 

17. Новые случаи неприводимости многочленов 
Лежандра. И. Вахаб (У\аБаь .. Н.). Если степень 
п многочлена Лежандра Р‚ (х) имеет вид п = (р—1)х 


х (р + риа +... - р^у), К; ЕК, то степени мно- 
зкителей Р, (2) должны иметь такой же вид. Уста- 


навливаются новые случаи неприводимости много- 
членов Лежандра. 


Анализ 


18. Неподвижные точки отображений упорядо- 
ченных множеств. Гинзбург (СшзЬБаго беутоит). 

19. Заметка об уравнении Лиувилля О}=0. 
Икенберри (ТКепЪеггу Егпез). 

20. Об интеграле, связанном с интегралом Поллар- 
да—Мура- Стилтьеса. Инграм (поташ У. Н.). 

21. Заметка о гармонических функциях, поро- 
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вопросы 


жденных аналитическими функпиями гиперперемен- 
ного. Майлс (МПез Е. Р.). Рассматриваются фувк- 
ции гиперпеременного 2 = х-- фу - №*2, где из = 1. 

22. О бесконечности числа простых троек. Мур 
(Мооге С. М.). Рассматриваются тройки простых 
чисел, соседние из которых отличаются на 2 и 4. 

23. Изучение критических множеств функций. 
Пелличчарро (Ресслаго Е. ..). 

24. Об аддитивных свойствах действительных 
чисел. Предварительное сообщение. Шилдс 
(551е19з А. Г.). В частности, утверждается, что 
то (А + В) > ть (А) + ть (В), где т, — внешняя мера. 
Лебега, А, В — множества действительных чисел, 
А+ В = {а-+ 6}, аб Л, 6 ЕВ. 

25 Эйлеровы’ методы суммирования двойных 
рядов. Уоллан (\оап С. М.) (РЖМат, 1954, 
2210). 


Прикладная математика 


26. О сходимости приближенных решений дву- 
мерного волнового уравнения к точному решению. 
Хайнд (Н!Ш4 А. Т., Л). 

27. Методы средних в итерационных процессах. 
Манн (Мапл У. В.) (РЖМат, 1954, 2241). 


Геометрия 


28. Модификация закона параллелограма для 
характеристики гильбертовых пространств. Эл- 
лис (2111$ Б. 0). 

29. Каноническая форма для конформно-плоско- 
го симметрического пространства. Левин (Теуше 
ТасК). Доказано существование координатной систе- 
мы, в которой квадратичная форма имеет вид 45? 


= (4/2) зе (аз (е = 4). 
Топология 


30. Дополнительные пространства декартовых 
произведений групп и линейных пространств. 
Эллис (ЕШз Х. М.). 

31. Замечание о трансфинитных последователь- 
ностях. Гриффин (Си!Ша .. $5.). 

32. Замечания 0б однородных пространствах. 
Исбелл (1зЪе1 .. В.). 

33. Паракомпактность СИ’-комплексов. Уолш 
(\\а13В М. ..). 

34. Компактные многообразия с однородной комп- 
лексной структурой. Ван (\апе Н. С.). 


2474. Сообщения о докладах (УогтаозЪене ще), 
ыы" ша. МасВг., 1953, 7, № 25/26, 62—64 
нем. 


Приведены резюме следующих докладов, про- 
читанных на заседаниях Математического общества 
в Вене в зимнем семестре 1952/53 г.: 

1. О сингулярном интегральном уравнении Кан- 
телли в математической статистике. Сансоне 
(Запзопе С.). Рассматривается вопрос о нетривиаль- 
ных решениях уравнения 
-Ноо 


\ ехр [1 (1) -а? /2 + аз — =] ах = Упт.ехр (а? /4)- 


—©® 


2. К теории самосопряженных обыкновенных диф- 
роны уравнений высших порядков. Х а м- 
ергер (НашБигоег Н. Г..). Найдены некоторые 
соот,.‹ шения между решениями и их производными. 
3 0б одной проблеме типа Варинга — Гольд- 
баха. Прахар (Ргасваг К.) (РЖМат, 1953, 551). 
4. О числах Ферма. Кнёдель (Кводе! \/.) 


Е 
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5. О некоторых проблемах топологии; 
товский (Кигаю\зк! К.). 

6. Регулярная разрешимость общих линейных 
дифференциальных уравнений с частными произ- 
водными. Хорних (Ногшев Н.). 

7. О принципе конечной площади. Уоте рман 
(\Мацегтап О.). Указывается распространение одной 
теоремы Лузина и Зигмунда о поведении аналити- 
и на границе круга. 

! локсодромиях тора. В 
(\МипдегИ св м ь вы 

9. Проективный инвариант трех линейных эле- 
ментов п-го порядка с общим линейным элементом 
(п — 1)-го порядка. Круппа (Кгирра Е.). 


2475. Сообщения о докладах (Уог(гаозБенсвие), 
[\цегпаё. ша. МасВг., 1953, 7, № 27/28, 51—53 
(вем.) 

Сообщается о докладах, прочитанных на засе- 
даниях Математического общества в Вене в летнем 
семестре 1953 г.; в частности, приведены резюме 
следующих докладов: 


Кура- 


1. Частично упорядоченные пространства и аль-. 


тернативные формы. Бомпьяни (Вошр!ап! Е..). 

При помощи алгебры альтернативных форм 
исследуются геометрические свойства линейных 
пространственных систем. 

2. Конгруентное перемещение коллинеарных 
пространств. Браунер (Вгаипег Н.) (РЖМат, 
1953, &69). 

3. О преобразованиях абстрактных граф. Са- 
бидусси (За 9изз1 С.). 

4. Конструирование и применение электронных 
счетных машин в Г‘ттингене. Хопман (Нор- 
тапп У..). ' 


2476. Научный годичный съезд специалистов по 
прикладной математике и механике с 21 по 25 
апреля 1953 г. в Аахене. Гертлер (У\155еп- 
зсвайИсре Уартгезастис 4ег СаММ, АасВеп, 
21.—25. Арг! 1953. СогЕ ег Н.), Пщегпав. 
ша. Масрг., 1953, 7, № 27/28, 12—13 (нем.) 
Указаны некоторые доклады, ‚прочитанные на 

съезде. 


2477. Годичное` собрание Японского математи- 
ческого общества с 30 мая по 3 июня 1953 г. в 
Токийском университете. Такасу (Аппиа!| 
шее та о{ Фе УТарапезе шаШфеша{ са] зос1еу, 
Токуо ОшуегзИу, Мау 30-№ № Лише 3-14, 1953. 
ТакКази Т.), Пиеграф. ша. МасВг., 1953, 
7, № 27/28, 13—14 (англ.) 


Приводится программа заседаний. 


2478. Список докладов, прочитавных членами 
Японского математического общества в 1952 г. 
(Ел НнЖЕжажани) мы  (Сугаку), 
1953, 5, № 1, 57—64 (япон.) 


2479. Международная комиссия по преподаванию 
математики. К урепа (ГиегпаМопа]е Ма®е- 
шайзеВе Ощеггс икота 155101 (1МОК). Ку- 
гера С.), Пцеграь ша. Масрг., 1953, 7, 
№ 27/28, 10—11 (нем.) 

Краткие сведения о состоявшемся в марте 1952 г. 

в Риме заседании комиссии. 


2480. Математика в школе. в настоящем и буду- 
шем. Снелл (5сВ00| ша фешайсз 1ю4ау апа 


Общие вопросы 
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фбошоггом. Зпе11 К. 5.), Май. Сах., 1953, 


37, № 321, 164—173 (англ.) 


Речь по случаю избрания автора президентом 
Математической ассоциации Англии на 1953 г. 
Приводятся соображения по поводу возможных пу- 
тей развития программ по математике в английских 
средних школах. Большое внимание уделяется во- 
просу о реформе преподавания геометрии, в част- 
ности в старших («специальных») классах, окон- 
чание которых необходимо для побступления в 
высшее учебное заведение. Предлагается включе- 
ние в программу элементов синтетической геометрии 
за счет сокращения метрических методов ‹аналити- 
ческой геометрии и приложений тригонометрии). 
Рассматривается также вопрос об объеме элементов 
математического анализа в курсе средней школы и 
их связи с преподаванием физики. В. И. Левин 


2481. Математические институты (Ма{ВешаЙса! 
тзИциез), Пиегпаб. ша. . Маеьг., 41953, 7, 
№ 25'26, 11—25 (англ., франц., нем.) 
Приводятся названия некоторых математиче- 

ских учреждений за рубежом, а также списки про- 

фессуры. 

2482. Сообщения по Японии. Такасу (Мас\- 
гс (еп. Фарап. ТаКази Т.), ,Пцегпа&. ша. 
Масвг., 1953, 7, № 27/28, 14—21 (вем.) 

В частности, сообщается, что с 1953 г. в Иокогаме 
вместо журнала «ТЪе 7оугпя] о{ Уоковата Мипс1- 
ра! Оштегзиу, зег. О (Ма\ТетайЙс$)» будет выходить 
2 раза в год «Тве Уоковаша Ма\ешаНса! ]опгпа№. 


2483. Труды 4-го Конгресса Итальянского мате- 
матического общества (А де] Очацюо Сопотеззо 
ае!”Спюопе Ма(стша Иса ЦаПапа) 

Опубликованы в двух томах (Е 41210пе Сгетопезе, 
Воше, 1953). Первый том (324 стр.) содержит общие 
доклады, второй (684 стр.) — короткие сообщения. 

Из Ма{В. Веу., 1953, 14, № 8, 836. 


2484 В. — Научно-техническая конференция (Ле- 
вингр. технол. ин-т). Тезисы докладов. 96 стр., 
Госхимиздат, Л.— М., 1953 
Приводятся тезисы докладов, прочитанных на 

научно-технической конферевции Левинградского 

технологического института (1953 г.), в частности 
докладов: Метод оргавизации и проведения мате- 

матического практикума. М ихельсон Н. С.;. 

Обобщевие понятий об инте! рале и произгодной на 

случай дробных порядков. Накоренко Г. В.; 

К вопросу построевия линии пересечения двух 

цилиндров. Дешевой Г. - 


2485 К. Научно-техническая конференпия про- 
фессорско-преподавательского состава Инсти- 
тута совместно © представителями Инженерно- 
технического общества и текстильных предприя- 
тий г. Ленинграда 1952—1953 гг. (Ленингр. 
текстильный ин-т). Тезисы декладов. 171 стр., 
Л., 1953. } 

Тезисы докладов, в частности математических, 
прочитанных ва научно-технической ковферевции 
профессорско-преподавательского востава Левин- 
градского текстильного института (1952—1953): 
О разложении вектора-ускорения точки по на- 
правлениям осей косоугольных координатных си- 
стем. Гавриленко В. А.; Теория субполи- 
гармонических функций и некоторые задачи поли- 


ыы 
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гармоническихфункций. Ефрон А. И.; Решениеурав- 
нения Лапласа при граничных условиях, заданных на 
прямой. МаньковН.А., Измерение больших радиу- 
сов кривизны. Прибор и методы измерения. Пл а- 
тонов М. Х.; Анализ причин, приводящих к 
неудовлетворительным результатам при постро- 
ении аксонометрических проекций. Григорь- 
ев Н. М. 


ОСНОВАНИЯ МАТЕМАТИКИ 


2487. Теорема Геделя и теория алгоритмов. У с- 
пенский В. А., Докл. АН СССР, 1953, 
91, №4, 737—740 
Говорят, что множество натуральных чисел В 

порождается функцией ф, если А есть совокуп- 

ность значений функции ф. Множества, порождае- 
мые частичными рекурсивными функциями, назы- 
ваются рекурсивно перечислимыми. Всякой системе 
равенств, определяющей чьстичную. рекурсивную 
функцию, можно соотнести натуральное число — 
номер этой системы, — по которому система одно- 
значно восстанавливается. Этот номер считается 
вместе с тем номером функции, определяемой систе- 
мой равенств, и номером совокупности значений 
этой функции. 

Говорят, что множества Е, и Е, отделяются 

множествами Н, и Н,, если Е С Н,, Е СН. и 


Н.ПН, = Л. Говорят, что множества Е и Е, 
неотделимы, если они не отделяются никакими 
рекурсивными множествами. Известны примеры 


непересекающихся неотделимых рекурсивно пере- 
числимых множеств (см. Трахтенброт Б. А., 
РЖМат, 1953, 13). 

Автор называет множества Е, и Е, эффективно 
пеотделимыми, если имеется такая частичная рекур- 
сивная функция двух аргументов \», что всякий 
раз, когда п, и п, суть номера рекурсивно пере- 
числимых множеств Н, и Но, отделяющих В, и 
Е., у(п, пз) определено, но не принадлежит ни 
Нь, ни Н.. 

Формулируется теорема 1: Существует пара 
непересекающихся эффективно неотделимых рекур- 
сивно перечислимых множеств. 

Автор предлагает следующее определение дедук- 
тивного исчисления. Будем рассматривать неко- 
торый алфавит 8; слова в нем будем называть 


«формулами»; некоторые «формулы» 4.,..., и 
(р — натуральное число) будем называть «аксиомами». 
Введем несколько алгорифмов Г;,..., Га (4 — нату- 


ральное число), которые будем называть «правилами 
вывода»; пусть при этом алгорифм Г; применим лишь 


к системам «формул» Хх, ОЗ] о У, 2: “,, где 
1 1 


К; и 1, — фиксированные неотрицательные числа, и 
в случае своей применимости пусть Г; перерабаты- 
вает такую систему «формул» в «формулу» же. 
Совокупность элементарных знаков алфавита 8, 
«аксиом» и «правил вывода» автор предлагает тогда 
рассматривать как дедуктивное исчисление. При 
этом для уточнения термина «алгорифм» он вводит 
допущение: для каждого : должна существовать 
частичная рекурсивная функция $; от К; + Ц пере- 
менных, такая, что всякий раз, когда Г; перерабаты- 


и 
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2486 РЕШ. Основы математического мастерства. 
Прайс, Ноулер (Ваз1с 5КШз шт ша\пеша- 


сз. Рг!1се Н. Уегпоп, Кпом|ег 
гоу: РР: У11--249, Сшп апа Со., 
Мех‘ Уогк, 1952, 3.25 4оП.) [Рецензия: Хо- 


кинс (На\укшз Сеотре Е.), Зсвоо|. $61. ап4 
Маш., 1953, 53, № 6, 506—507 (англ.)1 


См. также: 2770 


И МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ЛОГИКА 


вает систему формул АХ!,..., Ху, У ‚У, в 
формулу 2, должно иметь место равенство 
М (2) =; (М (Х,),. .. „МХ, М, . .., МР) 


где №М(Х) означает номер формулы Х в определен- 
ной фиксированной нумерации формул. 
Выводимость формулы в исчислении опреде- 
ляется индуктивно: все аксиомы считаются выво- 
димыми и выводимой считается всякая формула, 
в которую какой-либо алгорифм Г; перерабатывает 


систему выводимых формул Х,,..., А. к; И каких- 


нибудь формул У,,..., У... Рассматриваются лишь 


1. 
исчисления «с отрицанием», т. е. исчисления, ал- 
фавиты которых содержат знак отрицания “1. 
Формула `].4А называется отрицанием формулы 4. 

Пусть % — множество формул исчисления П, 
обладающее следующими свойствами: а) имеется 
алгорифм, позволяющий для всякой формулы рас- 
познавать, принадлежит ли она 3%; 6) отрицание 
всякой формулы, принадлежащей 3%, принадлежит 
3. Пусть Я (П) означает совокупность формул, 


принадлежащих % и выводимых в П; 3 (П) — 


совокупность формул, принадлежащих % и таких, 
что их отрицания выводимы в П. Говорят, что 
исчисление П непротиворечиво в применении к 3, 
если ®з (ПП (П) = Л; что оно полно в приме- 


нении к %, если Я (ПП $5 (П) =. Говорят, 


что исчисление П’ есть т исчисления П в при- 
менении к 3, если в (П) солержится в Я (г) 


Говорят, что исчисление П непополнимо в примене- 
нии к $, если оно не допускает полного и непро- 
тиворечивого усиления в пфименении к 3. 

Пусть Ку (П) и Таз (П) означают множества но- 
меров формул, принадлежащих Я (П) и соответ- 
ственно 83 (П). Автор утверждает, что эти мно- 


При уточнении 
автором, это 


жества рекурсивно перечислимы. 
понятия алгорифма, принятом 
утверждение может, однако, быть опровер- 
гнуто на простом примере. Чтобы обеспечить 
рекурсивную перечислимость множеств Ку (П) и 


7 (П), надо уточнить это уточнение, потребовав, 

чтобы алгорифм Г; тогда и только тогда перераба- 

тывал систему формул Х,,...,Х,., У,,..., У: в 
С 


формулу 2, когда соблюдается равенство (1). Лишь 

после этого станет приемлемым дальнейшее. 
Формуль неразрешима в исчислении П, если ни 

она, ни ее отридание не выводимы в П. Исчисление 


= — 
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П эффективно непополнимо в применении к %, если 
имеется такая частичная рекурсивная функция у 


‚одной переменной, что всякий раз, когда п есть 


номер рекурсивно перечислимого множества К’ 3 (1), 


где П’ — непротиворечивое 


усиление исчисления 
П, у (п) есть номер 


ормулы из %, неразрешимой 


_в Г. Исчисление П разрешимо в применении к %, 


рекурсивно; исчисление 


существенно неразрешимо в применении к 3, если 
оно непротиворечиво и не допускает непротиворе- 
чивого усиления, разрешимого в применении к 3; 
исчисление регулярно в применении к 3, если для 
всякой формулы А, принадлежащей 3, из выводи- 
мости А следует выводимость ^| | 4, а из выводи- 
мости | | | А следует выводимость “| А. 

Формулируется ряд теорем, в том числе следу- 
ющие теоремы, в которых для краткости опущены 
упоминания множества 3. 

Теорема 2 (4). Регулярное исчисление П тогда и 
только тогда непополнимо (эффективно непополнимо), 
когда множества К (П) и Г(П) неотделимы (эффек- 
тивно неотделимы). 

Теорема 3. Пегулярное исчисление тогда и только 
тогда существенно неразрешимо, когда оно непро- 
тиворечиво и непополнимо. 

Теорема 6(8). Если множества К(П) и ЁГ(П) 
неотделимы (эффективно неотделимы), то исчисле- 
ние П непополнимо (эффективно непополнимо). 

Теорема 3 есть усиление одного результата Тар- 
ского (Татзк1 А., Т. БушЬоИе Гос, 1949, 14, 
75—76). На основе своих результатов автор дока- 
зывает известную теорему Гбделя — Россера (@б4е1 
К., МопаёзВ. Ма. опа РВуз., 1931, 38, 173 — 198; 
Воззег 7. В., 7. ЗушЪБоИе Гос, 1926, 1, 87—100). 
Он показывает, что в теоремах 2 и 3 нельзя заме- 
нить условие ‘регулярности более слабым требова- 
нием: для всякой выводимой формулы А, принад- 
лежащей %, формула ||. должна быть выводи- 
мой. В заключение формулируются 5 нерешенных 


если множество Ку (11) 


проблем. А. А. Марков 
2488. Исчисление предложений и реализуемость. 
Роз (РгорозИ!опа| са|са]аз ап@ геа!2аЪИИу. 


Возе Сепе Е.), Тгапз. Ашег. Ма. 50с., 

1953, 75, № 1, 1—19 (англ.) 

Автор исходит из понятия реализуемости, вве- 
денного Клином (К]еепе 5. С., 1. ЗутЪоЙс Гортс, 1945, 
10, 109—124) и относящегося к арифметическим 
(потьЪег-Веогейс) формулам, т. е. к формулам ариф- 
метического исчисления без переменных пред- 
ложений и предикатов. Это понятие распространяет- 
ся автором на формулы исчисления предложений. 
Формула исчисленйя предложений называется реа- 
лизуемой, если реализуема всякая арифмети- 
ческая формула, получающаяся из нее путем под- 
становок. 

Отмечается, что каждая формула, доказуемая 
в исчислении предложений Гейтинга, реализуема. 
Соответствующая теорема для арифметических 
формул доказана Нелсоном (М№1з0п О., 1 гапз. Ашег. 
Маш. $0с., 1947, 61, 307-368). Устанавливается, 
что исчисление предложений Гейтинга не является 
полным в смысле реализуемости, для чего доказы- 


вается, что формула 
РТУ) рУлЬ, 


где О) = 1 а\/ | а, реализуема, но недоказуема 
в исчислении Гейтинга. Реализуемость формулы 
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Р доказывается при помощи классической логики. 
Для того чтобы обнаружить ее недоказуемость в 
исчислении  Гейтинга, в первой части рефери- 
руемой работы обосновывается (в несколько 
измененном виде) матричный критерий дока- 
зуемости, предложенный Яськовским (Тазком- 
ЗК! 5., Весвегсвез зиг ]е зузвёте 4е Па 1ю214ие шиш- 
И оп {е. Асёез 4и Сопртёз ИцегпаЙопа! 4е РЬ!о- 
зорше 5с1епийЙате, УТ, Раг1з, Негшапи, 4936, 58—61). 

Устанавливается, что часть исчисления предло- 
жений Гейтинга, не содержащая знака импликации, 
полна в смысле реализуемости. С этой целью до- 
казываттся следующие утверждения: 

1) всякая формула. не содержащая знака импли- 
кации и недоказуемая в исчислении предложений 
Гейтинга, эквивалентна ДизъюЮнкции ВИТ не- 
доказуемых в классической логике предложений; 

2) если РР” = е Р; — дизъюнкция формул, не- 

1<т 
доказуемых в классической логике предложений, то 
существует такая подстановка, при которой формула 
Р превращается в арифметическую формулу Р*, 
не являющуюся реализуемой; 

кроме того, из доказательства упомянутой тео- 
ремы Нелсона для исчисления предложений полу- 
чается 

3) если Р эквивалентна (©, а © не является реа- 
лизуемой, то Р также нереализуема. 

Из этих утверждений следует, что если Р не 
содержит знака импликации и недоказуема в исчис- 
лении предложений Гейтинга, то она нереализуема. 

В реферируемой работе доказывается также, 
что для класса реализуемых формул не существует 
регулярной характеристической матрицы, но строит- 
ся последовательность матриц {1} такая, что 
всякая реализуемая формула Р тождественна (т. е. 
всегда принимает выделенное значение) в каждой 
матрице Г... 

Примечание референта. Утвержде- 
ниеавтора о том, что доказательство теоремы Яськов- 
ского публикуется впервые, неверно: почти идентич- 
ное полное доказательство теоремы Яськовского опу- 
бликовано ранее референтом (Украинский мат. ж., 
1952, 4, № 2, 174—194). Кроме того, повидимому, 
автору неизвестны значительно менее громоздкие 
алгоритмы для решения проблемы разрешимости 
в исчислениях гейтинговского типа, предложенные 
референтом (Докл. АН СССР, 1950, 75, № 6, 773— 
776) и Н. Н. Воробьевым (Докл. АН СССР, 1952, 
85, № 3, 465—468). Б. Ю. Пильчак 


2489. Число структур конечных отношений. 
Дэйвис (Тье пишЬег о! згасфигез оЁ Йпие 
геа И опз. Раутз В. Г.), Ргос. Ашег. Ма. 


Зос., 1953, 4, № 3, 486—495 (англ.) 

Рассматриваются полиадические отношения, за- 
данные на конечном множестве, и находятся фор- 
мулы для числа структур таких отношений. При 
этом т-адическое отношение А, заданное на мно- 
жестве М = {1,...,п},' изображается т-мерной 
матрицей (а, рт и) ‚в которой элемент @;,...+„ 


равен 1, если А выполняется для объектов #1,...,›ёт; 


и равен 0 в противном случае. В частности, диади- 
ческое отношение 1.4/ изображается квадратной мат- 
рицей (а;;). Пусть тп — подстановка `степени п и 


пусть  #14(А) = аа (а... .4и)= (@жа,)... ат) 
Два отношения Аи В, заданные на №, называются 


я 
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изоморфными тогда и только тогда, когда существует 
такая подстановка п степени п, что (4) =В. 
Структура отношения 4 определяется через абстрак- 
цию как класс отношений, изоморфных с А (см. 
Сагпар В., АБг1зз ег Гоэ15МК, У ев, 1929). 
Пользуясь известными  теоретико-групповыми 
методами (см. Вошграк1 М., Е16тепё$ де Мабл.: 
А1сёБге, Раг1з, 1951, свар. |, Эбтасвагез а156Ът14иез, 
98—11; Мигпаспап К. О., ТВе &Веоту оЁ вгопр герге- 
зепа опз, Ва шоте, 1938, 9), автор получает формулу 


$ (п) = У!" (м) Ре). 
(“ 
Здесь 52 (п) — число структур т-адических отношении 
на множестве п элементов, суммирование произво- 
дится по классам [п] сопряженных подстановок; 
1 (1) — число отношений, инвариантных относитель- 


но перестановки класса [п]; п (п) = (1/п!) с ([п]), где 
с([п]) — мощность класса [п]. 

Часлом степеней свободы 4„ (п) т-адических от- 
ношений, инвариантных относительно т, называется 
максимальное число независимых элементов в 
т-мерной матрице, инвариантной относительно м. 


а (п) 

Таким образом, (4) =2 т" ’°. 
Теорема 1. Если п имеет цикловую структуру 
(р1,....Ри), ГДе р; — Число циклов длины &, то 


п, 


и У вр, бога) Где 


Е 


с — общее наименьшее кратное всех г’. 
Чт) 
Теорема 2. 51" (п) = >, п (п) 2 : 
[п] 
Полученные формулы позволяют вычислять 5, (п). 


Далее автор дает формулы для числа структур 
некоторых специальных диадических отношений: 
рефлексивных, симметрических, асимметрических 
и других. Как следствие он получает формулу для 
числа ориентированных графов сл узлами Р;,..., Ри» 
и не более чем одной ветвью Р, >Р; и формулу 


для числа неориентированных графов с п узлами и 
не более чем одной ветвью между каждыми двумя 
узлами. Указывается на возможность решения раз- 
личных комбинаторных задач путем сведения их к 
задаче о числе структур специальных диадических и 
полиадическпх отношений. С другой стороны, 
отмечается трудность общего решения этой послед- 
ней задачи. В заключение приводится таблица числа 
структур диадических отношений 53 (п) и чисел струк- 


тур специальных диадических отношений при п 35. 
Г. Н. Поваров 


2490. Проблема спектра в расширенном исчиеле- 
нии предикатов. Зыков А. А., Изв. АН СССР, 
сер. мат., 1953, 17, № 1, 63—76 
Рассматриваются формулы расширенного исчи- 

сления предикатов (второй ступени) вида 


<{Р}, {=} >Ч({Р} {О}; {=}, {у}), 


где {Р} означает совокупность связанных перемен- 
ных предикатов, {0} — совокупность свободных 
поедикатов, {5} — совокупность связанных пред- 
метных переменных, {у; — совокупность свобод- 
ных предметных переменных, а < {Р}, {> 


2491 


означает приставку, в которой кванторы общности 
и существования, связывающие оба вида перемен- 
ных, расположены в произвольном порядке. Фор- 
мулы такого вида, не содержащие свободных пере- 
менных, называются количественными. 

Пусть А и В — две формулы, П — совокуп- 
ность всех их свободных переменных (пустая, если 
А и В — обе количественные). А и В называются 
равнозначными, если, какова бы ни была пред- 
метная область и какие бы индивидуальные пред- 
меты и предикаты этой области ни были подставле- 
ны вместо переменных из 1, обе формулы обращаются 
либо одновременно в истинные, либо одновременно 
в ложные высказывания; в частности, если А и В 
количественные, то, каково бы ни было конкретное 
кардинальное число т, обе формулы одновременно 
либо истинны, либо ложны на всякой предметной 
области мощности т. 

Теорема ТГ. Для любой формулы можно по- 
строить равнозначную ей, с теми же свободными 
переменными, но такую, чтобы в ее приставке кван- 
торы по предикатам стояли впереди кванторов по 
предметам. 

Пусть формула имеет вид, как в теореме Г. Каж- 
дая последовательность кванторов приставки, содер- 
жащая все рядом стоящие кванторы одного вида 
(т. е. только общности или только существования), 
называется ступенью приставки. 

Теорема ПШ. Для формулы, предикатная 
часть приставки которой имеет { ступеней (1>> 1), 
можно построить равнозначную ей ры теми 
же свободными переменными и с тем же числом 
1 ступеней, но такую, чтобы каждая ступень состоя- 
ла только из одного квантора. 

Кроме преобразований в смысле разнозначно- 
сти, рассматривается одно преобратование коли- 
чественных формул, которое хотя и меняет мощности 
областей, выполняющих формулу, но меняет их 
обозримым образом. 

Теорема 111. Для всякой формулы А вида 


< {5} > < {<} > 9 ({5}; {=}) 
можно построить формулу В вида 


Еф (0) < {у} > 3 ($, 0; {\), 


где ф — двуместный, О — одноместный предикаты, 
причем если А истинна на некоторой области мощ- 
ности т, то В истинна на области мощности и =х + 


К 
+ т 2" (где 1-- число мест самого многоместного 
предиката из 4), и обратну, если В истинна на не- 
которой области мощности , то число и имеет вил 


1 | 
из 
т+т +2" (где т— другое кардинальное число, 
меньшее (4) и .4 истинна в областях мощности т. 
В частности, когда т и ц бесконечны, равенство 


с переходит в ц=2*. 

Проблема спектра состоит в выработке понятия 
спектра, полностью характеризующего содержа- 
тельный смысл количественных формул и в то же 
время не приводящего к антиномиям (как полу- 
чается при наивном определении: «спектр — сово- 
купность всех кардинальных чисел ...»). Из теоре- 
мы ПШ следует, что при выработке разумного поня- 
тия спектра количественной формулы достаточно 
рассматривать лишь формулы такого вида, какой 
имеет формула Вв этой теореме. А.С. Есенин-Вольпин 


2491. — Внутренние мод ли для теории множеств. ПТ. 
Шепердсон (Тппег 1по4е1$ Юг 5% 


а 
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Феогу. Рагь Ш. Звервегазоп 1. С.), 

Т. ЗушфоНс Гос, 1953, 18, №2, 145—167 (англ.) 

Статья является последней частью работы (см. 
у. ЗутроЙс Гозтс, 1951, 16, № 3, 161—190; 1952, 17, 
№4, 225—237). 

Рассматривается система аксиом А, В, С из систе- 
мы > (см. Гедель К., перевод А.А.Маркова, Усп. мат. 
наук, 1948, 3, № 1 (23), 96—149). Автор придержи- 
вается обозначений, принятых втолько что упомяну- 
той работе. В первой части отмечается, что построен- 
ная Гёделем модель Д (в которой имеет место аксиома 


выбора и 2“ =, 41 для любого порядкового чис- 
ла «) может быть построена и без помощи аксиомы 
Г системы Х, если исходить из определения поня- 
тия «ординал», основанного на теореме 6.7 цитиро- 
ванной работы Гёделя; при этом модель Л все равно 
удовлетворяет аксиоме О. Автор вводит общее по- 
нятие модели: первоначальные понятия модели 
должны быть определены посредством 


©. (4) = (4), „(АЕ (4), АВЕС (А, В), 


где %, 3 и © — пропозициональные функции исход-. 


ной системы А, В, С. Каждому предложению ф 
исходной системы соответствует полученное посред- 
ством «релятивизации» предложение Ф„ модели 
{ср. Гёдель, стр. 130); ‘Моа (618„, %\„ т)” есть 
сокращение для конъюнкции релятивизированных 
аксиом системы А, В, С. Две модели называются 
изоморфными, если существует пропозициональная 
функция, устанавливающая одно-однозначное соот- 
ветствие между классами этих ‘моделей, сохраняю- 
щее: первоначальные отношения этих моделей. 

Автор ограничивается рассмотрением моделей, 
‘удовлетворяющих условиям: 


1.31. (4„)(явВ)(Х) [6 „А=.Х ©В], 
{В, определенное этим условием, обозначается | .4 
таким образом, в силу 
{Хх [Хе | А|=.Х А]. 
1.32. (ЧЕ”) [\е! (Е®). (2) (у) (< ху > Е Е*.==: 
==: (У) . 26 иу)]; 
1.33. (Х) [9% „ (Х) >. 9% (| Х |]. 


Наиболее важные результаты относятся к моде- 
лям, удовлетворяющим условию 


1.951 (4) [— бт (4) .>. (лу) (уЕА. 
. (2) — (26 ту 2). 
Полными моделями автор называет модели, удов- 
летворяющие аксиомам А, В, С и двум условиям 


1.41. (Х) 0) [Хе У. =) (Х). © (У).ХЕУ] 
_ 1.42. (4) (Х) [хе Аи. (Х |. 


Полные модели удовлетворяют условиям 1.31, 
1.32 и 1.33. 

Один из основных результатов первой части — 
теорема об отображении: 

1.5. Всякая модель 9% для аксиом А, В, С, удо- 
влетворяющая условиям 1.31, 1.32, 1.33 и 1.51, изо- 
морфна полной модели. 

Отмечается, что если ограничиться рассмотрением 
таких изоморфизмов между моделями, что отобра- 
жение множеств осуществляется некоторым классом, 
то при соблюдении аксиомы Ш в исходной системе 
условия 1.31, 1.32, 1.33 и 1.51 оказываются необхо- 
димыми и достаточными. 


т 
определения 1.311 
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По аналогии с Гёделем (гм. цитированную выше 
работу), автор вводит металогическое понятие абсо- 
лютности и доказывает для полных моделей абео- 
лютность тех концепций, абсолютность которых для 
модели Л доказана в гл. УП работы Гбделя, при- 
чем для абсолютности понятия орлинала приходится 
требовать выполнения либо аксиомы О в исходной 
системе, либо условия 1.51 для полной модели, либо 
условия (с): (0) (С У„ .—>.©8„ (0)]. 

Модели, удовлетворяющие условию (с), автор 
называет сверхполными (зирег-сотр!е&е). Для сверх- 
полных моделей устанавливается абсолютность кар- 
динальных чисел, а также понятий недостижимого 
числа в узком смысле, 


(те Ш. = Же (2). («) [®, < о“ х].2 > о) 
и в широком смысле 
(16 п; ==: Ме: (2) . (За) [«< Кут-х =, |). 
Здесь ы 
ев (Х) ==: Х с Оп. (у) [ус Х.у < Х :>. ®йп (у) <х]. 


Во второй части автор рассматривает сверхполные 
модели. Важнейшие результаты: 

Если в системе У -+ Е класс Оп сверхполной 
модели Оп, то Оп„ © ш., и обратно (даже при 
нарушении ОР в исходной системе), всякое ре шп» 
порождает некоторую сверхполную модель. Если 
исходная система удовлетворяет А, В, Си “У =, 
то любая сверхполная модель для А, В, С удовле- 
творяет ‘У = 1. (Из У =[ вытекает аксиома выбора 


За з 
и2 “=*К,;, для любого порядкового числа а, 
см. цитированную работу Гёделя). 

Если система А, В, С непротиворечива, то 
УЕ ‘п, = 0’ непротиворечива. 

В третьей части автор вводит понятие собствен- 
ной полной модели: 


4.21. РСМ (с, $) ==. Ф (с, $), 
где ‹ф (с, 5)’ есть пропозициональная функция от с 
и $, выражающая, что модель, определенная фор- 
мулами 


4.20. 618„(Х) =. ХЕс; \(Х).=.Х 3; 


ЗОРИ 


удовлетворяет релятивизированным аксиомам А, 
В„, Ст» условиям 1.41, 1.42 и 


4.10. (С)(Х) [68 (0. =. ХС, 


РСМ (с, 5)’ является нормальной пропозициональ- 
ной функцией. Через С автор обозначает аксиому 
‘-— (с, $) РСМ (с, 5)’, выражающую отсутствие собст- 
венных полных моделей. Доказывастся: 

3.72. Если система А, В, С непротиворечива, то 
и система А, В, С, О, ‘У =Г,, (@, ‘№, = 0’ непро- 
тиворечива. 

4.41. Выполнение аксиомы С влечет несуще- 
ствование модели для А, В, С, определенной тремя 
множествами с, $, е посредством @18„(Х) =. 
.=.Х® с,\ и (Х) =. Х6$, ХУ =. <ХУЕе и удо- 
влетворяющей условиям 1.31, 1.32, 1.33, 1.51. (Это до- 
казывается при помощи 1.5.) 

Для того чтобы аксиома С влекла несущество- 
вание полных моделей, для которых 9% (У „), автору 
приходится потребовать «-непротиворечивость си- 
стемы А, В, С; он отмечает, что полученные Гёде- 


ср 
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лем (см. цитированную выше работу), а также в 
предыдущих частях реферируемой работы, резуль- 
таты об относительной непротиворечивости сохра- 
няют силу и для «-непротиворечивости (4.42). 

Теорема 4.44 гласит: 

Если система А, В, С о-непротиворечива, то не 
существует пропозициональных функций © (Х), 
9% „(Х), ХЕиУ, таких, что из А, В, С можно вы- 


вести, что определенная этими функциями модель 
есть полная модель для аксиом А, В, С, для кото- 
рой ‘Уи = У’. 

Автор показывает, что доказательство теоремы 
Сколема — Лёвенгейма о существовании счетной мо- 
дели для всякой выполнимой системы формализует- 
ся в А, В, С, Е (4.52), причем из существования соб- 
ствен! ой полной модели вытекает существование 
счетной собственной полной модели (4.53). Далее: 

4.63. Если К — формула, не содержащая свобод- 
ных переменных и символа ‘@.8’, в которой все 
кванторы стоят спереди и нет кванторов существо- 
вания, связывающих классовую переменную, и если 
К выводима из А, В, С, О, “У =Г и С, то совмести- 
мость ‘— К’с А, В, С не может быть доказана путем 
построения полной модели, определенной нормаль- 
ными пропозициональными функциями (в случае 
«-непротиворечивости А, В, С от последвего огра- 
ничения можно освободиться). 

4.66. Если в условиях теоремы 4.63 К не со- 
держит классовых переменных и если может быть 
построена полная модель, определенная нормальны- 
ми пропозициональными Ффуз-кциями, причем из 
А, В, С, О, ‘У =1/, С вытекает, что эта модель 
удовлётворяет системе А, В, С и К, то К выводима 
изд, ВСУ Ш. 6: 

В заключение автор рассматривает стандартные 
модели в смысле Россера и Хао Вана (Воззег, Нао 
У’апх, Т. сутБоИс Тор1е, 1950, 15, 113—129); это 
модели, определенные множествами с, 5$, е, какв4.41 
(с заменой‘.<ХУ» Се’ на ‘:<ХУУЕ е,ХЕз,УЕ с’), такие, 
что классе |Оп„| вполне упорядочен относительно 


< т: В ь, едиоложении, что | Оп, | изоморфен неко- 
торому ординалу относительно < и <, автор от- 


мечает, что при наличии аксиом А, В, С, О вис- 
ходной системе каждая стандартная в этом уси- 
ленном смысле модель пля А, В, С, О изоморфна 
собственной полной модели. Автор показывает, 
что при отождествлении понятий стандартной 
и собственной полной модели результат Россера — 
Хао Вана о том, что если А, В, С ®«-непротиворечива, 
то формула Соп > — С (где ‘Соп’ выражает непро- 
тиворечивость А, В, С, а ‘— С’— наличие стандарт- 
ной модели) не выводима в системе А, В, С, может 
быть получен методами реферируемой работы. 
Заметим, что большинство результатов автора пе- 
реносится и на системы аксиом теории множеств, 
содержащие индивидуумы (не являющиеся классами), 
в предположении, что класс всех индивидуумов- 
неклассов может быть вполне уораточен. 
А. С. Еосенин-Вольпин 


2492. Две заметки о рекурсивно перечислимых 
множествах. Деккер (То по{ез оп геситзуе!у 
епитегаЪ]е зеёз. Реккег 1. С. Е.), Ргос. 
Ашег. Ма. $50с., 1953, 4, №3, 495—501 (англ.) 
Автор следующим образом развивает терминоло- 

гию, установленную в работе Поста (Роз Е. [.., Вий. 

Ашег. Ма{®. 50с., 1944, 50, № 5, 284—316): множество 
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называется иммунным (пишипе), если оно беско- 
нечно и не содержит никакого бесконечного рекурсив- 
но перечислимого (р. п. м.) множества. Р. п. м. назы- 
вается простым (зпор!е), если его дополнение им- 
мунно. &„ (2) — частично рекурсивная функция двух 
переменных, порождающая при различных п всевоз- 
можные частично рекурсивные функции одного 
аргумента; множество значений &„ (т) при фиксиро- 
ванном п обозначается «„. Множество & называется 


производящим (ргодисИуе), если существует ча- 
стично рекурсивная функция р(п) такая, что при 
оС ар(п) определено и р (п)6&— ©»; функция 
Р(п) называется производящей для «. Множе- 
ство © называется производящим в смысле Поста 
(Р-производящим), если хоть одна из его произво- 
дящих функций рекурсивна. Р.п.м. называется 
творческим (стеаМуе) или Р-творческим, если его 
дополнение — производящее или, соответственно, 
Р-производящее множество. 

В первой заметке доказываются некоторые про- 
стые теоремы, например: пересечение двух простых 
множеств просто; сумма двух простых множеств: 
проста или имеет конечное дополнение; существуют 
два простых множества, дающих в сумме натураль- 
ный ряд; аналогично для сверхпростых множеств. 

Во второй заметке автор вводит понятие мезоиче- 
ского множества: множество называется медиальным 
(шед1а1), если оно не р. п. м., и при этом не является 
ни иммунным, ни производящим; р. п. м. называется 
мезоическим (тезо1с), если его дополнение медиально. 

Степень неразрешимости проблемы разрешимости 
множества х относительно много-однозначной (одно- 
однозначной) сводимости обозначается Д (а) (соответ- 
ственно 4 (°)); Д(х) < Д(В) означает, что проблема 
разрешимости для сх много-однозначно сводима к 
проблеме разрешимости для В; Д (<) < Д(вВ) означает, 
что. Д (<) < Д (В), но Д(В) < Д (<) неверно; аналогич- 
но для 4 (<) (см. Пост, предыдущая ссылка). Автор 
доказывает, что существует мезоическое множество. 


`у, для которого 4 ($) <4 () <а(Ю и д) =дО < 


< А(®, где $ и Ксуть простое и полное множества, 
определенные на стр. 298 и 295 цитированной рабо- 
ты Поста, а именно, у есть множество значений 


функции 2-2(п), где 2(п) есть 1—1 рекурсивная 
функция, значения которой пробегают С. 
А. С. Есенин-Вольпин 


2493. Соображения по поводу нулевого класса. 
Осборн (А сопз14егАМоп оЁ’\е па сазз. 
Озрогп КВовег), Маш. Мав., 1953, 26, 
№ 4, 175—178 (англ.) 

Рассматриваются различные определения нуле- 
вого класса; отмечается необходимость введения 
этого понятия в логику и дается обзор различных 
употреблений слова «нуль» в математике. Новых 
результатов или идей статья не содержит. 

Д. П. Горский 


2494. Замечание к работе Лукасевича «Об интуи- 
ционистской теории дедукции». Коэн (А те- 
шагк оп ТиКазе\ 123 «Оп Ше шиШошзис 
Меогу 0{Р 4едисиов. Совеп Ка|шаю 
Тозер В), КопиК!. педег|. ака@. жеепзсв.; 
Ргос., 1953, А56, № 2, 111—112; [п4дазайопез ша\.; 
1953, 15, №2, 111—112 (англ.) 


Лукасевич ввел ({лКаз1е\!1с2 7. Копи. 
педег1. ака@. уеепзсь., Ргос., 1952, А55, № 3 


> 


а 
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202—212) в конструктивное ( «интуиционистское») 
исчисление высказываний с логическими операто- 
рами РЁ (импликации), Т (конъюнкции) и О (дизъюнк- 
ции) аналоги С, К, А соответствующих классических 
операторов, определяя Сра как МТрМ№а, Кра как 
М№МСРМ№М4 и Ара как СМра; здесь М — оператор 
отрицания. Он доказал, что если заменить повсюду 
в конструктивно выводимой формуле конструктив- 
ный оператор соответствующим классическим, то 
получается конструктивно выводимая формула. 
Автор реферируемой заметки конкретным приме- 
ром показывает, что замена некоторых, но не всех 
вхождений конструктивного оператора соответ- 
ствующим классическим оператором может привести 
от конструктивно выводимой формулы к формуле, 
конструктивно невыводимой. В. етлавс 


2495. По поводу замечания Коэна. Л укаее- 
вич (Сошшепё оп К. Т. Совеп’з гетатК. Г, и- 
Каз1ем1с2; 4]ап) КошшК!. педег|. акад. 
уеепзев., Ргос., 1953,.А56, № 2, 113; ш4дара- 
Иопез ша., 1953, 15, № 2, 113 (англ.) 


ТЕОРИЯ 


2498. Из аддитивной теории простых чисел. Р и- 


херт (Апз 4ег ад! уеп Ргип2ав | еоге. В 1- 
свегё Напз-Ероп), 7. геше ип4 апбеу. 
Ма{в., 1953, 191, № 3—4, 179—198 (нем.) 
Применяются методы Виноградова к некоторым 
задачам адлитивной теории простых чисел. Изучается 


вопрос о числе решений (8) (т) уравнения 
т —а:Р: ты: (1) 


при условии, что 3< р; < п, р, — простые числа, 
$ > 3, а; — заданные целые ‘числа 5-0, (а,, а) =1 
для &=2 К. 

Доказывается асимптотическая формула, выра- 
жающёя (8) (т) через число решений уравнения 
вида (1), где р; — любые целые числа >1 и < п. 

8 
5 
В частности, если все а; >0и п=т= У, а; (то 2), 
$=1 
то все достаточно бол! шие п представимы в форме (1), 
и имеет место асимптотическая формула для 
числа представлений аналогичная формуле Вино- 
градова. Если же не все а; имеют один знак и 
8 


т == У а; (то@ 2), то доказывается, что уравнение (1) 
4=1 
имеет бесконечно много решений в простых числах. 
Изучается также число решений С„ (т) уравне- 
ния т=р: + р» З<р;,<п, р; — простые; при 
п = со полагается С„ (т) = С (т). Доказываются две 
теоремы о средних значениях С„ (т), согласующиеся 
с известной гипотезой Харди и Литлвуда: 
@ (п) = С, (п). 
* А. А. Киселев 
2499. Улучшение оценки остаточного члена в 
ие для числа делителей. Рихерт (Уег- 
зсВаАгРапр дег АБзсЬа ип Бена Оп Шезсвеп 
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Автор возражает на замечание Коэна Ком, 
реф. 2494) и указывает, что в своей работе 
он имел в виду именно замену всех вхождений 
конструктивного оператора соответствующим клас- 
сическим оператором и что в этой работе по суще- 
ству содержится более простой пример, чем в заме- 
чании Коэна. А. Есенин-Вольпин. 


2496. Логика и математика. Дьёдонне 
(Т.021е ап4 ша{Ъешайсз. О1еи 4доппё Уеап), 
Веу!13{6а Ма. Ейеш., 1953, 2, 1—7 (исп.) 
Лекция, состоявшаяся в университете Лос Ан- 

дес в октябре 1952 г. 


Из Мацю. Веу., 1953, 14, № 8, 7145. 


2497 В. Введение в логику. Копи (Ап Шио- 
дисИоп ю [юр1с. Сор! 1гу1пр М.., ре 472, 
Тве Масш!Шап Со., Мех Уотк, 1953, 4о1.), 
Ашег. Мам. Моп у, 1953, 60, № 7 (библ.) 


См. также: 2470, 2477, 2551 РЕЦ. 2805 К 


ЧИСЕЛ 


Те|егргоет. В 1свВегё Напз-Ебвоп),. 
Маш. 2., 1953, 58, № 2, 204—218 (нем.) 


Доказывается оценка: 


15 з 
У! &(п) = 2106 2 + (26 —1) = + 0(2'1 ор"). 
п<х 
В работе применен метод Титчмарша для оценки: 
тригонометрических сумм с двумя переменными, 
сводящийся, в свою очередь, к оценке снизу опреде- 
лителя Хессе. 
‘Этот метод был ранее использован для оценок. 


величины С (1/, -- #2) и числа целых точек в круге. 
Н. Г. Чудаков 


2500. —О числе абелевых групп заданного порядка. 
П. Рихерт (Оъег 91е Ап2аЪ] АБе]зсВег Сгирреп. 
ререепег Огапипр. П. В1свВегё Натз- 
Европ), Маш. (., 1953, 58, № 1, 71—84 (нем.). 


Доказывается, что 

Ав (2; 4, 1) = с, (9) = + св (9) =“ + сз (9) = + 
+0 (2 а" 108" =), (1). 
где 4 (х; 4, 1) = № ао (п) 

п<х 

п =1 (т0аа) 
а, (п) — число абелевых групп порядка п. Этот ре- 
зультат сильнее, чем имевшийся ранее (Шапиро- 
Пятецкий И. И., Мат. сб., 1950, 26 (68), 479—486). 
В доказательстве почти не используются анали- 
тические свойства. {-функции, в отличие от других 


работ по этому вопросу. 
Решающую роль играет оценка суммы 


г т 
Е (г, а; 4, 7; 9) = У +%), (2 
п<т 
п = 7 (104 а) 


где $ (1) =:— [2] —1/.. Эта оценка производится при 
помощи тригонометрических сумм. Автор указывает, 


при (1, 4) =1, 


о — 
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что оценка (2) может быть полезна и для других 
вопросов теории чисел. И. И. Шапиро-Пятецкий 


2501. Коэффициенты некоторых бесконечных про- 
изведений. Ньюман (Те сое ее о 
сепаш шИпЦе ргодисёз. Мемщшап Могг! 5), 
Ргос. Ашег. Ма. 50с., 1953, 4, № 3, 435—439 
(англ.) 

Изучаются функции р, (п), опрэделяемые тожде- 
ствами 


[2] со 

Па-’=Ур® =. 

РЕ п=0 
При помощи известных выражений Эйлера и Якоби 
для р, (п) и р. (п) элементарно доказывается ряд 
формул для р» (п), Ра (п), Ре (п). Например, 


о 
рь (п) =—У (-1 ? щ. (1) 
+ 9—=Вп-2 
и>0, 9>0 


Из соотношений между модулярными функциями, 
полученных автором ранее (Тгапз. Атег. Майв. Сос., 
1952, 73, 313—320), выводятся «главные» тождества: 
1) пусть г — четное число, 0 «г < 24, р— простое 
число и г(р — 1) / 24 = 6 — целое число, тогда 


р; (пр +8) =р, (8) р, (п) — р’? р, (=) (2) 


2) пусть г = 2. 4, 6, р — простое число, 
г(р-+ 1) =0 (то 24), АД=г(р? — 1) / 24, 
тогда 


Ри(пр + Л) = (— рн р (5) (3) 


В формулах (2) и (3) надо полагать р, (2) = 0, если 
х Е натуральному числу. Из этих формул с исполь- 
зованием формул типа (1) выводится ряд следствий. 
Например, 


Ра {(р' — 1) /12} = (+ 1)' (# +1) 


для р==1 (тоа 12). 
Приводится таблица функций р, (п) для г = 2, 4, 6 
и 1<п< 45. _ А. 4. Киселев 


2502. О монотонных мультипликативных функ- 
циях. Мозер, Ламбек (Оп шопоюпе ши|- 
ИрИсайуе №шпсИопз. Мозег Г., Гашек 
7.). Ргос. Ашег. Ма. 50с., 1953, 4, №4, 544— 
545 (англ.) 


Пусть функция /(п) мультипликативна (т. е. 
(тп) = /(т)/(п) при (т, п) =1) и не убывает 
при возрастании п; доказывается, что в этом случае 
п) = п“, где К— положительная постоянная. 
Метод доказательства элементарен. Теорема имеет 
интерес с точки зрения общей теории характеров 
числовых полугрупп. Н. Г. Чудаков 


2503. О количестве простых делителей числа п. 
Деланж (Зиг е пошЪге дез 41у1зеитз ргепиегз 
де п. Ре]апре НиБегу, С. г. Асад. зса., 
1953, 237, № 11, 542—544 (франц.) 

Пусть © (п) — число различных простых делите- 
‚лей целого положительного п; —со<а<Ь<оо; 
М (х, а, 6) — число тех п, 3 <п <, для котерых 
© (п) — 105 105 п 
а 


И 1ор 105 в 
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Доказывается теорема: 
ь 


а г"! а. (4) 


Шт ^^ М(т,а, 5) = 


х>© т 


Доказательство основано на методе моментов. 
Исходя из оценки суммы 


У, &(")—ю8105п)9 (4=1, 2,3, ...), 


3<п<х 
доказывается, что 
со 
\ ча (-- м, ыы 5 
т 
—с 
=> 9 ) йе" 4 при #-— © 
У2* ‚ 


откуда (1) следует в силу теоремы Карлемана о 
единственности решения проблемы моментов Гам- 
бургера (Сая[етап Т., №ез {опсопз 4иаз1 апа!уйдиез, 
Саш ег-УШагз, Раг1з, 1926, 80 — 81). 

Заметим, что (1) является частным случаем од- 
ной теоремы Эрдбша и Каца (Ега7з Р., Кас М., 
Атет. Г. МаёВ., 1940, 62, 738—742), а также Леве- 
ка (ГеУедте У. У., Тгапз. Ашег. Ма. 50с., 1949, 
66, 440—463), который получил (1) с нетривиаль- 
ной оценкой добавочного члена, о чем автор не 
упоминает. И. П. Кубилюе 


2504. Разбиение арифметического интервала. Г а- 
стин (РагИМопшо ап агИтшейс ииегуа|. 
Сизё!11п \М:111 ап), Сапад. ХТ. Мав., 
1953, 5, № 1, 81—85 (англ.) 

Рассматриваются множества неотрицательных це- 
лых чисел, содержащие нуль. По определению 
множество Х называется разложенным в конечную 
или бесконечную арифметическую сумму множеств 
Аи, если каждое х6Х единственным образом пред- 
ставимо в виде х = Ух"; где х"Е ХИ, и если, наобо- 
рот, каждая сумма Ух” принадлежит Х. Через АХ 
обозначается множество вида Ат, где х6Х. 

Пусть порядковое число 41 или равно ®. 
Арифметическим интервалом /(4) называется мно- 
жество неотрицательных целых чисел, меньших 4. 
Доказываются теоремы: 

1. Русть Я, ба а — конечная или бесконеч- 
ная последовательность порядковых чисел такая, 
что 4:44: ... < о, тогда 


1 (а, азаз...) = Г {а,) + 4.1 (а») + а,а»1 (аз) + ... 


2. Пусть Г = УХ! — разбиение арифметического 
интервала в арифметическую сумму множеств. То- 
гда существует единственная последовательность 
порядковых чисел 4, 4., 4:, ... такая, что 

[ == Ш (4,4. аз 5) =— 1 (а,) - а,Г(а.)-+ 4,421 (4:) + ... у 

(1) 

и данное разбиение ХХ" получается путем объе- 

динения слагаемых в правой части (1), при- 
чем соседние слагаемые входят в разные Хи. 


А. А. Киселев 


2505. Заметка о проблеме Шольца — Брауэра в 
теории аддитивных цепей. Уц (А по оп ще 


О 
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Зсво]2 — Втгачег рго]ет шт ааа1оп ` сВа!тз. 

0%: У. В.), Ргос. Ашег. Ма. 50с., 1953, 

4, № 3, 462—463 (англ.) | 

Аддитивной цепью для натурального числа п 
называется последовательность натуральных чисел 
а =1<а «а, <...«а,==п такая, что при лю- 
$ом &>0 а;= а, +а» для некоторых 7, К< 
{7 =^А допускается). Через [(п) обозначается наи- 
меньшее г, при котором существует аддитивная 
цепь для п. Шольц ($61012 А., ег. Рещзенев 
Ма. Уеге!п., 1937, 47, 41) и Брауэр (Вгацег А. Т.., 
Вий. Ашег. Ма. бос., 1939, 45, 7:6 —739) поста- 
вили и решили ряд задач, относящихся к теории 
этих цепей. Автор занимается гипотезой Шольца, 
которая заключается в том, что 


1(21—1) <9+19)—1 


и доказывает ее для д == 2% (27 + 1). 
Ставится несколько новых задач. 4. А. Киселев 


2506. —О неопределенных квадратичных формах с 
пятью переменными. Уотеон (Оп шдейице 
Ччадгайс Гогшз ш Пуе уапа ез. \Уайзоп 
С. Г..), Ргос. Гопдоп Ма. 50с., 1953, сер. 3, 
3, № 10, 170—181 (англ.) 

Автор доказывает, что неопределенная квадра- 
тичная форма О(х;1, ... ‚ 55) = 2 +... + Ата - 45 
< вещественными коэффициентами, отношения кото- 
рых не все рациональны, и © отличным от нуля 
дискриминантом принимает, при некоторых систе- 
мах целых значений переменных х:, т, ..., Ху, 
<коль угодно малые по модулю, но отличные от 
нуля значения. 

Для доказательства этой теоремы автор сначала 
приводит форму линейным преобразованием к та- 
кому виду, что ^. > 0, А; > 0, ж> 0, ша (№, Л», Аз) < 0, 
^,/№ иррационально. 

Растущему параметру Р автор придает дискрет- 
ный ряд значений: Р = а где 9, пробегает значе- 
ния знаменчтелей дробей аз/9о, являющихся подхо- 
дящими дробями при разложении ^,/^4 в бесконеч- 
ную непрерывную дробь. Тогда оказывается, чтр 
при достаточно больших значениях Р число реше- 
ний системы неравенств |0О(5., ..., 15)|<1; 
1<=,<Р (г=1, 2, ..., 5) превосходит тР°, где 
т не зависит от Р. Отсюда сформулированная вы- 
ше теорема следует непосредственно. 

Эта теорема представляет собой обобщение ре- 
зультата, установленного ранее Давенпортом и Хейл- 
бронном (Бауепрог, НеЙЬгопп, 7. Гопдоп Ма. 
Зос., 1946, 21, 185—193) для случая аддитивных 
форм ^,=? +... + №72, на охарактеризованный выше 
частный вид неалдитивных ий арифметически не 
аддитивизируемых квадратичных форм с пятью пе- 
ременными. 

Опечатка: на стр. 172, строка 13 сверху, в 
формулировке леммы 1 в условии (ТУ) вместо 
«=0О(Р*) должно быть ® =0 (Рам 

В. А. Тартаковский 


2507. О линейной независимости алгебраических 
чисел. М орделл (Оп Ше Ипеаг 1ш4ереп4епсе 


о{ а]оегас пишЪегз. Мог4е11 Г. Т.), 
РасИ. 7. Маш., 1953, 3, № 3, 625—630 
(авгл.) 


Теория чисел 


2509 
. п п 
Предполагается, что: 1) 1. = 41)... 8=а, — 
У 
уравнения в поле К, для которых из 2\'...х,36К 
следует у, ==0 (то4 п,), ..., уз == О (тод п), 2)К 
пли содержит числа еб" ‚ ет, или 


К и числа х;,..., т, — вещественные; 3) существуст 
зависимость Р (71, ..., 2,) =0, где Р — многочлен 
в поле К с показателем степени 1,,..., х. соответ- 
ственно < п;,...,пз. Доказывается, что все коэф- 
фициенты Р обращаются в нуль. 9. К. Фогелс 


2508. Собственно примитивный тернарный ис- 
определенный квадратичный род, содержащий бо- 
лее чем один класе. Джонс, Хадлок 
(Ргоре!у ргииИуе цегпагу 1п4ейпце диадгаИс се- 
пега о{ шоге {вап опе с1азз. Топез ВигЕоп 
М. На алоск Е, _Н.). Ро Амей Май 
бос., 1953, 4, № 4, 539—543 (англ.) 

Ставится задача построения родов неопределен- 
ных тернарных квадратичных форм ](х, у, =) = 
= а2* + фу? - с2? - 2туз + 2525 + ту, содержащих 
более одного класса. 

Доказывается теорема: если ©” — нечетный квад- 
рат, Д’— отрицательный нечетный квадрат, О” и 


Д” — нечетные степени 2, причем О”А” > 64, 
то существует род неопределенных тернарных 
квадратичных форм инвариантов [0, Д], где 


90-020 ААА. 
классов. 

Построение проводится следующим образом: 
пусть р, ==1 (то 8), р» ==5 (шод 8), 9 = Е 1 (тоа 8) 
суть различные простые числа, не входящиев О.А. 
Образуем формы Л = (ал, Ь,, СГ 5 8) и 

2 

2 = (а, Ьь, С», Го, $2, 1), полагая а, = Р1» @з = Е 
р, —=6, —= — 072, & =1. =0 и подбирая с1, $1, м; 
Са, 52, Го так, чтобы 1 и р» были собственно при- 
митивными квадратичными формами инвариантов 
[9, Д] с характерами а) 1 — по всем простым га\\ О’ 
и по4и8 (если последние существуют) и 6) (Е, /4д)= 
= (Ё»›/9д) = (— 1/9) — по всем простым 94 А". 

Показывается, что это можно сделать и что }, 
и ]. неэквивалентны. А. В. Малышев 


содержащий не менее двух 


2509. Предельная двенадцатиричная форма. К о- 
кстер, Тодд (Ап ех{геше 4ио4епагу югщ. 
Форест 16 вы М оо о Фаяаоь 
Т. Ма®., 1953, 5, № 3, 384—392 (англ.) 
Положительная квадратичная форма /(21,...,т„) 


называется предельной (КогКше А., Ло]офагей @., 
Май. Апп., 1873, 6, 266—389), если 


др ПИШУ 
У асе ; 


является локальным максимумом при всех беско- 
нечно малых вариациях коэффициентов формы /; 
здесь шт / — арифметический минимум формы, т. е. 
наименьшее ненулевое значение }, принимаемое ею 
в целых точках, 4ей } — определитель формы {. 

Предлагается следующая двенадцатиричная пре- 
дельная форма 


5 
К\з = = — (62; + Зу; +25)? + 
]=1 


Е 


2510 


5 2 5 
(6+ 2ь и +3Ущ+и), 


для которой и(К12) является наибольшим среди 


всех известных  дДвенадцатиричных предельных 
форм. 
Вычислено, что 
729 


(21 (Клз) = (2/щайа К) де К, = Дб; 


число представлений минимума равно 756, так что 
имеется такое решетчатое заполнение 12-мерного 
пространства равными непересекающимися сферами, 
что каждая из них касается 7.6 других. Форма К12 
является обобщением формы Е (Сохефег Н. 5. М., 
Сапа4. 7. Ма&\., 1954, $, 391—441). 

Для доказательства предельности К1› применяет- 
ся критерий Вороного (Уогопо! С., 7. гепе ип апбеу. 
Ма., 1907, 133, 97—178), при этом интерпретация 
К. как решетки в унитарном 6б6-мерном простран- 
стве позволяет несколько упростить выкладки. 

4. В. Малышев 


2510. — Наибольший простой делитель формы а” -+- 
-- бу”. Малер (Оп Ще 2теаёез реше {асюг ой 


ах" | Бу’. Мав|ег К.), Мей. атсв. \187 
Кипде, 1953, 1, №2, 113—122 (англ.) 


Пусть Е (5, у) = ах" + Бу",где т, п — ватураль- 
ные числа, причем т>.2, п>3, а, 6 — целые ра- 
циональные числа. Пусть (х, у) пробегает беско- 
нечное множество таких Целых точек плоскости, 
для которых общий наибольший делитель хиу 
остается огранизенным. 

Доказывается, что наибольший простой делитель 
Е(х, у) неограниченно возрастает. Доказательство 
базируется на теореме Зигеля о целых точках, ле- 
жащих на алгебраических кривых (З1ебе! С. Г.., 
АЪВапа]. ргецзз. Ака@. УУ133., 1929, №1, 1—70), и на 
теореме Парри о бинарных формах (Раггу С Т., 
Аба шаб., 1950, 83, 1—100). 

Следствие: пусть (х, у) пробегает такие целые 


точки, что ах” -- Бу" имеет ограниченные простые 
делители; тогда будут ограниченными и величины 


5’, 2751, упб-1 и (ах" + уп) 5-1, где 5 — общий 
наибольший делитель х” и у", 5’— наибольший 
простой делитель 5. Н. Г. Чудаков 


2511. 06 одном классе диофантовых уравнений 
второй степени в мнимых квадратичных полях. 
Фьельстедт (Оп а с1!азз о! Оюрвапипе 
едиаНопз оЁ{ 1е зесоп4 4ертее ш Ипадштагу дпад- 
тайс Иез. Е]е11зе4ь Гагз), ГКУ 
шаф., 1953, 2, №5, 435—461 (англ.) 
Аналогично классической теории решения в целых 

рациональных числах неопределенного уравнения 

2° — )у* =1 строится теория решения этого урав- 
нения в целых числах мнимого квадратичного поля 

к(У — т). Коэффициент р также считается числом 

этого поля. 

Однако, ввиду отсутствия почти во всех полях 


к(У — т) алгоритма Евклида, не может быть исполь. 
зован аппарат непрерывных дробей. Поэтому теория 
строится по типу тох исследований уравнения 
2* — Ру’ =1, которые обходятся без непрерывных 


дробей. 


2514 


Теория чисел 


Кроме $ 4, все теоремы работы по результатам. 
и методу имеют аналоги в классическом случае. 
В $4 разбирается случай рационального Р с приме- 
нением полученных результатов к вопросу о единицах 
некоторых алгебраических полей. 

Примечание референта. Однако эти вы- 
воды содержат ошибки. Так, теорема 9 утверждает, 
что в поле (УР, И-—1) основная единица равна 
У Е или в, где = — осногная единица поля А (УХ), 
смотря по тому, разрешимо ли в целых рациональных 
числах уравнение 2? — 0; = —1 или нет. Это не- 
верно. Уравнение =? — 7? = —1 решений не имеет, 
а основной епиницей поля является не ==8+3У 7, 

ЗИ У 
о 


Последняя возможность, очевидно, упущена автором. 
В. Д. Подсыпанин 


‚ причем 1?==У —4. 


2512.  Диофантовы уравнения, сепарабельные в ци- 
клических полях. Розенталл (ОПюрвапипе 
едиаМопз зерагае 1 сус1оющш!с Й@аз. В о- 
зепьва 11 Е.), Ооке Ма. Т., 1953, 20, 
№ 2, 217—232 (англ.) 

Рассматриваются мультипликативные диофан- 
товы уравнения, содержащие целые рациональные 
числа, а также идеалы соответствующих цикличе- 
ских полей и их нормы. 

Указан эффективный алгоритм для полного’ 
решения этих уравнений. В частности, автор пока- 
зывает, что уравнение 


Р-р +... +21, =0 (р— нечетное простое) 


может быть полностью решено в целых рациональ- 
ных числах для т>4(р — 2) путем сведения его 
к системе линейных однородных уравнений. 

Н. Г. Чудаков 


2513. Замечание о последней теореме Ферма. 
Дюпарк, Вейнгарден (А гетагк оп 
Еегта{’$ 1а56 \Меогет. ОР ирагс Н. .. А., 
У! ] прааг4епт А. уап), М№еи\. агсв. м13- 
Кипа4е, 1953, 1, № 2, 123—128 (англ.) 


Пусть 
хР + уР = 27, (1) 


ге 2>у>х > 0 — целые числа; (р, ху?) = 1, 
р — простое >> 7. Авторы статьи основываются на 
элементарно доказываемых теоремах об уравнении 
(1) и на теореме Фуртвенглера (если 4 есть простой 
делитель 2у2, то 4? 1==1 (под р?)) и получают нера- 
венство 

з 


Р 
2_> 0,562, > ю8Эр—Р- 


Используя затем известный пезультат, что для 
уравнения (1) р>> 253747889 (Гевшег О. Н., Ее\- 
шег Е., Ви]. Ашег. Май. 50с., 1941, 47, 139—142), 
находят 

2 > 108'10°’, 22>> 1015710". 
П. Н. Реморов 


2514. Доказательство последней теоремы Ферма 
для п = 2(8а -- 1). Грайселл (Ргооё оЁ 
я и еогет юг п = 2 (8а - 1). Сгые 
зе1 [е оша$5), Маш. Мае., 1953, 26, 
№ 5, 263 (англ.) : ь 


ао ве 


2515 


Совершенно элементарно доказывается, что если 

т — нечетное простое число, не имеющее вида 8а - 1, 
‘то неопределенное уравнение =?” -{- у?” = 227" не 
имеет решений в целых числах, не делящихся на т. 
Заголовок работы не соответствует ее содержанию. 
В. Д. Подсыпанин 


2515. Теорема взаимности для сумм Дедекинда. 
Карлиц (ТЬе гес1ргос фу \Феогеш юг Беде- 
11 затз. Саг1162х Г.), РасИ. ХТ. Мав., 
1953, 3, № 3, 523—527 (англ.) 


Шусть 


1.ь- 2,5) о 


— сумма Дедекинда, где ((5)) =х— [5] --1/з, а сумми- 
рование распространяется на полную систему вычетов 
{тшоа А). Для сумм $(№, К), где (№, К) =1, известен 
следующий закон взаимности: 


12РК {5 (В, К) + $(Е, №)} =? + ЗА +4 (2) 


({Вадетасвег Н., УВЦешап А., Ашег. 7. Маё., 
1941, 63, 377—407). 

Дается простое доказательство формулы (2) и ее 
обобщения, принадлежащего Апостолу (Арозёо!1 Т. М.., 
Пике Маф. Т., 1950, 17, 147—157). А. В. Малышев 


2516. О теореме Штикельбергера. Карлиц 
(А Шеогеш оЁ ЗискеЪегрег. Саг1162 Г..), 
Ма. зсап4., 1953, 1, № 1, 82—84 (англ.) 
Намечено новое доказательство теоремы: Пусть 

1 (=) ==" ах" +... а„— многочлен с целыми 

рациональными коэффициентами, дискриминант О 

которого есть число нечетное (тогда легко видеть, 

что О =1 (то 4)). Если } (2) == }, (2)... ], (1) (то4 2) 

‚есть разложение /(2) на неприводимые по под 2 


р 
многочлены, то =) = (—1)"—*, причем (5) есть 


2 
‹имвол Кронекера: 5.) = + 1 при О ==1 (104 8) и 
(5) =—1 при О ==5 (то 8). 


В изложении имеются неточности; например, 
в $ 4 автор пишет равенство: О = а4,...4,т* 
‚(т — целое, 4;,...,а, — дискриминанты многочленов 
р (2),..., 1. (2)). Это равенство неверно и должно 
быть (по смыслу дальнейшего) заменено сравнением 
по то4 8; такое сравнение неочевидно и автором не 
‘обосновано. Б. А. Венков 


2517. О распределении символов Якоби. Брауэр 
(Оп \\е 9413и1Ъаоп оЁР \е ТасоМап зутБо|з. 
Вгациег А] {ге4д), Маш. 2., 1953, 58, № 3, 
226—231 (англ.) 


Исследуется вопрос о количестве пар вида 
{а, а + 1) в полной системе вычетов по модулю т, 


а 
(") 
Такие пары могут быть 9 типов: (1,1), 


т 
{1,—1), (4, 0), ..., (0, 0). Выводятся формулы для 
количества пар любого из этих типов в случае про- 


имеющих данные значения символов Якоби 
а-1 


Теория чисел 


2520 


извольного нечетного и свободного от квадратов 
числа т. Эти формулы. являются обобщением хоро- 
шо известных результатов для случая, когда т 
есть простое число. А. А. Киселев 


2518. Замечание о формуле для чисел Бернулли. 
Карлиц (ВешагКк ой а югшша Гог Ше Вегпош 
пишЬегз. Саг|!162 Т..), Ргос. Ашег. Ма. 
50с., 1953, 4, № 3, 400—404 (англ.) 


Отмечается, что формула 


7. 
ато Хх А 
2 р ты (20), (1) 
Т= 


где В». есть (К-+-1)-е число Бернулли, Д”А® == 
= Дт |„_: — разность порядка г, недавно доказан- 
ная Гарабедяном (СагаЪедап Н. Г.., Ва. Атег. 
Мат. 5ос., 1940, 46, 531—533), была уже известна 
ранее (У огр Ку Т., Г. гете ип4 апреж. Маё., 1833, 
94, 203—232). Дается элементарное доказательство 
указанной формулы. А. В. Малышев 


2519. Заметка о некоторых тождествах. Кар- 
лиц (№4е оп зоше рагИМоп 14епиЦез. Саг- 
1162 Г.), Ргос. Ашег. Май. 5ос., 1953, 4, №4, 
530—534 (англ.) 


Пусть 


Пал-гу- > р) =". 
п—=1 то 


Элементарно доказывается, что для А =, 4, 6 


У р (т + ть) =" = р, (®) ] Ч—="”)!, 
п=0 П®=1 
где 

("? — 1) /12 при А =2, 3-2 г==3 (04 4) 

г. и л=5 (то 12); 

=] (2—1)/6 при А=А, г==5 (од 6); 

(г? —1)/4 при =6, г==3 (под 4); 
+1 прик=2, З-Ел=3 (од 4); 


_] —1 при А=2, г=ё5 (од 12); 
в = — при А=4, г==5(щоа 6); 
г? при К=6, г==3(то4 4). 


Справедливость формулы при других яначениях А 
и г не исследуется. Б. Д. Подсыпанин 


2520. Задачи на обратное расположение цифр. 
Капрекар (РгоШетз шуо]уше геуегза| о 
41215. Каргекаг ШП. В.), Эсшрйа шаШ., 
1953, 19, № 1, 81—82 (англ.) 

Приводятся числовые тождества, дающие решение 
системы диофантовых уравнений 


К СООО ео С 


при некоторых К и 1. Эти решения обладают тем 
свойством, что, если написать подряд цифры чисел 


2524 


2521 Алгебра 
т,... т иу,,..., Ур ТО вторая последовательность 2522 РЕН. Введение в теорию чисел. Нейсе 
Е е (ЕтЁ торе ш 41е Павел еоте. МетВ Ё., 


цифр обратна первой. В. Д. Подсыпачин 


2521. Веселые эпитеты при вычислении У 2. Улер 
(Нишогоиз ерИЪе!з аз аррПей {10 Ше са]саНоп 
о У2. ОБ1ег Н. $.), Зстциа ша., 1953, 
19, № 1, 78—79 (англ.) 
Приводятся выражения, употреблявшиеся разны- 
ми авторами при вычислении У 2. В. Д. Подсыпанин 


$. УШ-ИЗ, Терие; 8. Ните! Уе\|аз, 1952, 
4.80 ОМ) [Рецензия: Хофрейтер (Но{- 
тецег М.), Мопаёзь. Ма! ., 1953, 57, № 2, 174. 


(нем.)] 


См. также: 2468, 2473, 2474, 2570, 2690, 2120 


АЛГЕБРА 


ГРУППЫ 


2523. —О разложении группы по двойному модулю. 
Фукс (Оьег 41е 7еесиов ешег Сгарре пась 
т2ме: Ощеготирреп. КисВьз Г.), МопаёзВ. 
Маь., 1953, 57, №2, 109—112 (нем.) 


Пусть Ни К — подгруппы группы С, А — пере- 
сечение всех’ комплексов вида &'НёК, где в — 
любой элемент группы. Пусть [5; К] = АП А, 
где 4 — комплекс, состоящий из элементов, 
обратных элементам А. 

Доказывается: 1) Разложение группы С 


с =. НГ + НаГ + НЫ +... 


по двойному модулю (Н, Г) тогда и только тогда 
является продолжением разложевия группы С по 
двойному модулю (Н, К), если [Н; Г] С [Н; К]. 

2) Смежвые системы разложения группы С по 
двойному модулю (Н, К) тогда и только тогда обра- 
зуют группу. относительно операции умвожения 
этих систем как комплексов, если [Н; К] является 
нормальным делителем группы С и [Н; К] = 
= [КН]. А. П. Дицман 


2524.  Гиперцентр группы. Бер (Тье Бурегсеп- 
{ег ОГ а ртоир. Ваег Ве!тВо14), Аба 
ша!., 1953, 89, № 3—4, 165—208 (англ.) 
Пусть С — произвольная группа и 

а 

— возрастающая цепочка ее подгрупп (знак < упо- 

требляется здесь для обозначения истинной ‘части 

группы), удовлетворяющих следующим условиям: 
41: / 2.— центр группы С / 2, 
2) для предельного порядкового « группа 2, 

является объединением всех 2, при < а. 


Тогда существует такое порядковое число ‘у, для 
которого 21 =2.. Так определенная группа 2, 
называется гиперцентром (верхним) группы С и 060- 
значается через 0 (С). Изучению нормальных дели- 
телей группы С, содержашихся в ее гиперцентре 
О (С), и посвящена в освовном реферируемая работа. 

Если 0 (С) =С, т. е. если группа С является 
2А-группой, то ее нормальные делители М№ обла- 
дают следующим свойством (Черников С. Н., Мат. 
60 1948, 22 (64), №2, 319—345): если М — произ- 
вольный нормальный делитель группы Си М «МС, 
то фактор-группа ^/М содержит отличный от еди- 
ницы элемент центра фактор-группы С/М. 

В реферируемой работе показано, что этим свой- 
ством обладают не только нормальные делители 
2.А-группы, но также и нормальные делители 
произвольной группы (С, содержащиеся в ее гипер- 
центре 0 (С). 


В связи с этим дается следующее определение: 

Подгруппа № труппы С называется ее верхней 
гиперцентральной подгруппой, если для произ- 
вольного нормального делителя М группы С, 
являющегося истинной подгруппой группы М, 
фактор-группа №/М содержит отличный от единицьь 
элемент центра фактор-группы С@/М. 

В работе установлено, что все верхние гипер- 
центральные подгруппы С являются ее вормальны- 
ми делителями и содержатся в ее гиперцентре. 
Оказалось, что некоторые освоввые свойства ги- 
перцевтральных подгрупп произвольной группы 
являются по существу повторением извествых 
свойств нормальвых делителей 2А-групп. К числу 
таких свойств относятся, например, двас ледующих:. 


1. Если гиперцентральная подгруппа № группы 
С содержит отличвый от вее нормальный делитель. 
М группы С и х — произкольвый элемент группы 
М№/М, имеющий порядок, раввый степеви простого 
числа р, а в — произвольный элемент из С(/М, то 
существует такое натуральное число т = ] (5, У), 
что ЕР" = 2Р"х. Для случая ДА-групп более 
общее свойство установлено в работе С. Н. Чер- 
никова (Мат. сб., 1946, 18 (60), №3, 397—422, тео- 
рема 3). : 

2. Если М — гиперцентральная подгруппа 
группы С и Т — какая-нибудь подгруппа группы @, 
удовлетворяющая условию Т < МТ, то вормали- 
затор подгруппы Т в МТ отличен от Т. В случае 
ГА-групп (как конечных, так и бесконечных) это- 
свойство совпадает просто с вормализазорным усло- 
вием, которому, как известно, они удовлетворяют: 
(Черников С.Н., Мат. сб., 1939, 6(48), №2, 199— 
214, доказательство теоремы 5). К числу основ- 
ных свойств верхних гиперцентральных подгрупт 
Бер относит также следующее свойство: 

3. Если верхняя гиперцентральная подгруппа М 
группы С содержит отличный от нее нормальный 
делитель М группы а, то в Я существует такой 
нормальный делитель У, что М<У<М и что. 
М совпадает с пересечением всех нормальных де- 
лителей Х группы С, для которых М«Х<Уи 
фактор-группа У/Х является конечным минималь- 
ным нормальным делителем группы @/Х. В случае: 
Г.А-групп это свойство очевидно. 

В реферируемой работе установлено, что каждая 
из двух комбинаций (1,3) и (2,3) приведенных здесь. 
свойств вполне характеризует верхние гиперцент- 
ральные подгруппы. 


В случае верхних гиперцентральных подгруше 
без кручения обращает на себя внимание следующее: 
обобщение хорошо известного свойства ДА-групи 
без кручения: если верхняя гиперцентральная под- 
группа № группы С является группой без кручения, 


м 
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то фактор-группа группы @ по централизатору под- 
группы № является также группой без кручения. 
Из этого предложения Бер выводит, что если для 
произвольного элемента х = 1 верхней гиперцент- 
ральной подгруппы М без кручения и произвольного 
элемента & группы С имеет место при некоторых 


натуральных числах т и п соотношение х"="" = 
тп 


`=8 х,› то 16 = 2%. 

Произвольную подгруппу №, обладающую свой- 
ством 3, Бер называет локально конечно приводи- 
мой. Таким образом, каждая верхняя гиперцент- 
ральная подгруппа произвольной группы локально 
конечно приводима. Из многочисленных свойств 
локально конечно приводимых подгрупп, получен- 
ных автором, отметим следующее (см. следствие на 
стр. 198): локально конечно приводимая р-группа 
является ДА-группой. 

Вводятся и изучаются также и нижние гипер- 
центральные подгруппы. 

Последний раздел реферируемой работы посвя- 
щен 24-группам с конечным числом образующих 
элементов. В нем даются условия, при которых 


локально конечно приводимая группа является` 


ДА-группой с конечвым числом образующих элемен- 
тов, причем по ходу дела формулируется предло- 
жение о конечности верхнего центрального ряда 
С.А-групп с конечным числом образующих элемен- 
тов. Это предложение не ново (Мальцев А. И., Изв. 
АН СССР, сер. мат., 1949, 13, 201—212). 

С. Н. Черников 


2525. Гиперцентр группы. П. Бер (ПБаз Нурег- 
2ещтиш ештег Сгирре. Ш. Ваег Ве!1- 
ВБо14), Агсь. Ма!®., 1953, 4, № 2, 86—96 (нем.) 
Дается следующее определение гиперцентраль- 

ности нормального делителя: нормальный делитель 

№ группы С называется гиперцентральным в С, 

если для каждой подгруппы И из С и для каждого 

нормального дслителя Г подгруппы 0, имеющего 

в ней ковечвый индекс, группа (0 {1 №)У/У гипер- 

центральна в И/Й, в смысле определения верхней 

гиперцентральности в [ части статьи (см. реф. 2:24). 
В силу такого определения гиперцевтральвыми 

оказываются, например, все нормальные делители 

произвольной р-группы. Гиперцентральный нор- 
мальный делитель произвольной группы @ может 
не содержаться в ее гиперцентре ((() и, значит, 
может не быть гиперцентральным в смысле старого 
определения гиперцентральной подгруппы (ваири- 
мер, в бесконечной разрешимой р-группе без центра). 

Связь между старым и новым понятием гиперцент- 

ральности устанавливается следующей теоремой: 

Подгруппа И группы С тогда и только тогда 
верхне-гиперцентраяьна (и, значит, просто гипер- 
центральна в смысле старого определения гипер- 
центральной подгруппы), когда она является ло- 
кально конечно приводимым гиперцентральным 
нормальным делителем группы С. 

Устанавливается ряд свойств гиперцентральных 
нормальных делителей, из них основными являются 
следующие: 

1) если № — гиперцентральный нормальный дели- 
тель группы @ и И — некоторая подгруппа из С, то 
М ПО — гиперцентральный нормальный делитель 
подгруппы ПИ; 

2) если № — гиперцентральный нормальный де- 
литель группы < и М — какой-нибудь нормальный 
делитель из (С, то М№ММ/М — гиперцентральный 
нормальный делитель группы С/М; 


Группы 
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3) если М и М — такие нормальные делители 
группы (@, что Мс Ми М-=+ М, то необходимым, 
и достаточным условием гиперцентральности нор- 
мального делителя № в @ является гиперцентраль- 
ность нормальных делителей М и М№М, соответ- 
ственно, в группах @ и (/М; 

4) произведение гиперцентральных нормальных 
делителей группы С является ее гиперцентральным 
нормальным делителем. 

На основании последнего из этих свойств дается 
следующее определение: гиперцентром (обобщен- 
ным) группы С называется произьедение всех ее 
гиперцентральвых нормальных делителей; 0боб- 
щенный типерцентр отличен, вообще говоря, от 
гиперцентра необобщенного. 

Изучаются также некоторые классы вормальных 
делителей, промежуточные между классом типер- 
центральных пвормальных делителей (в смысле 
нового определения) и классом гиперцентральных 
подгрупп (в смысле старого определения). 

С. Н. Черников 


2526. — Нильпотентные характеристические под- 
группы конечных групп. Бер (№ПИроепё сЪа- 
гас1е1$Ис  зиЪртопрз оЁ ПиЙе ртоирз. Ваег 
Ве!п Во] 9), Ашег. У. Ма\., 1953, 75, № 3, 
633—664 (англ.) - 
Рассматриваются только ковечвые группы. Че 

рез Н(@) обозначается гиперцентр, т. е. последвий 

член возрастающий центральвой цепи группы С, 

через 9 (С) — пересечение всех максимальных под- 

групп, а через РЁ (С) — произеедевие всех ниль- 

потентных кормальных делителей группы С. 
Далее используются понятия п-элемента, п- и Ри- 

группы, п-разрешимости и — п-вильпотевтности 

(РЖМат, 1953, 598). 

Свойство слабой гиперцентральвости нормаль- 
ного делителя № в группе С определяется одвим из 
следующих трех эквивалентных условий (М 
означает произвольный вормальный делитель груп- 
пы С, содержащий №, а [М : №] — ивдекс № в М): 

1. Если Е М, УЕМ и порядок с(2) эле- 
мента х взаимно прост как с [М : М], так и со (у), 
ТО = ух. 

2. М вильпотевтен и множество [М : №]-эле- 
ментов в М составляет под1руппу. 

3. Если 7 делится ва |М : М], то М разлагается 
в прямое произведение 7-группы и Р/-группы.. 

Если М и МС М — два вормальвых делителя 
группы С, то для слабой гиперцснтральности М в @ 
необходима и достаточна слабая гиперцентраль- 
ность № в Си М/М в С/М. 

Слабым гиперцевтром Н„(С) группы @ вазы- 


вается пересечевие всех ее максимальных слабо 
гиперцевтральных вормальвых делителей. Произ- 
ведение ММ дьух слабо гиперцевтральвых нормаль- 
вых делителей группы С необязательно слабо ги- 
перцентрально в (С. Оно будст таким, если один из 
множителей содержится в Н„(@) или если порядки 


М и М взаимно просты. 

Если натуральные числа т и п взаимно просты, 
то группа С тогда и только тогда распадается 
в прямое произведение т-группы и п-1руппы, 
когда С/Ф(С) распадается в такое произеедение. 

Справедливо соотношение: Ф(@)Н(6) < Н„(@) < 
с Е(С). Группа Е[б/Ф(()] = Е(@)/Ф(@) есть абе- 
лева группа, порядки элементов которой свободны 
от квадратов. Пусть М — минимальный нормаль- 


4 
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ный делитель группы б, а 2 — его централизатор 
з Ц. Если СИ содержит неединичный нормальный 
делитель, порядок которого взаимно прост с поряд- 
ком М, то М коммутативен и существует подгруп- 
па $ С С. для которй 5 ПМ =1 и 54 = (0. 

Даются некоторые критерии разрешимости груп- 
пы. В частности, группа тогда и только тогда разре- 
шима, когда для любой ее подгруппы 5 (или фактор- 
группы ©) выполняется условие Ф(5) < Е(5) (со- 
ответственно Ф( 0) < Е(9)). Группа @ тогда и толь- 
ко тогда п-разрешима, когда каждый ее главный 
фактор С удовлетворяет одному из трех условий: 
‚С абелев, С" =1, СГ" = 1. 

Если п-группа @ п-нильпотентна, то (” < Ф (6). 
Разрешимая п-группа С тогда и только тогда п-ниль- 


потентна, когда 5” С- Ф (5) для каждой ее подгруп- 
пы в. В. Глушков 


2527. О Ф$-адичееких целочисленных предетавле- 
ниях конечных групп. Маранда (Оп $-а4!1с 
1беста! гергезешаИопз о! ЙпИо втоирз. М агап- 
4а Теап-Маг!е), Сапад. 7. Ма®., 1953, 
5, № 3, 344—355 (англ.) 

Рассматриваются представления конечной группы 
{и группового кольца) матрицами с элементами, 
являющимися целыми %$-адическими числами. Пусть 
(©) — группа конечного порядка М; $ — наивысшая 
степень $, делящая М; $ — групповое кольцо над ©; 
1 — произвольный элемент из $9. 

Важнейшие из доказанных теорем: 

2. Два З-адических целочисленных представления 
группового кольца 9 унимодулярно эквивалентны 
в том и только в том случае, если они унимодулярно 
эквивалентны по@ В* для некоторого А >> №. 

3. Пусть $ (5) — $-адическое целочисленное пред- 
<тавление степени п группового кольца 9. Если для 
некоторой матрицы О степени п | О | ЕЕ 0 (то4 $) и 

(Г (=) Л (=) 
—1 
9999 -(6шлы) &> 2%) 


{т. е 9(2) имеет модулярные конституенты Г (5) 
и А(х) по модулю $"), то существует такая мат- 


фица Т степени п, что | Т | 5Е0 (шоа $) и 
т% А (5 
аа = ( а Ю 


(т. е. $ (2) имеет конституенты Г® (2) и Д* (2)). При 
‚этом для любого х из $ Г® (1) ==Г (2) и Д* (2) = А (5) 
(шод $*—*). 

4. Если 9(х) унимодулярно разложимо то В 


{> №): 
ме и (=) 


то 9 (2) разложимо: 


®-( А); | 


при этом Г* (2) = Г (2) и Д* (2) А (2) (шой $*—*) 
для любого х из 9. В. К. Туркин 


2528. Локальные сечения в локально компактных 
группах. Мостерт (Тоса| сгозз зесМопз ш 
1осаЙу сотрасё ргопрз. М озфегё Рац/ $.), 
Ргос. Ашег. Ма®. $0с., 1953, 4, №4, 645—649 
(англ.) 


6) 


Г* (2) 
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Алгебра 


Подгруппа Н топологической группы @ имеет 
локальное сечение, если существует открытое мно- 
жество (И в пространстве классов смежности @/Н 
и непрерывная функция }, определенная на И со 
значениями в С, такие, что р] (1) =х для 6П0 
(р — естественное отображение С на С/Н). Если @ 
является локально компактной метрической группой 
со счетной базой и имеет конечную размерность, 
а Н — замкнутая подгруппа в С, то Н обладает 
локальным сечением и @ является косым произведе- 
нием над @/Н. Н. Я. Виленкин 


2529. Замечание о применении собственных пре- 
образований Лоренца к уравнениям Дирака. 
Брдичка (А гетагК оп ргорег [огеп{2 {гапз- 
{огтаМоп о{ Пйгас’з едиаЙотз. Вг 41 Ка М.), 
Ви]. Ииегпа. Асад. 1<Вёдие 3с1. С]. 361. шай., 
паг. её шё4., 1950, 51, 101—108 (журнал вы- 
шел из печати в 1953 г.) (англ.) 


При доказательстве инвариантности системы урав- 
нений Дирака относительно преобразований группы 
Лоренца обычно ограничиваются тем, что опреде- 
ляют, как преобразуется четырехкомпонентная вол- 
новая функция при вращениях относительно осей 
координат и при одном специальном преобразова- 
нии Лоренца (см., например, Дирак П. А. М., Осно- 
вы квантовой мсханики, ОНТИ, М.—Л.,1937). 

В работе выписывается в явном виде матрица, 
определяющая преобразование волновой функции 
при общем собственном преобразовании Лоренца 
(т. е. при преобразовании Лоренца с детерминан- 
том, равным единице), сохраняющее вид системы 
уравнений Дирака: тем самым даются явные фор- 
мулы, задающие биспинорное представление соб- 
ственной группы Лоренца. Указывается, что эти 
формулы определяются неоднозначно, и обсуждают- 
ся различные возможности (последнее обстоятель- 
ство, очевидно, связано с тем, что рассматриваются 
только преобразования собственной группы). 

А. М. Яглом 
2530 В. Введение в теорию конечных групп. Л е- 
дерман (Г\годасйоп ю Фе Шеогу о? Йпце 
2тоирз. Гефдегтапттп \Уа|6ег, рр. 160, 
ОПуег ап@ Воу4, ЕашьЬагев — Гоп4оп, Пиег- 
зслепсе, Мех УотЕ, 1953, 1.55 4о1.), Зе1епсе, 1953, 
118, № 3063, 310 (библ.) 


ПОЛЯ, КОЛЬЦА И СТРУКТУРЫ 


2531. О свободных кольцах и их подкольцах. 
Витт (Оъег пее Вшре ипа ге Отиеггиое. 
УЕ Егпз®), Маш. 2., 1953, 58, №2, 113— 
114 (нем.) 

Дается более простое доказательство теоремы 
Куроша о подалгебрах свободной незссоциативной 
алгебры. Автор сообщает, что ему известно доказа- 
тельство теоремы 0 том, что всякая подалгебра 
свободной лиевой алгебры свободна. 


Эта теорема независимо от автора сформули- 


рована и доказана референтом (РЖМат, 1954, 
2030). А. И. Ширшов 
2532. Фундаментальная группа ‘главной компо- 


ненты коммутативной банаховой алгебры. Блум 
(ТЬе шодашеша| ргоир о{ Ше ргше1ра| сошропев% 
о{ а сошплйайуе Вапась ‘аега. В]1иш 
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Е4мага К.), Ргос. Ашег. Маш. ы 

4, № 3, 397—400 (англ.) На, 

Как известно, совокупность регулярных (т. е. 
имеющих обратные) элементов коммутативного нор- 
мированного кольца В образует в В открытое мно- 
жество С; главная компонента (СС (содержащая 
единицу е кольца В) представляет собою мультипли- 
кативную топологическую группу. 

Основной результат автора: фундаментальная 
группах (С,) изоморфна аддитивной группе элементов 
хе В, удовлетворяющих уравнению ехр (5) =е. 
Дается два доказательства; одно, основанное. на 
теореме Шрейера (Понтрягин Л. С., Непрерывные груп- 
пы, 1938, ОНТИ,М.—Л., гл. 8), и второе, базирующееся 
на следующих леммах: 1) если уравнение  =ехр (=) 


разрешимо для данного # = ®., то оно разрешимо` 


для всех и, достаточно близких к %,; 2) для всякой 
кривой К = {7 ($)} С С,, 0<3<1, 1 (0) =е,/ (1) =м, 
уравнение 4% = ехр (т) разрешимо и кривая ехр (2х), 
0<{:<1, гомотопна в С, кривой К; 3) каждая 
замкнутая кривая в С;, проходящая через е, гомо- 
топна в С, кривой вида ехр (16), 0 << 1, ехр (5) =е; 
если ехр (5,) = ехр (5,) =е, 6, Е», то кривые ехр (16) 
и ехр (:6.) негомотопны; в каждом классе гомотопии 
группы С, имеется ровно одна кривая вида хр 
где ехр (5) = е. Г. Е. Шилов 


2533. Заметка о свободных дедекиндовых струк- 
тих Тролл, Данкан (М№\{е оп Ётее по- 
Чщаг .]а Ш сез. ТЬга|!1 В. М., Бапсап 
О. С.), Ашег. Т. Маёв., 4953, 75, № 3, 627—632 
(англ.) 


Изучается вопрос о конечности свободных деде- 
киндовых структур, порожденных некоторыми мно- 
жествами элементов. Строятся свободные дедекин- 
довы структуры типов А и В, порожденные обра- 
зующими множествами, изображенными на рисунке. 


7.0.4 


Эти свободные структуры оказываются конеч- 
ными и задаются перечислением существенно раз- 
личных типов их элементов. Множество 2 {1 + 1 
является множеством типа В, и тем самым решена 
проблема 29 книги Г. Биркгофа (Теория структур, 
Изд-во иностр. лит-ры, М., 1952) — построена свобод- 
ная дедекиндова структура, порожденная этим мно- 
жеством. 

Проективным множеством называется структура 
вида Р = {1} х, у, 3; и}, причем & является пересе- 
чением, а № — объединением каждой пары эле- 


2 РЖ Мат, № 3. 


Поля, кольца и структуры 
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ментов 2, у, 2. Свободная дедекиндова структура Г,,. 
порожденная двумя проективными множествами 
Р: = {1 %, у, & ш} иР,={1; х, у, и; ш}, имеет бес- 
конечную размерность. А. Х. Лившиу 


2534. Понятия замыкания и ЖА ядра в 
орех. А у ман (ОЪег НаЙеп- ип Кегп- 

ы дипреп аи! УегЬдп4еп. Аишапио Сеогр), 

Т. геше ип апоеж. Ма!., 1953, 191, № 1—2, 

50—53 (нем.) 

Рассматривается полная структура А с двумя 
выделенными подмножествами Е и С, удовлетво- 
ряющими следующим условиям: 1) Г полно снизу 
(т. е. любое множество элементов из Р имеет наи- 
большую нижнюю грань), 2) С полно сверху, 3) 1 ЕР, 
4) ОЕС. Для любого № 6 А замыкание 1? и открытое 


ядро № определяются следующим образом: 
МПА <] 6}, М= 5560}. 


Положим (#“)" = №. Тогда №” =” при х=$, &, 
(5), (:5). Упорядоченная пара элементов (х, /) на- 
зывается связной парой относительно РЁ, С, если 
ЕСС, 16Е и ==} Л=Е. Элемент ВЕ А будет 
первым (вторым) элементом связной пары тогда 
и только тогда, когда 2 = (8 =1). Пусть Й 
(соответственно @) — множество всех №6 А таких, 
что 1 = р (соответственно #*! = #). Тогда Ё, @ (СЕ, 
@< С) суть полные структуры и соответствие 


&-— :*, }- Л осуществляет изоморфизм между Ёиб. 
Даются примеры из топологии, теории функций 


и др.: 

| . Пусть Т — полная структура всех подмножеств 
топологического пространства: ТГ, и ГР (соответствен- 
но С) система всех замкнутых (соответственно откры- 
тых) множеств. Тогда для МЕТ М°* есть замыкание 
и М* есть открытое ядро. Множество М называется 
каноническим, если (М*, М*) образует связную пару. 
С (соответственно Ё) есть’ система открытых (со- 
ответственно замкнутых) канонических множеств. 
Канонические открытые множества образуют полную 
структуру с единицей То. ы 

2. Пусть У — полная структура всех действи- 
тельных функций №, опрезеленных на Го. Пусть С 
(соответственно Р) — система всех функций, непре- 
рывных снизу (соответственно сверху). р 

Функция ] называется минимально разрывной, 
если (Ё, /*) есть свявная пара, т. е. лы У: 
Это определение оправдывается теоремой: Если 
То — полное (метрическое) пространство и } — ми- 
нимально разрывная функция, то не существует 
функции ф, которая совпадает с ] во всех точках, где 
{ непрерывна и имеет больше точек непрерывности, 
чем ]{. 

3. У — частично упорядоченное множество, А — 
полная структура, Т` — полная структура всех отобра- 
жений Ё множества У в А. Пусть Ё (соответствен- 
но С) — множество всех монотонно возрастающих 
(соответственно убывающих) отображений: из 91 < 9 
следует 2 (9) <{(9з) (соответственно 1 (9,) > Е (9). 
Тогда определение М, № можно видоизменить сле- 
дующим образом: для х У 


# (= ПЕ( (3 2}, # (2) = О Цу{у< 1}. 
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Если А есть числовая прямая, дополненная эле- 
ментами -- со, то имеет место следующая тео- 

ема: 
з Пусть В — булева структура и 4 — действительная 
функция, определенвая на Ву = В\ {0}. Для того 
чтобы 4 была вторым элементом связной пары (р, 4), 
необходимо и достаточно условие: для любого не- 
пустого М С Во, имеющего () М=5, 4 (5) = зира (С) 
{СЕ М}. А. Д. Тайманов 


2535. Ассоциативные мл всех р 
преобразований (Поправка). япин Е. С. 
а АН СССР, 1953, 92, № 4, 692 у 


2541 


Топология 


Приводится дополнительное пятое условие для 
принадлежности системы 9% к классу У, (РЖМат, 
1953, 115): для любых ненулевых элементов А, В Ех 
существует единственный элемент Х 6 З{ такой, что 
АХВ отлично от нулевого. элемента. 


2536 Д. О нильпотентных алгебрах в связи © ис- 
следованиями Молина. Тамм М. И. Автореф. 
дисс. канд. физ.-мат. н., Тартуский гос. ун-т, 
Тарту, 1953 
См. также: 2463, 2470, 2473, 2475, 2477, 2489, 

2500, 2507, 2516, 2542, 2543, 25176, 2584, 2605 К, 

2618, 2619, 2623, 2625, 2630, 2711, 2719 


ТОПОЛОГИЯ 


2537. К комбинаторной топологии незамк 
множеств. Александров П. С., Мат. сб., 
1953, 33(75), № 2, 241—260 
В работе дается прежде всего явная формули- 

`ровка и доказательство следующего предложения, 
доказанного еще в статье «Основные теоремы двой- 
ственности для незамкнутых множеств» того же 
автора (Мат. сб., 1947, 21 (63), 161—232) и имеющего 

применения в теории двойственности: Е 
В направленном множестве всех триангуляций, 

покрывающих в данном В” данное множество АС В”, 

существует конфинальная часть (состоящая из так 

называсмых канонических триангуляций), которая 
являстся вместе с тем конфинальной частью направ- 
ленного множества нервов вссх покрытий _множе- 
ства А. При этом, если каноническая триангуляция 

К в Следует за канонической триангуляцией К, то 

соответствующее каноническое покрытие В вписано 

в каноническое покрытие «, и естественный сдвиг 

К вв К. порождает обычную проекцию нерва В 

в нерв “. 

Из этой теоремы выводится общая теорема инва- 
риантности, утверждающая — в широких предпо- 
ложениях — изоморфизм групп, определенных на 
основе циклов и гомологий в окрестностях множе- 
ства А, и групп, определенных на самом множестве А 
посредством циклов и гомологий на нервах покры- 
тий этого множества. 

В $3 выясняется, как далеко идет параллелизм 
между теоремами двойственности Александрова и 
Ситникова (последняя для бикомпактной области 
коэффициентов). 

В $4 рассматривается следующее свойство точеч- 
ного множества АС. А": Для каждой окрестности 
Х множества А можно подобрать такую меньшую 
окрестность ^’, что всякий р-мерный цикл, лежащий 
в ^', гомологичен нулю в ^. Доказывается, что это 
свойство является топологическим инвариантом мно- 
жества А. Инвариантпым является и свойство, полу- 
ченное из данного посредством локализации. Для 
компактов последнее свойство, как легко видеть, 
приводит к характеризации размерности. Неизвестно, 
можно ли аналогичным путем получить и характе- 
ристику размерности незамкнутых множеств. 

В $5 доказывается следующая «теорема о пре- 
пятствиях» для множеств 4 типа ГР’. : если 4! А = р, 


АС В" и А есть множество типа Р., то существует 
шар 0" ив 0"\А — цикл с компактвым' носите- 


2540. 


лем размерности пл — р — 1, который не ограничивает 
компактно в 0" А. Вообще, для того чтобы р-мер- 
ное множество АС В” содержало р-мерный ком- 
пакт, необходимо и достаточно, чтобы в В" суще- 
ствовал шар ИП”, обладающий тем свойством, что 
в 0” А лежит некоторый (п — р— 1)-мерный ком- 


пактный цикл, не гомологичный нулю в 0" А 
скользящим образом. 


К. А. Ситников 


2538. — Пересечение и замыкание. Готшок 
(ТпегзесИоп ап4 с1озиге. С оф ёзсвВа1К М. Н.,), 
Ргос. Ашег. Ма\. $0с., 1953, 4, № 3, 470—473 
(англ.) 

Используя понятие отделимости множеств, автор 
при помощи (равномерно) непрерывных функций 
исследует вопрос о совпадении замыкания пересе- 


чения двух множеств (равномерного) пространства 
с пересечением замыканий этих множеств. 


Ю. М. Смирнов 


2539. Однородные пространства. И сбелл (Но- 
шобвепеоиз зрасез. [зЪе11 .. В.), Бике Ма. 
Т., 1953, 20, № 3, 321—329 (англ.) 

Обобщаются исследования Куратовского и Ван- 
Данцига об однородных и локально однородных 
пространствах. 

Основная теорема: в локально однородных ли- 


нейных континуумах нет сходящихся несчетных 


последовательностей; если локально однородный 


линейный континуум содержит хотя бы одну моно- 
тонную несчетную последовательность, то он одно- 


роден, в противном случае он однородем по Бирк- 
гофу. Ю. М. Смирнов 


Основные понятия общей топологии. К а- 
лаби (МоНопз {опдашеп(аез 4е шроозе 86- 
пбга]е. Са1аЪ! Г.), Веу. 9исзИопз зс1ет%., 
1953, 14, 393—411 (франц.) 


Первая часть популярной статьи об основных 
понятиях абстрактной топологии. Ю. М. Смирнов 


2541. Теорема об отделении для конечных си- 
стем плоских континуумов. Рейфенберг 
(А зерагаЙоп {Веогеш {ог ЙпЦе зеёз о? р]апе соп- 
Ипа. Ве!{епЪе И. Е. В.), Ргос. Сат- 
Ьмаве РЬПоз. 50с., 1953, 49, № 3, 573 (англ.) 


Доказывается, что если объединение конечного 
множества плоских континуумов содержащих об- 
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щую точку Р, разделяет точки А и В, то объели- 
нение некоторых двух из этих континуумов также 
разделяет эти точки. А. И. Сирота 


2542. . Булевы. кольца и у-гомологии. Уоллес 
(Воо]еап г!15з ап4 совото]ову. УМ а | асеА. о.) 
Ргос. Ашег. Ма. 5ос., 1953, 4, № 3, 475 (англ. ) 


Доказывается, что булево кольцо 


пространств. 


2543. О числе образующих гомотопических групп 
полиэдров. Сиронси, ($, ао ` Вотофору 
5гоир$ © вепегафог$ |: > \`<. НЯ), 
(Сугаку), 1953, 4, № 4, 44—45 (япон.) 
Доказано, что если конечный связный полиэдр 


асферичен во всех размерностях, больших единицы 
и меньших л, и если его п-мерная гомотопическая 
группа изоморфна п-мерной гомотопической группе 
его п-мерного остова, то для того чтобы эта гомотопи- 


ческая группа имела конечное число образующих, 


необходимо и достаточно, чтобы фундаментальная 
группа полиэдра была конечна. Автор отмечает, что 
для п-мерных полиэдров эта теорема была доказана 


Ляо (Шао $. О., Ргос. Амег. Ма. 50с., 1950, 1, 
№ 6, 763—768). По мнению референта, теоре- 


Теория функций действительного переменного 


обратного 
спектра нульмерных бикомпактных пространств 
изоморфно прямому спектру булевых колец этих 
Ю. М. Смирнов 


2550 


ма автора непосредственно следует из теоремы 


Ляо. М. М. Постников 
2544. Примеры и контрпримеры. Бинг (Ехат- 
р!ез ап@ сошщегехатр!ез. В1п 


{ па. -Н. НН.) 
РАМа ЕрзПоп Ф., 1953, 1, 311—317 (1 р|.) (авгл.) 
Изложение нескольких топологических приме- 

ров. 
Из Ма{В. Бет, 1953, 14, № 8, 783. 


2545. —О связи между топологией и метрикой в рам- 
ках элементарной геометрии. Хопф (ее 
7лзаттепьйпое 2\1зсВеп Торо!ор1е ип МейлЕ 
па Варшсп ег еетег(агеп Ссошене. Нор? 
Сы А Зешезегьег., 1953, 3, 16—29 
нем. 


Популярная лекция. 
Из Ма. Веу., 1953, 14, №7, 678. 


2546 К. Общая топология Бурбаки (То- 
ро!ор1е репегае. ВоигЪаки М., Тлуге 1 
де 1а Земе Е]ешепёз 4е МатешаЙчиез, рр. 90, 
Негташи её Се, Рагз, 1953), ЕщсИ4ез, 4953, 
13, № 149—150, 314 (библ.) 


См. также: 2468, 2471, 2473—2475, 2477, 2489, 
2528, 2532, 2534, 2547, 2648, 2619 


ТЕОРИЯ ФУНКЦИЙ ДЕЙСТВИТЕЛЬНОГО ПЕРЕМЕННОГО 


2547. О хаусдорфовой размерности множеств, 
характеризующихсея  числовыми — свойствами. 
Фолькман (ОЪег НаиздогИзсве Опаспзюпеп 
уоп Мепреп, 41е дигсь 21НегперепзсВаЙеп сВагак- 
фег151егь $14. Уо|Кшапт Во40) Маш. 
2., 1953, 58, № 3, 284—287 (нем.) 

со 


* е. 
Пусть 0 &«<1и«= р + — его &-адическое 
$=1 #1 
разложение, где е; — целое, О<е; <в, #> 2. Мно- 


жество всех чисел 


для которых е; <], (1=1, 2,...), обозначим через 
<@ >. В работе определяется размерность множества 
<) = ОТносительно класса функций {р (()}, непрерыв- 
ных и монотонно возрастающих на сегменте 0 <#<& 
и таких, что ц (0) = 0. 

Используемое автором определение размерности 
множества является обобщением понятия хаусдор- 
фовой размерности и совпадает с ним в случае 
и (0 =, В> 0. И. Е. Жак 


2548.  Кардинальное число, соотнесенное семей- 
ству. множеств. Гинсберг (А саг4та] пиш- 
Бег аззос1айей %ИВ а {ашПУ ой зе. СТюзриг8 
Зеушоог), Ргос. Ашег. Ма. 50с., 1953, 
4, №4, 573—577 (англ.) 

Пусть О — некоторое семейство непустых. под- 
множеств множества В, упорядоченное по включе- 
нию. Рассматривается максимальное семейство, со- 
стоящее из несравнимых элементов семейства 0. 
Наименьшая из мощностей теоретико-множественных 


сумм элементов таких максимальных семейств обо- 
значается чсрез та (0). Наименьшая мощность, 
представляющая собой ша (У) для некоторого Й С- 0, 
коинициального с (, обозначается через сша (0). 

Основным результатом работы является доказа- 
тельство соотношения 


оа (©9 = сша ( П 0"), 
|5<: Е<а 
где 0 & — система подмножеств множества В, а 


5 Е определяется как семейство множеств 


$ <а 
0°Е0*}. 
9. И. Ариньш 


2549. О понятии интеграла. Пи-Кальеха 
(Оп \е сопсерё о{ Ше ицерта1. Р! Са!1е]а 
Редго), Веу!3а 5ос. СиБапа, С1. ЕР13. Ма, 
1953, 3, 8—23 (исп.)} 

Относительно предыдущей части и ссылок на 

более ранние части см. Май. Веу., 1953, 14, 28. 
Из Мя{м. Кет., 1953, 14, № 8, 735. 


2550.  Левосторонний дистрибутивный закон ум- 
ножения трансфинитных чисел. Закон (Те 
314е 913 1Ъийуе 1а\ о! Ме шшШирИсайоп оЁ (тапз- 
Поце пишЪегз. Хакоп Е!!аз), В! уеоп 
Гета(ешайка, 1953, 6, 28—32 (иврит; резюме 
англ.) 

Доказывается следующая теорема: для данных 
порядковых чисел ©, В, 7 со евойством & + В=ЕВ== 
52 0=2‘у существует единственное неотрицательное 
целое число с такое, что (а -+ В) у = ау - Вс. 

Эйленберг (5. ЕЦЙеп двг2) 

Из Ма{\. Кет., 1953, 14, № 8, 733, 


{НН=р°хр\х..., 


0% 
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2551 РЕШ. Тран тная нумерация. П. Ариф- 
метизация трансфинитов. Данжуа (Г/’6питб- 
гаНоп ‘гапзйше. 11. ’агИьтавИзаИоп 4и {гапз- 
00. Феп]оу Агпап4д, равшаИоп сопИ- 
пие- рр. 207 &.614, Сац ег-УШагз, Раг!з, 1952, 
3000 к) [Рецензия: Рюссо (Виззо Е.), Вет. 
ЧиезИопз 5е1ещ., 1953, 14, 446—447 (франц.)] 


2552 Ц. Интеграл ‘с малым размахом. Хода- 
ков В. А. Автореф. дисс. канд. физ.-мат. н., 
МГУ, М., 1953 


2553 Д. Об одном новом понятии интеграла. Я р о- 
шенко Н. С. Автореф. дисс. канд. физ.-мат. 
н., Харьковский гос. ун-т, Харьков, 1953 


ПРИБЛИЖЕНИЕ ФУНКЦИЙ ПОЛИНОМАМИ 
И ИХ ОБОБЩЕНИЯМИ 


2554.  Аппроксимативные свойства ортогональных 
разложений. Надь (АрргохипаИоп ргорег- 
Иез оЁ огПоропа| ехрапз101$. $ 2.- Мазу В6- 
] а), Асба зс1епё. шаёв., 1953, 15, № 1, 31—37 
(англ.) — 

Пусть Са (т =0, 1, 2,,..;. 0<«<1) означает 
класс функций } (1), имеющих на [0, 1] непрерыв- 
ные производные до г-го порядка включительно, 
причем К” (=) удовлетворяет условию Липтшица 


117 (2) — Л (2) | < М. (|2, — =, №. 


Существует положительная константа 7„„, зави- 
сящая только отгих и такая, что для любой орто- 
нормированной на [0,1] последовательности функций 
{Фх (2)} (К =1,2,3,...) и всякой системы чисел 


А" (п =1, 2, 3,..; К, 2, 3,..., п), для кото- 
и 
рой № 10% ?<лпт, величина 
Е=1 


— в (1; ^) 
Ри (г, ®, р) = зир У 


а. Ща (1<р< о}, 


Теория функций комплексного переменного 


2557 


ее п 1 
„= У Ха, @ | 10% (04 
Е =1 0 
удовлетворяет неравенству 
У | 
рт (г, Р)> а. () 


При любых г ич (т=0, 1,2,...; 0<«<!) 
существует система значений 7 ‚ для которой в клас- 
се всех ортонормированных последовательностей 
{Фу (2)} оценку (1) в смысле порядка нельзя улуч- 
шить. Для обычных ортогональных разложений, т. е. 
когда 2") = 1, в случае г=0 точность оценки (1) 
обнаруживается при рассмотрении ортонормирован- 
ной последовательности функций, введенной Хааром 
(Нааг СЕ. А., баг ТВеотше 4ег огрпоропа]еп Еипс10- 
пепзузеше, Шшацсига!91ззе а Мот, СОИЛтвеп, 1909, 
40—43). Для других г вопрос о точности неравен- 
ства (1) остается открытым. 

В случае р=2, когда г=0, а =1, ^) 1, этот 


езультат был ранее установлен Рудиным (Вод. 


а\ег, Оике Маёи. Т., 1952, 19, 1—4), получившим. 
также соответствующую оценку для класса функ- 
ций, имеющих ограниченную вариацию. 

Автор рассматривает также класс С, (г = 0, 1, 2,...) 
всех фупкций, имеющих на [0, 1] непрерывные про- 
изводные до г-го порядка включительно, и для лю- 
бой ортонормированной на [0, 1] последовательности 
{Фх (2)} дает неравенство 


ИУ — ви (1; №) [1., С 8, нес 
Ри (г, р) ЕС. об т (1<р<о), 
где 


И 


а 5, — константа, зависящая только от г. 4. Ф. Тиман 


См. также: 2468, 2473, 2477, 2491, 2493, 2537, 


2538, 2541, 2574, 2582, 2591, 2624, 2630, 2634 Д, 
2643, 2721 


ТЕОРИЯ ФУНКЦИЙ КОМПЛЕКСНОГО ПЕРЕМЕННОГО 


2555. ДидакТическое замечание к введению ком- 
плексных чисел. Бунгорд (Еп 919акизк 
Бешаегки пе ош 119Фге]зеп аЁ де Кошр/еКзе &а1. 
Вип4бааг4 Зуета), М№га. таб. И 45Кг., 
1953, 1, №1, 16—24 (дат.) 


2556. Степенные ряды однолястных функций на 
границе круга сходимости. Гайер (365 сще 
Ро\епагетеп ‘ап 4ег Копуегреп:огеп2е. С аЁег 
Ребе), Маш. 2., 1953, 58, № 4, 456—458 
(нем.) 
Дополняя результат Херцога, Эрдёша и Пира- 

няна, а также свой собственный (РЖМат, 1953 

189), автор доказывает, что существует регуляр- 


ная и однолистная в единичном круге функция, 
степенной ряд которой сходится в каждой точке 


единичной окружности, но ни на одной дуге не схо- 
дится равномерно. 


М. А. Евграфов 


2557. Комплексные теоремы тауберова типа для 
степенных рядов. Гайер (Сошр]ех ТаиЪетап 
(Веогешз г помет зег1ез. Сатег О1ецегьг), 
Тгапз. Ашег. Ма(В. $0с., 1953, 75, № 1, 48—68 
(англ.) 
Понимая под комплексными теоремами тауберова 

типа теоремы, в которых, помимо условий на коэф- 


ициенты, накладываются условия на поведение 
ункции 


0 
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18) = Увы 
п—=0 


в окрестности точки 2=1 (утверждение состоит 
со 


в получении равенства р а, = из условия 
п—=0 


И /(2) =з и некоторых дополнительных), автор 
х—>1—0 


получает обобщение теорем Фату и М. Рисса. Кроме 
того, получены аналогичные результаты © связи 
методов суммирования. 


Наиболее характерные из доказанных теорем та- 
ковы: 


1. Пусть со 
1(3)= У; в," 
П=0 
егулярна и ограничена в области 5: |2—1| < 5, 
сы ‚5>0, 9<т/2 и а,>0. Тогда 
со 
У«„=з, если } (2) > $ при 2>1— 0. 
п=0 
2. Пусть со 
1(а) = Ура," 
п—=0 
гулярна и ограничена в области |2—1|< 5, 
ра нех ф=аг22, &>0, с>0, и а,->0. 
[>=] со 


Тогда о а, =, если ряд р а„ суммируем одним 
п—=0 Е п=0 1 А 
из методов Эйлера, Бореля или Мейер — Кёнига. 
3. Пусть 


1 (2) = р а" 
п—=0 


регулярна и ограничена в области 5:, а последова- 
тельность {а„} суммируема к нулю методом Бореля. 


Тогда из условия Иш ][(т) =з следует, что ряд 
х—1—0 

со 

у а„ суммируем методом Бореля к сумме 5. 

п=0 


М, А. Евграфов 


2558. Представление функций прин помощи мат- 
риц. Приложение к многочленам Фабера. Я бо - 
тинскый (ВергезошаМоп оЁ ШиеИоиз Бу 
ша! 1сез. АррИсайоп № КГаБег ро]упопиа1з. 
ао: озкКу Ег!, Ргос. Ашег. Ма. 5ос., 
1953, 4, № 4, 546—553 (англ.) 

Пусть Я — множество функций ] (2), аналитиче- 
ских в некотором круге, 


1() = У 1", 
п=—1 
пусть {/т, „} — коэффициенты разложения функции 


[7 ()]"; таким образом каждой функции ] (2) ста- 
вится в соответствие матрица ] = || [ш, п || 


Теория функций комплексного 
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переменного 


Тео. 1. Е Ге] 
ое ед О Одо ля 


со 
т, в = У, Ттьр &рл › 
р=—< 
т в = ХЕ. 
Теорема 2. Пусть ](:) 6 О и $ (2) — обратная 
функция. Тогда Ф (=) 6 О и при п=20 
т 
Фа ЕЮ, 


а при п =0 


у Фт,о к, О 


и О 


Доказывается также ряд предложений о много- 
членах Фабера для ] (:) 6 О. П. К. Суетин 


2559. 06 одной теореме М. В. Келдыша. Та ма- 
дян А. Ц., Изв. АН Арм. ССР, сер. физ.- 
мат., естеств. и техн.н., 1953, 6, № 2, 5—11 (русск.; 
резюме арм.) 

Пусть 1 (2) > 0 — ограниченная функция в про- 
извольной конечной односвязной области Ш), распо- 
ложенной в плоскости 2. Отнесем к классу Н» (№, 0) 
все аналитические в О функции 7 (2), для которых 


(=) 17 (2) Раз ау < + =. 
р 


Доказывается следующая теорема. Если: 1) при весе 
й [= (%)] (где 2 =2(\) конформно отображает круг 
|“ |<1 на 0) система полиномов полна в единич- 
ном круге, 
2) Пт [4 (2)]* ш р >; 
а> (г) 

где 4 (2) — расстояние точки 2 до границы Ш), то 
система полиномов полна в ДО в классе функций 
На (1, О). 

Эта теорема несколько усиливает теорему М. В. 
Келдыша (Мат. сб., 1945, 16 (58), №1,1—20), где вмес- 
то условия 2) вводилось более жесткое требование 


а (=) 
Метод доказательства в настоящей работе отличается 
от метода М. В. Келдыша. М. М. Джрбашян 
>. 


2560. Свойства выпуклости интегральных сред- 
них аналитических функций. Шниад (Соп- 
уех у ргорегИез оЁГ И\Церта! шеапз о! апа!уйс 
ГапсНопз. ЗВ п1а4 Н.), Рас. Т. Маёв., 1953, 
3, № 3, 657—666 (англ.) 

Пусть } =] (2) — аналитическая функция в круге 
|2| В. Для любого ё >> 0 средним значением функ- 
ции } порядка { называется выражение 

2п 


А 
А, (г; /) -|= \ 


0 


11 
|1 (ге?) га (0<г< В. 


Известно, что 9, (г; ]) есть выпуклая относительно 
г функция, если # =2/К (К =1, 2, 3,»...). В рефе- 
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рируемой статье элементарными: средствами доказы- 
ваются следующие утверждения: 
1) При =4 90% (г; /) всегда выпукла. 
2) При: >> 5,66 существуют аналитические в | : |< 1 
функции, для которых 9%, (г; /) не выпукла. 
М. М. Джрбашян 


0б угловых дифференциальных коэффици- 


о и`.И. 
ты № 4, 36—33 


2561. 
ентах. П. Набедзима ( 


у &—Ю), %(Сугаку), 
(япон. 


Статья является новой редакци‹ 1 работы автора 
«О нулях, ограниченных регул; ›ных функций 
в единичном круге, и угловых диф{еренциальных 
коэффициентах» (Сугаку, 1949, 1, № 1, 307—308). 


2562. О конечных суммах огранпченных одноли- 
стных кций. Шлионской Г., Докл. 
АН СССР, 1953, 92, № 4, 707—109 
Доказана теорема: 

Пусть би (М > 3) — класс функций }(2) =2+ 

+ с»? +... регулярных и однолистных в круге 

|2|<1, удовлетворяющих ‘условию _|]{ (2) |< М; 

тогда конечные суммы 


ви (2) = 2+ 6,2 +... + 6,2” (23...) 


М 
однолистны в круге |2|« 4и—т =хгм, причем 
постоянная величина гм не может быть увеличена 
(для данного класса б\у). 


При М -> из теоремы получается известный 
результат Сегё (52е5б С., Ма. Апп., 1928, 100, 
188—211). Г. В. Корицкий 


2563. 
ватер, 


О производной однолистной функцип. Л о- 
Пиранян (Оп Ше демуайуе оё 
а итшуаюпе Моейоп Гобмацег А. ФХ,, 
Р1гап1ап Сеогре), Ргос. Ашег. Маш. 

Зос., 1953, 4, №4, 591—594 (англ.) 

Доказана следующая теорсма: 

Существуют функция ] (2), авалитическая и одно- 
листная в круге |2|<1, и множество Ё точек 
окр} жности | 2 | = 1 положительной логарифмической 
емкости в смысле Фростмана (Ктозитап О., Медае- 
]апась {тап Гапдз ОшуегзЦеёз Маетайзка Зеш1- 
паг!аш, 41935, 3, 1—115) такие, что 


Иа (1 — ^)*1 | [ (гей) | = с, 
г=1 


когда точка ей принадлежит множеству Е. 
Эта теорема является дополненисм к олному р 
зультату Зейделя и Уолша (3е14е1 \У., У/а1зВ 7. Ё., 
гапз. Атег. Маёп. $0с., 1942, 52, 128—216), кото- 
рый можно сформулировать следующим образом: 
если /(2) — аналитическая и однолистная в круге 
|2| <1 функция, то 


Ата (1 — г) | { (ге) | =0 
г—1 


$ 


для всех точек ей окружности | 2 | = 1, кроме, быть 


может, точек множества, линейная мера которого 
равна нулю. Г. В. Корицкий 
2564. Об интегралах некоторого дифференциаль- 


ного уравнения, отображающих полуилоскость на 
область, граница которой состоит из отрезков 
прямых. Попова ПН. В., Докл. АН СССР, 
1953, 91, №4, 727—128 


Теория функций комплексного переменного 
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Рассматривается уравнение 


2120. о И 90 
Е © 


где ^; (1) — действительные непрерывно дифферен- 
цируемые функции действительного переменного #, 
2 — комплексное переменное. 

Автор исследует условия, при которых решение 
уравнения (1) отображает полуплоскость на области, 
границы которых состоят из отрезков прямых. Им 
установлены следующие факты. 

1) Если ах (1), А =п-+1,..., т, и № (1) удовлет- 
воряют системе уравнений 


— реет де = Ар р Лр — ак 
$=1 К=п--1 
+4 УЕ У Е (2) 
А Ы 
$+р 


то функция 


и =е\ Пеё-м) П ав)" а (3) 
0 $=1 К=п-1 


является решением уразнения (1). 
2) Решение уравнения (1) (при определенных усло- 
виях, наложенных на коэффициенты .4;; в статье, 


ввиду ее краткости, это не отмечено) отображает 
полуплоскость на семейство вложенных друг в пруга 
областей. В частности, если при { = функция (3) 
отображает полуплоскость ва область, граница ко- 
торой состоит из отрезков прямых, то при ё >> &, эта 
функция отображает полуплоскость на область того 
же вида, получаемую из начальной области прове- 
дением прямолинейных удлиняющихся с возраста- 
нием { разрезов. 

Аналогичное исследование для уравнения 

9 и(+29/ 

се ре 2 ——_———— 

91 & (1) — 202 
в случае отображения круга на полигональные обла- 
сти было проведено референтом ар Не, 
Уч. зап. Томского гос. ун-та, 1948, № 8, 61—72). 

Следует отметить, что на основании данной ра- 
боты может быть предложен метод численного опре- 
деления параметров фупкции, отображающей полу- 
плоскость на полигональную область (ср. Куфа- 
рев П. П., Докл. АН СССР, 1947, 57, № 6, 585—937), 

П. П. Куфарев 


Обтекание составного профиля различной 
проницаемости. Шульгин Д. Ф., Прикл. 
математика и механика, 1953, 17, № 3, 285—292 


Дается применение формул С. А. Чаплыгипа 
для комплексного потенциала обтекания составных 
профилей (Чаплыгин С. А., Собр. соч., 2, Гостех- 
издат, 1948) к обтеканию составных профилей раз- 
личной проницаемости. Задача об обтекании до- 
звуковым потоком пластинки, составленной из 
проницаемых и непроницаемых участков, при по- 
мощи методов теории тонкого’ крыла сводится 
к сингулярному интегральному уравнению, реше- 
ние которого находится в явном виде. В случае 


= 0 (уравнение Лёвнера) 


2565. 


—22 — 
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отсутствия непроницаемых участков получаются 
результаты, установленные ранее Х. А. Рахмату- 
линым (Вестн. МГУ, 1950, № 3, 41—55). 

Г. Н. Положий 


2566. —К проблеме плоской и осеспмметричной сво- 
бодной границы. Серрин (Оп р!апе апа 
ахаПу зушшей1е Шее Ъоипдагу  ргоЫетз. 


бегг!п ] ашез), Г. ВаМопа| Месв. апд Апа1уз1, 

1953, 2, № 3, 563—575 (англ.) 

Пусть ось х есть ось симметрии при обтекании 
препятствия с отрывом струй или при истечении 
жидкости из канала в случае плоекого или 
осесимметричного потока. При обтекании пре- 
пятствия граничная линия тока в верхней полу- 
плоскости состоит из отрицательной оси х, стенок 
препятствия и свободной линпи тока, в случае канала 
©на состоит из верхней стенки канала и свободной 
границы струи. Пусть ф = 0 есть уравнение ука- 
занной граничной линии тока 5, > —. часть ее, сов- 
падающая со свободной границей, Т — часть 5, 
отличная от Х. 

При помощи метода М. А. Лаврентьева в теории 
<труй (Мат. сб., 1938, 3 (46), 391—459) в работе до- 
казывается следующая теорема: всякая бесконеч- 
ная прямая, не имеющая общих точек с Т, может 
ересечь свободную границу Х самое большее в одной 
точке. 

Так же решен вопрос о единственности потока, 
заключенного в бесконечном прямолинейном канале 
или в бесконечной круглой трубе, обтекающего 
препятствие, звездообразное относительно точки, 
лежащей на оси симметрии. Показано, что при задан- 
ном расходе жидкости не может существовать более 
одного симметрического потока с бесконечной по- 
лостью, обтекающего данное звездообразное пре- 
пятствие. 

В порядке обобщения результатов М. А. Лав- 
фентьева, приведенных в цитированной выше работе, 
исследуется вопрос о форме препятствий, соответ- 
‹<твующих наименьшему давлению, и вопрос о зави- 
<имости свободной границы от формы препятствия 
или стенок канала. 

Доказывается теорема: 

Пусть линии Т, и Т, соответствуют потоку при 
обтекании с отрывом струй двух различных пре- 
пятствий или при истечении из двух различных ка- 
налов. Пусть Т, и Т, имеют общую концевую точку 
А, линия Т,— звездообразная относительно точки 
с, лежащей на вещественной оси, { — прямая линия, 
соединяющая точки А ис, Т, и Т., лежат по одну 
сторону от 2. Тогда, если Т, лежит выше Т,, то 
<вободная линия тока Х, будет ниже свободной 
линии тока У, (соответствующей Т,); если Т, выше 
Т., то У, будет ниже Х.. Г. Н. Положий 


2567. Существенно допустимые последователь- 
ности. Бак (ЕззепмаПу а4п15$1е зедиепсез, 
ВисКк В. Сгетеь фо п), Ргос. Ашег. Май. 
бос., 1953, 4, № 3, 387—390 (англ.) 

Пусть Х — множество последовательностей «={а„} 


{а„— комплексные числа) таких, что 
п-1 
Га | = зир| а “В < оо. 
ис 
Последовательность «6 Х называется существенно 


допустимой, если существует целая функция /[ (2), 
удовлетворяющая условиям: | 1 (2) | < Ме? (ао), 


Теориз функций комплексного переменного 


2570 


ГЛ (у) [ < Ме М (с < п) и при достаточно больших в 
(п) = аи. 

Рассматривается множество А всех существенно 
допустимых последовательностей. Понимая под рас- 
стоянием между последовательностями « и В выра- 
жение |«—В||, автор показывает, что А в Х яв- 
ляется неплотным множеством первой категории. 
Эти результаты имеют связь с ранее опублико- 
ванными результатами того же автора (РЖМат, 1953, 
208). А. Ф. Леонтьев 


2568.  Асимптотические значения некоторых ме- 
роморфных функций в единичном круге. Ло- 
ватер (Тез уа!сигз азушрюИдиез 4е дие!диез 
ГопсИопз шёгошогрйез 4апз [е  сегс[е-ипи6. 
Гонмафег АгЬПВиог-..), С. г. Асад. $с1., 
1953, 237, №1, 16—18 (франц.) 
Устанавливается теорема: 

Пусть и = ] (2) — такая мероморфная в круге 
|2| <1 функция с ограниченной характеристикой, 
что 

11а | / (ге) | = 4 
т=1 


почти всюду на дуге 4 окружности |2 | =1. Тогда, 
если Р — особая точка } (2), РЕАЛ, иб, |5 | =1, — 
какое-либо исключительное значение ] (2) в |#| <1 
(т. е. /(2)5ЕС при |2|<!), то будет являться 
асимптотическим значением } (2) в любой окрестно- 
сти Р, т. е. существует кривая 7С- |2 |< 1, конец 
которой 4 принадлежит заданной окрестности Ри 
на которой т ] (2) = 5. Г. Ц. Тумаркин 
2—4 


2569. Линейные дифференциальные уравнения 
бесконечного порядка с постоянными коэффни- 
циентами и асимптотические периоды целых функ- 
ций. Гельфонд (1пеаг ЧШегепИа] едиа- 
ИЙопз о? шИпЦе ог4дег \ЦВ сопзбапе сое Йстепёз 
ап4д азушрюЙс рег1о4$ о{ епИге шпсИопз. СсеГ- 
[оп4 А. О0.), Ашег. Ма. $ос. Тгапз1аЙоп, 


1953, № 84, 31 рр. (англ.) 

Перевод из Тр. Мат. ин-та им. Стеклова, 1951, 
38, 42—67. 

Из Ма{т. Вет., 1953, 14, № 8, 739. 


2570. Замечание о дзета-функциях. Кобер 
(А гетагкК оп 2еа ЁапсИопз. °КоБег Н.), 
Ргос. Ашег. Май. $0с., 1953, 4, № 4, 588—590 


(англ.) 
Доказывается, что для Ве > 0, ш-2 0, справед- 
ливо функциональное уравнение 


Е, (в) + Е _, (1/8) = Е ($), (1) 
где 


Е, (в) = ] (2 + в) 1 (50) аг— 76-15), 
0 


со 
® (5) = № ехр (— пхл?), 
п—=1 
Е (5) — функция Римана. 
Уравнение (1) позволяет получить новые эквива- 
ленты гипотезы Римана о нулях 6 (5). 
Получены также функциональные уравнения для 


обобщенных дзета-функций: 


— 23 — 


2571 


2 (3, а, 5) = 2 |п-+ | * ехр 2кёлб; 


п>—а 
4 со 
2, (5, а, 5) = № |п-+а| * ехр 2 ть 
п=—с; п-а+0 
Е со 
2, (5, а, 5) = > (па) п-+а|` *`1ехр 2 тб, 


п—=— <, п{а+0 


где а и 6 — любые действительные числа. 
Н. Г. Чудаков 


2571 &. — Униформизация. Неванлинна 
(ОпИоги!&египя. Меуап]1!ппа В.), 391 $., 
бргипрег-Уейар, ВегИш-СоИ/преп-Неде!егв, 
1953 (нем.), 

Книга Неванлинна дает систематическое и полное 
изложение проблемы униформизации, а также совре- 
менной Теории открытых римановых поверхно- 
стей, получившей значительное развитие за послед- 
нее время. Книга состоит из десяти глав. 

Первая глава посвящена рассмотрению алгеб- 
раических функций и имеет целью созлание нагляд- 
ной базы для последующего изучения абстрактных 
римавовых поверхностей. Во второй главе изу- 
чается общее понятие римановой погерхности. 
Здесь же излагается все необходимое для дальней- 
шего из топологии поверхностей. В третьей главе 
доказывается ряд основных теорем об авалитиче- 
ских функпиях и дифференциалах, рассматривае- 
мых на данной римановой поверхности. Четвертая 
глава посвящена теоремам существовавия гармо- 
нических функций, удовлетворяющих данным гра- 
ничным условиям или обладающих данными осо- 

енностями. Изложение ведется с той степевью 
общности, которая необходима для последующего 
решения проблемы униформизации и опирается 
на усиленный автором альтервирующий метод 

Шварца. В пятой главе изучаются замкнутые рима- 

новы поверхности. Рассматриваются топологиче- 

ская классификация замкнутых римановых поверх- 
ностей, дифференциалы 1-го, 2-го, 3-1о родов (вклю- 

Чая доказательство теорем существования), теорема 

Абеля и интегралы алгебраических функций. Из- 

ложение ведется в форме особенно пригодной для 

последующего построения теории абелевых ивтегра- 
лов на_открытых римановых поверхностях. В ше- 


Дифференциальные уравнения 


2574 


стой главе доказывается, 
односвязную риманову поверхность можно кон- 
формно отобразить либо на единичный круг, либо 
на всю конечную плоскость и В первом слу- 
чае на‘ поверхности существует функция Грина, 
которая подробно изучается, строится и использует- 
ся для получения нужного отображения; во втором 
случае И Грина не существует и для получе- 
ния отображения на всю конечную плоскость строит- 
ся нормальный потенциал третьего рода. В седьмой 
главе изучаются группы линейных преобразований, 
особенно подробно — их фундаментальные области, 
как это необходимо для решения проблемы унифор- 
мизации. В главе восьмой дается общее решение 
проблемы униформизации для произвольной рума- 
новой поверхности. В главе девятой изучаются 
открытые римановы поверхности, подобные одно- 
листным. Подробно рассматриваются конформные 
отображения таких поверхностей ва плоскость с па- 
раллельными разрезами и ряд связанных © вими 
экстремальных задач. Глава десятая, последняя, по- 
священа современной теории открытых римановых 
поверхностей. Рассматриваются фувкция Грина, 
граничные задачи теории потенциала, теория квадра- 
тично интегрируемых дифференциалов и вопросы 
классификации римановых поверхностей. 


Л.И. Волковыский 


что всякую открытую 


2572 К.  Однозвачные аналитические функции. 
Неванлинна (Е тдеиЦре апа]у Ве Еипк- 
Цопеп. Меуап]1ппа Во!{ (О1е Сгпд- 
]елтеп- дег ша{ВешаЙзеЪеп У\У\15зепзсваЙеп, В@. 
46), 2. АиП., 390 5., 24 АЪЬ., бришеег, Вега, 
1953, 49.50 ОМ), Меие ВасБег, 1953, Лии (библ.} 


2573 РЕП. Математические основы высшей гео- 
дезии и картографии. Том 1. Земной сферопд и 
его конформвые отображения. Кёниг, Вей- 
зе (Ма\шешайЙзеве Сгап@]асеп 4ег ЬбЪегеп Сео- 
4ёе ип КакостарШе. Г-В4. Раз ЕгазрЬаго1$ 
опа зете КошШогтев АЪЬИ4ипсеп. Кбо1 В., 
У\етзе К. Н., 522 5., 109 2. Т. 1атЬ. АЪЬ., 
ВегПп-СоИшбеп-Не1деЪегр, 1951, Зрипвег-Уег- 
]ар, 49.60 ОМ) [Рецевзия: Х унгер (Нипое 
Е.), Реегтапи’з реорт. МШ., 1953, 97, № 1, 
63 (нем.)] 


См. также: 2468, 2470, 2474, 2473, 2474, 2477, 
2574, 2580 К, 2582, 2614 


ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫЕ УРАВНЕНИЯ 


ОБЫКНОВЕННЫЕ. ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫЕ 
УРАВНЕНИЯ! 


2574. О дифференциальных уравнениях беско- 

нечного порядка с постоянными коэффициентами. 
1. Карлесон (Оп шЙшИе 41егепИа] едиа- 
ИЙ0опз У%ИЬ соп3з4апе сое с1епиз. 1. Саг | езоп 
Геппаг(), МаЦ. зсап@., 1953, 1, №1, 31—38 
(англ.) 


Рассматривается] уравнение вида 


Ру= Уау”(+) 50, (1) 


$ =0 


где 


АК Е (2) = ИУ. 


У =—1 
са 
у 
—<о, 
ры 


а относительно функции (5) предполагается, что 
она определена на отрезке [а, $], бесконечно диф- 
Е и ряд (1) равномерно сходится на 
отрезке [а, 6]. Аналогично тому, как это делал 
А. О. Гельфонд (Тр. Мат. ин-та им. Стеклова, 1954. 


мл. 


2575 


38, 42—67) для аналитических решений, автор ста- 
вит в соответствие каждому решению формальный 
ряд, расположенный по фундаментальным реше- 
виям вида 2^е^Х. 

Доказывается: 

1. Если все коэффициенты формального ряда рав- 
ны нулю, то у(х) = 0. 

2. Необходимым и достаточным условием для 
того, чтобы любое решение уравнения (1), опреде- 
ленное на некотором интервале, содержащем сег- 
мент [а, 6], было регулярно на [а, 6], является 
условие 


Ша | % Е 
Е р 
, М. А. Евграфов 
2575. 06 условиях асимптотической устойчиво- 


сти нулевого решения системы обыкновенных 

линейных однородных дифференциальных урав- 

нений. Горбунов А. Д., Вестн. МГУ, 1953, 

№ 9, 49—55 

Пусть задана система обыкновенных линейных 
однородных дифференциальных уравнений с перемен- 
ными коэффициентами в нормальной форме 


а 
я =Е (От, (1) 


где Г. (1) — матрица, составленная из функций 1:,.(), 
непрерывных при — © «< с. Известно, что тео- 
рема А. М. Ляпунова об асимптотической устойчи- 
вости, вообще говоря, необратима даже для системы 
указанного выше типа (Малкин И. Г., Теория устой- 
чивости, Гостехиздат, 1952, 309—317). Автор статьи, 
немного ослабляя ограничения, налагаемые на про- 
изводную функции Ляпунова, получает необходимое 
и достаточное условие асимптотической устойчивости- 
нулевого решения системы (1). 


Квадратичная форма’ 


ъ 
Г: >) = у; Бук (1) ть 
$ 6—1 
называется существенно отрицательной в промежут- 
ке (а, 5), если она определенно отрицательна при 
всяком & из интервала а <<. Пусть 
п 


С (&, 2) = р аз (2) 117 
$, =1 


— квадратичная форма такая, что 


4 (г, 
=) =8 (1, =), 


где вектор-функция х(:) является решением систе- 
мы (1). Пусть 


М АХ г, К). 
в (1) Не 8 ) 


Доказана следующая теорема: Чтобы нулевое реше- 
ние системы (1) было асимптотически устойчиво по 
Ляпунову, необходимо и достаточно, чтобы сущест- 
вовала такая определенно положительная квадра- 
тичная я С (1, 2) с непрерывно дифференцируе- 


мыми коэффициентами, что 
4С (&, 1) 
8 (1, 2) — Ти 


Обыкновенные дифференциальные Уравнения 


2577 


является существенно отрицательной на полупрямой 
0 << + ©, причем интеграл 
со 


| мода 
:, 


расходится. 

В формулировке теоремы (стр. 51) допущена 
ошибка, вместо — © <{«® следует читать. 
и << + о. Е. А. Барбашин 


2576. — Асимптотические формулы для форм равно- 
весия стержня при продольном изгибе. Конд- 
ратьев А. С., Сб. науч. тр. Куйбышевского 
индустр. ин-та, 1953, № 4, 3-12 


Автор применяет известные асимптотические 
формулы задачи Штурма-Лиувилля к изучению форм 
равновесия стержня при продольном изгибе. 

Доказана также следующая теорема: 

Решение дифференциального уравнения 


и и = Ки Л (^) (9 + Л (2) 
в интервале (0,1) при условиях 
=: 
\ и?(#)4г=1, и(0) =и’(0) =0 
0 


ограничено при ^ —> + со, если только функции /(!) 
и $(1) непрерывны, а {,(^) и ]3(^) таковы, что при 
Ал + < 


0) =0(ух) — (=12). 
Б. М. Левитав 
2577. Циклоидальное движение электронов; 


Раух (Сус1014а! шойоп о{ еестопз. Ваис В 

5. 'Е.), Маш. Мар., 1953, 26, № 5, 255—262 

(англ. ) 

Интегрирование уравнений движения электрона 
в однородном электромагнитном поле (Е, —0 
Н,=Ну =0, Н, =Н): 


4? у Неах 
ол реный аа быКоерай 
фх : Неду 
НАЯ ЕТК 


приводит к известному результату, что траекторие® 
электрона в данном случае является пространствен- 
ная кривая 

"В 
2т 


7’ 
2=20 + 21 + | 


1 7 7 
= 2, + (% +0) соз (уё + 6%), 


4 Е 
У ТУ + (у) + 0) зщ (Е + 6%) — 0+, 


где 
2 = |; Уе = У 10) 20 = 2—0; 
’ ах й ау ’ я | 
т Р7 ыы’ Иж № о ай” 


2578 


7’ 


еН сЕ„ % 

= с; ‘=; Нл 0’ 
проектирующаяся на. плоскость‘ х, у в циклоиду. 
Дается краткое исследование циклоиды и при- 
водятся два физических примера. В. И. Левин 


2578. Линейные уравнения с переменными коэф- 
фициентами и малыми параметрами при высших 
производных. Градштейн (1лпеаг едиа- 
Иопз УЦЬ уачаЫе сое с1еп(ёз апд зшаЙ рага- 
шебегз ш Ше Б1о1езё депуаИуез. С гад ег п 
1. $.), Ашег. Ма. 50с. Тгапз]аИоп № 82, 1953, 
32 рр. (англ.) 

Перевод из Мат. сб., 1950, 27 (69), 47—68. 
Из Ма{. Бет., 1953, 14, №7, 645. 


` 2579 В. Мемуары по теории систем линейных диф- 
ференциальных уравнений. Лаппто- Дани- 
левский (М6шо!гез зиг |а Ш6оме 4ез зузё8- 
шез 4ез 6диаМопз @16гепИеЦез Ппбайгез. Гар- 
о - ап: [еузку .. А., 14--254-- 
208-204, Спе]зеа РиБИзШар Со., Мем Уотк, 
1953, 10. 00 4оЦ.), Ма. зсала., 1953, 1, № 1, 

5 (библ.) 


2580 К. Теория обыкновенных дифференциаль- 
ных уравнений в теоретико-функциональном из- 
ложении. Бибербах (Тпеоме 4сг вембЪп- 
Исвеи ОШегепиаесвипзеп аи! ипКкИопеп(Тео- 
геЙзспег Сгип@ асе дагоез1е 4. В1еБегЪЬась 
Гид \12р. О!е Сгип@егеп 4ег шафетай- 
зсВеп \15зепзсВаЦеп. В4. 66, $. [Х--338, Зргт- 
вег-Уегаз, ВегПа, 1953, 39.60 ОМ), Май. 2., 
1953, 59, № 1 (библ.), 


2581 Д. 06 устойчивости движения при любых 
начальных  возмущениях Красовский 
Н. Н. Автореф. дисс. канд. физ.-мат. н., Ураль- 
ский политехн. ин-т, Свердловск, 1953 


УРАВНЕНИЯ В ЧАСТНЫХ ПРОИЗВОДНЫХ 


2582. О некоторых свойствах решений эллипти- 
ческой спстемы линейных уравнений с частными 
производными. Дубовицкий А. Я., Уч. 


зап. Вологодского гос. пед. ин-та, 1953, 14, 
159—178 
Приводятся новые доказательства некоторых 
известных свойств эллиптической системы 
ди (х, у) _ ду (2, у) 
ао И бузыы 
ди (т, у) _ ду (х, у) 
А о (1) 
где оОхт<а6< М. Центральный пункт 


статьи — доказательство для решений этой системы 
теоремы, аналогичной теореме Пикара (в несколько 
более слабой формулировке): две функции и(х, У), 
%(х, у), дважды дифференцируемые и удовлетворяю- 
щие на всей плоскости ху уравнению (1), принимают 
все пары значений и, 9), исключая, может быть, 
множесгво меры нуль. Е. М. Ландис 


2583. Оценки решений параболических систем и 
некоторые их приложения. Э йдельманС. Д., 
Мат. сб., 1953, 33(15), № 2, 359—382 


Дифференциальные уравнения 


258А 


Рассматриваются р-параболические системы, вы- 
деленные и исследованные И. Г. Петровским. Автор 
показывает, что для фундаментальных матриц (мат- 
риц Грина) этих систем справедливы те же оценки 
убывания при 


а вы 


$=1 


и те же методы их получения, что и в случае одного 
р-параболического уравнения, данные в работе 
референта (Мат, сб., 1950. 27(69), 175—184). 

Из этих оценок приемом, данным в той же ра- 
боте референта, устанавливается теорема единствен- 
ности для указанных выше систем в широком классе 
неограниченно растущих функций. Далее указы- 
вается, что теорему существования решений этих 
систем при неограниченно растущих начальных 
данных легко доказать, исходя из работы Петров- 
ского и полученных автором оценок На Грина. 
Наконец, устанавливаются теоремы Лиувилля и 
Гарнака для решений р-параболических систем. 

О. А. Ладыженская 


2584. Обобщение метода разделения переменных. 
Мартин (А репегай2аМоп оЁ Ше шешо@ оЁ 
зерагаМоп оЁ уапа ез. Магё!т М 20) 
Т. ВаИопа! Месь. ап@ Апа]уз1з, '4953, 2, № 2, 
315—321 (англ.) 

Показывается, что для того, чтобы множества 
точек 


М : 1, =, (и,. №: у, = у, (1, .. 
(& =1, 2,...,п), 


. Ир), ., 93) 


„где т, и у, — функции независимых переменных 
и... И, и соответственно %.,..., 9,, удовлетворя- 
ли тождеству 
в 
э т. (и, = *9 и,)у. (о, ея 9,)=0, 
&«—=1 
необходимо и достаточно, чтобы М С бр, Мс Т., 
где оо и То — ортогональные линейные подпростран- 


ства соответственно ри 4 измерений при условии 
р-+а=п, р=0,1,..., п. Линейные подпространства 
бр и Та, определенные равенствами 


(1) 


п 
ОК 


Я=] 


п 
То: Увы = Ча Пол 
= 


где матрица А = ||а;„|| имеет ранг р, а матрица 
В=|6,„|| имеет ранг 4, будут ортогональными в 
том и только в том случае, если 


4, ...4,/ Вь,...ьз = 6008, 


где 44, ... :› Минор матрицы А, образованный столб- 


цами &,...,й,, Ву, ...ка — минор матрицы В, обра- 
зованный столбцами К,,..., Ка, причем 4, ...#,, Кл „Ка 
получаются как перестановки 1,..., п. 


—96 = 
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На основе этого показывается, что всякое реше- 
чие уравнения Лапласа и,, + и, =0, имеющее вид 


и =и ($), Ф=Х (т) +У(у,, 
где и ($), Х (2), У (у) — вещественные функции своих 
аргументов, получается при Х (5) и У (у), являю- 
щихся интегралами эллиптических функций (и их 
вырождений), определенных соответственно равен- 


<твами Е 
д фр ев ыо ол ВО 
"УР =, 
Р (Е) =а + 252 + са, О (1) =а 21 + ета, 


где а, 6, с — произвольные вещественные постоян- 
ные. Функция и ($) должна иметь вид: 


г-Ус?; ш $; шо; ш —*; агс ва ес? 


агс {28 г! с ы- 


соответственно в случаях: с > 0, А =0; с =0, А=0; 
ВА ел >00, А 0: с _>0, 
А< 0, где А =? — ас. 

Приведенные результаты, относящиеся к тожде- 
‹тву (1), в некоторых частных случаях, например 
при п=5, использовались в методе разделения 
переменных ранее (ВГЕВой С., Н1Агодупаш1сз, 
Ргасеоп ОтшуегзКу Ргезз, 1950, 137—139). 

Г. Н. Положий 


2585. Диэлектрический цилиндр. Пауэр (А 
Ч1еесиче суПодег. Ромег С.), Ма. Са2., 
1953, 37, № 321, 220 (англ.) 


Исследуется изменение двумерного электроста- 


тического поля при внесении в него цилиндра ` 


радиуса а с однородной диэлектрической проницае- 
мостью Ё. Если }(2) — комплексный потенциал 
поля до внесения цилиндра и внутри цилиндра нет 
особенностей, то 


2 
ЕЯ 


отт (=) 


суть комплексные потенциалы поля внутри и вне 
цилиндра соответственно. Решается также задача 
для случаев наличия особенности внутри цилиндра 
и логарифмического поведения /(2) на бескон6чно- 
сти. Ю. Н. Днестровский 


2586. Сильный принцип максимума для парабо- 
лических уравнений. Ниренберг (А згоп8 
шахииит ргше1р!е юг рагафоЙс  едиаИопз. 
№1геп Бег Гоп{3), Сошшипз Риге ап4 

`Арр!. Ма!., 1953, 6, № 2, 167—177 (англ.) 
Пусть и— дважды непрерывно дифференцируе- 

мая функция п-+т переменных 11,..., 7), 

2,...,Ё т, Заданная в (п + т)-мерной области Т. 
Рассмотрим оператор 

ъ 


ги) = У 


$ 1—1 


п. И 
= У Иа ха >, р. и. 


$=1 &=1 


т 
44; у их > ов ав а? 
@, В=1 


Уравнения в частных производных 
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где квадратичная форма з а; ^; положительно 
$] 
определена, а квадратичная форма ь ВВ в по- 


4, 
ложительно полуопределена. Коэффициенты пред- 
полагаются непрерывными в Т. Обозначим через С (Р) 
компоненту точки Р пересечения области Т с ги- 
перплоскостью &; = соп36 ((=1,2,..., т). 

Доказываются теоремы: 

Теорема 1. Если для функции и в Т имеет 
место неравенство Г, (и) >> 0 и в некоторой внутрен- 
ней точке Р, функция и достигает максимума, то 
и=и(Рь) на С (Рь). 

Теорема 2. Пусть и удовлетворяет на Т'урав- 
нению Г. (и) + аи =0, где а — неотрицательная не- 
прерывная функция. Если и имеет положительный 
максимум (отрицательный минимум) в некоторой 
точке Рь ЕТ, то и = и(Рь) на С (Р.). 

Теорема 3. Если и — неположительное (неот- 
рицательное) решение уравнения Г (и) + аи =0, 
исчезающее в точке Ру, то и = 0 на С (Р.). 


Пусть теперь Т есть область пространства 
21,..., 2, ЕЁ И 
в п 
Г (и) = У азы, =; + Хчиц в, 6520, 
$, =1 $=1 


есть оператор, эллиптический по переменным х 
(коэффициенты попрежнему непрерывны). 

Обозначим через 5 (Р) совокупность точек ОЕТ, 
соединимых с точкой Р внутри Т простой дугой, 
вдоль которой координата Е не убывает (считая от 
Ок РР). Доказываются теоремы: 

Теорема 4. Если и определена в Т, Г/ (и) >0 
и и достигает максимума в точке Рь ЕТ, то 
и=и(Рь) на 5 (Ро). 

Теорема 5. Пусть и — решение уравнения 
Г (и) + аи =0, а<0, иа непрерывна в Т. Если в 
некоторой точке Р. © Т достигается положительный 
максимум (отрицательный минимум) функции и на 
множестве 5 (Ро), то и =и (Ро) на $ (Ро). 

Теорема 6. Если и исчезает в точке Ри 
и<0(и > 0) на 5 (2%), то и =0 на 5 (Ро). 

Е. М. Ландис 


2587.  Распределения на многообразиях. Ф урес- 
Брюа (1.5 91361ЪаНопз зиг |ез шшИрИси 6. . 
ГКоигёз- Вгиваф Ууоппе), С. г. Асад. 
3с1., 1953, 236, № 23, 2201—2202 (франц.) 
Дается определение распределения на бесконеч-. 

но дифференцируемом многообразии Х. Такое рас- 

пределенио, обозначаемое автором через Т.„), зави- 

сит от выбора локальной системы координат [2] и 

является непрерывным линейным функпионалом, 

заданным на многообразии бесконечно дифференци- 
руемых на Х функций. Приводятся правила пере- 

хода к другой локальной системе координат [у], 

умножения на функцию и дифференцирования 7 |х} 


по 21. Эти понятия используются для нахождения 
фундаментального решения в ЗОПНОвОТООВУ рва 


нения 
3 9? 
а ЕЕВС 
(д^) Ренье ЕТ 


М. И. Вищшик 


27 — 
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2588. Прохождение электромагнитного поля через 
двумерную решетчатую среду. Беннетт (Тве 
е]сс\гошарие Ис \тапзшизюпт свагасйог!з Ис ой 
Фе &\о-Чтеизюпа! 1а се шедшт. Веппе$ 
НегьЬеге $5.), Л. Арр!. Рвуз. (№. У.), 1953, 
24, №6, 785—810 (англ.) 

Рассматриваются условия и возможность рас- 
пространения электромагнитных волн в двумерной 
решетчатой среде. Под решетчатой средой пони- 
мается диэлектрик с идеально проводящими неод- 
нородностями, расположенными в узлах двумерной 
решетки. 

Решения волнового уравнения для 2-компоненты 
вектора Герца 

Ак, + ют, =0 
внутри элементарной ячейки ищутся в виде 
п, =Ф (2, у; К) ге К“--Кти), 


Проводится приближенное сшивание решений в не- 
скольких точках поверхности ячейки с учетом усло- 
вий сопряжения: 
(т, уз) = е Тон (т, у а; К, 
п [9$ (=, у; ) ] = Тб. [ уф (т, у + ал; № |, 
ф (=, у, ю) = ф (х ар аз, У; К), 
т» [Уф (т, у; К) ] = п+[Уф (2 + аз, у; №) |, 

где а,— размер ячейки в направлении распростра- 
нения волны. а,— размер ячейки в перпендикуляр- 
ном направлении. При сшивании в п парах точек 
дисперсионное уравнение относительно постоянной 
распространения Кут имеет вид 


@1 

Р, [2 (» ") =Е (1), 
где Р„ — полином степени п. Строятся функции 
ф, Е и коэффициенты полинома Р„ для эллиптиче- 
ской неоднородности в случае п = 2 и для круглой 
неоднородности в случае п = 4. Результаты числен- 
ных решений иолучившихся дисперсионных урав- 

нений приводятся в виде графиков. 
Ю.Н. Днестровский 


2589. Горизонтальный гидродинамический удар 
сферы при наличии свободной поверхности жид- 
кости. Блох 9. Л., Прикл. математика и ме- 
хапика, 1953, 17, № 5, 519—592 
Рассматривается пространственная задача гори- 

зонтального удара сферы об идеальную несжимаемую 

жидкость в трех случаях: 

1) сфера погружена до половины в жидкость 
(внешняя задача); 

2) сферическая оболочка заполнена жидкостью 
до половины (внутренняя задача); 

3) сфера погружена до половины в. жидкость, 
заполняющую сферический сосуд, ковцентричный 
с плавающей сферой. 

Движение возникает в результате действия вне- 
запно приложенной импульсивной силы, поэтом 
существует потевциал скорости ф, гармонический 
в области, ограниченной ариев поверхностью 
и удовлетворнющий следующим условиям: на смо- 
ченной поверхности границы задана нормальная про- 
изводная дф/дп, а в точках ри р’, симметричных 
относительно свободной поверхности и лежащих на 


сфере, 
м 
дп р к дп р’ 


Дифференциальные уравнения 
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Потенциал ф разлагается в ряд по шаровым функ- 
циям. Определяются импульсивные давления, дей- 
ствующие на поверхность сферы, а также коэффи- 
циент присоединенной массы. Вычислением приб- 
лиженных значений импульсивных давлений и 
тангенциальной скорости точек сферы обнаружи- 
вается сходство с горизонтальным ударом круг- 
лого бесконечного цилиндра (плоская задача). 
Д. Е. Долидзе- 


2590. Распространение тепла в бесконечном неод- 
нородном теле в двух измерениях. Ким Е. И... 
Прикл. математика и механика, 1953, 17, № 5, 
555—568 | 
Дана бесконечная пластинка (плоскость х, у), 

состоящая из двух различных однородных листов, 


‚спаянных вдоль прямой х = хо. Требуется опреде- 


лить ее температуру и (2, у, {) при {> 0 по перво- 
начальному распределению и (х, у, 0) =] (х, у). Та- 
ким образом, нужно решить систему уравнений: 


ди | д = а? .Ди при 1 «<, ди / 01 = а2 Ди при 2 >=, 
(Д = 0* / д + д? | ду?) с уже отмеченным начальным 
условием и с условиями сопряжения и (о — 0, у, #)= 
=и (2, 0, у, (), я и; (2, — 0, у, =. и. (2, +0, у, #), 
где ай и а* — коэффициенты теплопроводности, К; и 
^›.— коэффициенты температуропроводности. 

Автор решает задачу посредством функции вли- 
яния, применяя формулу Гаусса — Остроградского- 
в частях 0) (Е < 2) ир® (Е >> =,) слоя (— со «Ел 
«+00, 0 «<т<{Е—е) к выражению ФЕ, (и) — 
— иб; (9), где Е; (и) = 2? Ди— ди/д1, С, (9) =а? А9-+ 
+ 49/4: (Е=1, 2), и(Е, 1, т) — искомое решение, 
9 (Е, т, т)=6 (2—6, у— п, ё —т, а) =[4а} п (ё —ч)]-1х 
Хх ехр{—[(#—2)*+(у — *)] [4а} (:—т)]-*}— фундамев- 
тальное решение сопряженного уравнения С; (9) =0 
(функция влияния), с последующим переходом к 
пределу при =-—> 0. При этом и ищется среди функ- 
ций, удовлетворяющих условиям: 

[м (2, у, 2) | ехр [-—- М (27° + у)] < М, 
[ ди | д= | ехр [— М (2? + у*)] < М, 
| ди / ду |ехр [—-М (21 + у*)] < М 
при любых х, уи при 0 << $8, где $ зависит от М- 
Ответ таков: 
со В 
шву = | | бе бед 
—> А 
ела © 
(А 20 95 
а ) к и (то, 1, т) Х 
о —с© 
Х.С (2—2, у—т, ё—т; а) аа— 
{ + со 
‚ 
—< 114 \* \ их (20 0, %, т) х. 
о —© 
ХС (2 — 2, у— т, Е — т; а) а1,] 
где < т. соответствуют #=1, А=— с, В=хь 
и знак (—), а2> 2% соответствуют #=2, А= о, 
7’ 
В=+<0 и знак (+). Функция и, (2, + 0, у, #) 
отыскивается из некоторого интегрального уравне- 


ов 
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ния Вольтерра, решаемого методом последователь- 
ь , 
ных приближений; после этого их (2, — 0, у, 1) нахо- 


дится из условия сопряжения. Приводятся отдельно 
Формулы для частного случая ] (х, у) = / (1). 
М. К. Фаге 


-2591. Класе супер-аддитивных функций. Эйс- 
сен (А с1азз о{ зирег-а4@ уе ГипсИопз. А 1 3- 
зеп М1!свае!), Ргос. Ашег. Ма. $0с., 
1953, 4, № 3, 360—362 (англ.) 

Функция множества } (Ё) называется супер-адди- 


тивной, если она равна нулю на пустом множестве 
и если 


п 
#(4)> У КА), 
= 
где А и А, — любые множества, на которых опре- 
делена ] (Е) и такие, что А, <-.4, А, — дизъюнктны. 
Пусть теперь 4, (у =1,2,..., п) — любые (может 
быть недизъюнктные) множества. Предположим, 
что (Е) определена на всевозможных пересечени- 
ях К множеств А, и на множестве А, где АМА, 
(У =1, 2,...,п). Функция } (Е) называется супер- 
‚аддитивной $ (в смысле Сильвестра), если она равна 
нулю на пустом множестве и если 


1(4)>5,(А, А»... А)= У (0х 


&—1 
х У 


(А т, А 
1<т<т,<...5ть <п 


Очевидно, что супер-аддитивная $5 функция } (Е) 
супер-аддитивна. Обратное включение может не 
иметь места, что подтверждается примером, приве- 
денным в статье. 

Допустимым множеством плоскости (х, у) назовем 
ограниченное открытое множество, компоненты кото- 
рого суть регулярные области (регулярная область — 
ограниченная, односвязная область, граница которой 
‚состоит из конечного числа аналитических кривых). 
Пустое множество допустимо. 

Функцией напряжения допустимого множества Е 
назовем непрерывную функцию .и(р, Е), удовлет- 
воряющую на Ё уравнению 

р ЗЕ НьОШ - 2 
и аа «5 д — 


А 


ыы 


и равную 0 вне Е. Функция напряжения единст- 
венна. 

Доказывается, что для всякой фиксированной точ- 
ки р(т, у) функция напряжения и (р, Ё) как функ- 
ция, определенная на допустимых множествах, 
супер-аддитивна ©. 

Отмечается, что результаты легко переносятся 
на случай евклидова пространства размерности боль- 
пей двух, а также на функцию и (р, О, 8), опре- 


‘деляемую так: 
Ди ==; (р), РЯ О, 
и — 0, р а р, 


уде ‘= (р) — отрицательная функция. 
. Фу Х. Л. Смолицкий 


2592. Фильтрация в почти однородной среде. 
Остапенко В. Н,, Украинский мат. ж., 
1953, 5, № 3, 350—353 


Уравнения в частных производных 
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Для уравнения 
(а) += (№, )=0, (1) 
х дх ду ду 

где К = К(х, у) — переменный коэффициент филь- 
трации, рассматривается вопрос об уклонении реше- 
ний краевых задач теории а от соответ 
ствующих решений при К = Ё, = с0опзё. При 
довольно сильных дополнительных ограничениях, 
наложенных на К (х, у), утверждается, что уклоне 
ние решений будет величиной того же порядка 
малости, что и величина 6 = ^(х, у) — №. Полное 
доказательство не приводится. 

В случае задачи Дирихле вопрос о непрерывной 
зависимости решений от коэффициентов уравнения 
более общего вида по сравнению с (1) был исследо- 
ван ранее (Петровский И. Г., Усп. мат. наук, 1946, 
1, № 3—4 (13—14), 44—70). Г. Н. Положий 


2593. О математическом исследовании физиоло- 
гических диффузионных процессов в цилиндри- 
ческих областях. Тьюс (ОЪсг 41е шаФетай- 
зсве Вевап@ шие рвуз1юо1ос1зсвег О Шазюизрго- 
2еззе ш 2уПпдегЮгиееп _ ОБ]деКюоп. Твемз 
С е са ага), Аса В1о., 1953, А10, 105—138 
нем. 


Кратко излагаются методы разделения пере- 
менных и преобразования Лапласа, которые при- 
меняются к решению задачи в следующих случаях: 
скорость поглощения постоянна, причем погло- 
щаемое вещество вводится извне; процесс неста- 
ционарен, вещество подается изнутри вдоль ко- 
аксиального цилиндра; стационарный процесс в ци- 
линдре конечной длины, градиент на границах 
внешнего и внутреннего цилиндров постоянен. 

Хаусхолдер (А. 5. Ноизеро4ег) 

Из Ма, Веу., 1953, 14, № 8, 759. 


2594. Электрическая проводимость нерва и теле- 
графное уравнение. Дюамель (СопдисиЪШ- 

{6 @Шесичие ди пегЁ её 6диаоп 4ез &616ртар№!з(ез. 

Риваше|! Уозерьв) Апп. &&6соттию., 

1953, 8, № 6, 197—205 (франц.) 

Исследуется раздражение нерва электрическим 
током. Нерв считается состоящим из двух цилин- 
дрических проводников — оболочки и ядра, кото- 
рые отделены друг от друга тканевой мембраной. 
Раздражение происходит при помощи двух электро- 
дов, приключенных на двух различных местах оболоч- 
ки. Исследования.такого рода проведены также и в 
других работах (приводится обширный список лите- 
ратуры), но автор изучает задачу в предположении, 
что указанные проводники обладают самоиндукцией. 
Явление описывается системой дифференциаль- 
ных уравнений в частных производных, которая 
приводится к обычному телеграфному уравнению 
с неизвестной функцией, означающей напряжение 
между оболочкой и ядром. Уравнение при нулевых 
начальных условиях решается операционным мето- 
дом; считаются известными либо включенное напря- 
жение, либо сила входящего тока, т. е. неизвестная 
функция на границе явно не задана. Поэтому вы- 
ражение изображения значительно усложняется, 
так что обращение преобразования в общем случае 
автором не выполнено. Это сделано только в част- 
ных случаях при отсутствии самоиндукции или иска- 
жения, притом только’ для части нерва вне участка 
между электродами. Автор указывает, что реализаё- 
ция случая без искажения физически мало вероятна. 


29 — 
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Анализ 


В конце работы приводятся общие физиологи- 
ческие рассуждения. 9. Я. Риекстыньш 


2595. Приведение одной смешанной задачи тео- 
рии установившихся упругих колебаний к ин- 
тегральным уравнениям Фредгольма. Шаташ- 
вили С. Х., Сообщ. АН Груз. ССР, 1953, 
14, №5, 257—260 
Плоская задача теории установившихся упругих 

колебаний рассматривается в случае, когда упругая 

среда заполняет конечную односвязную область 
на границе которой заданы касательная составляю- 
щая напряжений и нормальная составляющая сме- 
щений. Потенциалы — скалярный и векторный — 
представляются в виде интегралов с неизвестными 
плотностями и с ядрами, которые определенным об- 
разом выражаются через функции Бесселя. Подста- 
новка указанных интегралов в краевые условия 
приводит к системе интегральных уравнений 


(другие 
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вопросы) 


типа Фредгольма относительно неизвестных плот- 
ностей. С. Г. Мизлиь 


2596 К. Ядра и эллиптические дифференциальные 
уравнения в математической физике. Берг- 
ман, Шиффер (Кегпе! ГапсИопз ап е]- 
Ирис а\егепИа! едиаНопз ш шаШешайса1 рву- 
3153. Вегошап Зие{ап, Эсв1 ЕЁ Г ег М., 
рр. 432, Шз, Асадешис Ргезз, Меж УогК, 1953, 

8.00 4о1.), Зе1епсе, 1953, 118, № 3062, 284 (библ.} 


2597 К. Методы математической изики. Т. [. 
Курант, Гильберт (Ме\во4$ о! шафешаЙса} 
рБуз1сз. Уо1. 1. Соигап\, НЕ1Ьегь рр. 560, 
28 1., Пиегзеепсе риЪИзВегз, шс., Меж Уогк, 
1953, 8.50 4оП. Уо1. И 11 ргерагайоп), Мех ш- 
{егзс1епсе Иез, 41953, 14 (библ.) 


См. также: 2468, 2470, 2471, 2473, 2474, 24176, 
2471, 2485 К, 2529, 2564, 2569, 2624, 2628, 2632 Д, 
2644, 2705, 2715 К, 2724 — 2721, 2194 


АНАЛИЗ (ДРУГИЕ ВОПРОСЫ) 


2598. Некоторые теоремы о’пределах последова- 
тельностей. Кошта (410003 (юеогетаз зоЪге 
Пт е$ Че зисеззбез. Созфа М. А. Е.), Сар. 
ша(., 1953, 14, № 54, 7—13 (порт.) 


2599. Определители в ряде для е^. Станклифф 


(Реегипап(з 11 Ше зег1ез {ог =^ (Сиг1оза). 5 ф ап с- 
11ГГ Репфоп), Эсгрра шаШ., 1953, 19, 
№ 1, 80 (англ.) 


Приводится без доказательства разложение 


Е 22-4921: 
11 231 3421 
2 3241 
9211 

2600. Элементарное доказательство иррациональ- 


ности числа е. Пенниси (Е !ешешагу ргоо{ Ъаё 
е 15 игаЙопа!. Репп131 Т.. 1..), Ащег. Мам. 
МопиЦу, 1953, 60, № 7, 474 (англ.) 


2601. О системе тригонометрических уравнений. 
Лауренти (Зиг ип зуз{ёще 4’64ааИопз и1- 


зопошёи1 ие. Гапигепё1 Е.), Маезаз, 
1953, 62, 9—11 (франц.) 
2602. Подсчет сумм четных степеней расстояний 


до вершин правильного многоугольника. Щел- 
качев В. Н., и геологии добычи и пере- 
работки нефти (Тр. Моск. нефт. ин-та), 1953, 
№ 13, 130—132 


Рассматриваются при натуральном с суммы вида 


У=1 
где 


г. + В? — №В 00$ [-= (у—1) — (0— “) к 


С использованием известных формул устанавли- 
вается равенство 


п 
а — с! : з)°—2% „3х ра 
р У (1): (в — 2х) м. ( 
=1 х—=0 


причем верхняя граница суммирования равна ли- 
бо с</2, либо (с —1)/2. Отмечается, что подсчет 
таких сумм необходим при исследовании неустано- 
вившегося потока жидкости в пористой среде. 

А. А. Конюшков 


2603. О проблеме распределения Хичкока. Ф лад. 
(Оп Ше НИспсоск 413 1ЪиИоп ргоет. Е1оо4 
Мегг!11 М.), РасИ. 7. Маё., 1953, 3, № 2, 
369—386 (англ.) 


Рассматривается проблема составления наиболее. 
рационального плана перевозки однородного груза 
от нескольких пунктов производства к ряду пунктов: 
потребления (заданы объемы производства и потребле- 
ния и затраты по перевозке единицы груза из каж- 
дого пункта в любой другой). Проблема сводится к. 
экстремальной задаче, относительно формулировки 
которой автор ссылается на Хичкока (Н1ёсЪсосК Е.Г... 
Т. Мат. апа Р'уз., 1944, 20, 224—230). 

Определить значения тп переменных 2,,, удов- 


летворяющие условиям: 


т п 
я 
У=я = с; >» ту=г; 7,20; (1) 
{= 1= ', 
Уна; = пи, (2) 


$, 
где т, п, г;, с, 4}; — данные положительные числа, 


причем 
ХУ}. 


Пользуясь фундаментальными теоремами теории. 
линейных неравенств, автор получает теорему су- 
ществования решения и следующий признак: числа 
т, удовлетворяющие (1), тогда и только тогда 
являются решением задачи, ‘когда совместна систе- 
ма линейных неравенств и уравнений относительно. 
и, °; 

Чу +щ—9;>0; т; (а; +щ— 9; =0 
(= .., т] =). 


0 


-* аа = 
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Далее излагается вычислительный процесс по- 
строения решения — некоторый метод последова- 
тельных приближений, описание которого является 
основной частью работы. 

В статье цитируется заметка Л. В. Канторовича 
(Докл. АН СССР, 1942, 37, 227—229), в которой со- 
держится доказательство теоремы существования 
решения и сформулированный выше признак (для 
более общей задачи). По поводу метода см. также 
Канторович Л. В., Математические методы плани- 
рования и организации производства, Изд-во ЛГУ, 


4939. Г. Ш. Рубинштейн 


2604. Разделенпе на компоненты и восстановле- 
ние сигнала при помощи теорин функций. Мар- 
шан (Апа|узз о шиарехше ап4 з1та| 4е- 
{есИоп Бу Шпсиоп Шеогу. Магсвата 
Ма‘пап), Сопуеп. Вес. шзё. Вадю Епртз, 
1953, № 8, 48—56 (англ.) 

В предисловии указывается, что введение много- 
мерного пространства дает возможность использо- 
вать единообразный метод как для сравнения раз- 
личных существующих радиотехнических систем, 
так и для создания новых систем. 

Далее по функции времени ](1), заданной в не- 
котором интервале (<, В); строится п-мерное вектор- 
ное пространство. Для этого интервал (<, В) разде- 
ляется на п равных частей точками &,, (+,..., 41 


так, что Д:=1:,—4. Каждому интервалу 
(:,, :;1) приписывается направление в п-мерном 


пространстве, а координатой $; в этом направлении 
служит величина $; = Е; Уд, где Е; есть значе- 
ние | (1) в точке #,. 

Все последующее изложение посвящено элемен- 
тарной теории этого п-мерного пространства. 

Автор указывает, что для однозначного восста- 
новления функции ] (1) по ее значениям в п точ- 
ках 1; необходимо, чтобы п было вдвое больше 
наивысшей частоты Е, содержащейся в частотном 
представлении ] (1). (Эта теорема известна. — П рим. 
реф.). 

В заключение в качестве примера применения 
теории указывается на возможность осуществления 
одновременной системы передачи цветного телеви- 


дения. Я. И. Хургин 
2605 В. Главы высшей — математики для 
физиков и инженеров. 1. Линейная ал- 
гебра и ди ренциальное исчисление. Дель- 


тей (Сошршер!з 4е ша ёшаИиез рбпбга]ез 
& Гизаре 4сз рьузе1елз её 4ез 1шебшеигз. [. А]вёЪ- 
те Ппбаше её сайси! 41е6гепие!. Ре1 ве!!! 
В., рр. 200, 15 Прз, Ва Шеге её 111з, Раг!з, 1953, 
1500 ы) Апп. &66сошюип., 1953, 8, № 8—9, 
А581 (библ.) 


2606 К. Высшая математика для математиков, 
физиков, инженеров. Т. 3. Роте (НоЪеге, Ма- 
{Тешайик Гаг МашешайКег, Рьуз1Кег, шрешепге. 
Т. 3. Вой ве Видо!1Ё, 6. Аий., 5. 236, 167 
АЪЬЪ., ТеиЪпег, Те1рар, 1953, 5.80 ОМ), Оёзсв. 
МаНопа1Ъ1юо2т., 1953, № 37, 1598 (библ.) 


2607 К. Справочник по эллиптическим интегра- 
лам для инженеров и физиков. Берд, Фрид- 
ман (НапдЪооК о# еШрИс п\ерта]3 {ог епршеегз 


Числовые ряды 
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ап@ рвуз1с15з. Вуга Раш! Е. Ег:е4- 
тап МоггЕз Ю. (О!е Сгап@евгео 4ег та- 
ФешаИзсвеп \\15зепзеваИеп, Ва. 67), рр. 340, 
22 Пв., Зрипрег-Уегав, Вегп, 1953, 39.60 ОМ), 
М ие Вйсвег, 1953, Осв. (библ.) 


2608 К. Элементы математического анализа. П. 
Скорца-Д рагони (Е]ещепИ 41 апа115} ша(еша- 
Иса. |. Зсогга-Огароп: С., рр. 635, П. 
СЕРАМ, Радо\а, 1953, 4000 Т..), Пиегпай. ша. 
Масьг. 1953, 7, № 27/28, 27 (библ.) 


2609 К. Введение в высшую математику. Фейгль, 
Рорбах (Е гие Ш 41е — Мбпеге 
Ма(ешайк. Ре! 2! С., Вонгьась Н., 
5. 376, Зрипрег, ВегИп, 1953, 26.80 ОМ), Пиег- 
па{. ша. МасЬг. 1953, 7, № 27/28, 22 (библ.) 


2610 РЕЦ. Лекции по дифференциальному и ин- 
тегральному исчислению. Т.1,2. Островский 
(Уопезипаеп Бег О1ИегепИа]-ип4 ерта]гесвпипе. 
Озёгом5КЕ А., В. 1. Рип Мопел ешег УагаЪ- 
1еп, ХИ-373 5., 1945; В. 2. ОШегепа]гесвпаия 
аиз дет Сеее шейгегег Уаг1аеп, 482 $., 1951, 
ьо Викраизег, Вазе]) [Рецензия: Часар (Сзаз- 
Аг А! оз), Асба зс1еп. ша, 1953, 15, №1, 93-- 
94 (нем.)] - 


ЧИСЛОВЫЕ РЯДЫ 


2611. 06 умножении двойных рядов и двойных 
интегралов. Челидзе В. Г., Тр. Тбилис- 
ского мат. ин-та АН Груз. ССР, 1953, 19, 135—151 
(русск.; резюме груз.) 

Автор распространяет (даны аналоги) некоторые 
классические теоремы об умножении рядов и ин- 
тегралов (Харди Г., Расходящиеся рялы, Изд-во 
иностр. лит-ры, М., 1951, 283—346) на двойные ряды 
и на двойные интегралы. 

Ряд 


со 
> а: (4) 
$ К=0 


с частными суммами] 


т п 
«А 
Иа 
1=0 А=0 
называется сходящимся, если существует 


Иш Аи» = А (т, п независимо друг от друга стре- 
мятся к бесконечности), где А — конечное число. 
Особое значение имеют ряды, удовлетворяющие 
условию 


о О (>) 
т+п->>о тп 
Определяются методы суммирования рядов 


С, (1, 1) и А, (чезаровского и пуассоновского типов). 
Пусть еще дан ряд 
со 


У в. и 


$, А—0 


— 31 — 
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Под произведением рядов (1) и (2) понимается двой- 


ной ряд 
| м Ск, (3) 


где 


В случае сходимости рядов (1), (2) и (3) их суммы 
соответственно обозначим через А, Ви 

Доказывается: 

1) если ряды (1) и (2) сходятся, причем ряд (1) 
сходится абсолютно, а частные суммы ряда (2) огра- 
ничены, то ряд (3) сходится и имеет место равен- 
ство АВ =С; 

2) если ряды (1), (2) и (3) сходятся, причем их 
частные суммы удовлетворяют условию (6), то спра- 
ведливо равенство АВ = С; 

3) если ряды (1) и (2) сходятся и, кроме того, 
частные суммы ряда (2) ограничены, а частные суммы 
ряда (1) удовлетворяют условию (%), то ряд (3) 
С, (1,1)-суммируем к сумме АВ; 

4) если ряды (1) и (2) сходятся, их частные сум- 
мы удовлетворяют условию (%), то ряд (3) А, - 
‹уммируем к сумме АВ. . 

Аналогичные результаты получены и для двой- 
ных интегралов. 

В статье имеются опечатки. М. П. Щеглов 
2612 &. Бесконечные ряды. Хислоп (шпИпЦе 

зе1ез. Нуз!ор Лашез Могфёоп, 4-1 

ед. геу!1зе4. (ОшуетзЦу  ша(ешаИса! {ех{з 

зег1ез, е4. Бу Айехапдег С., АЦКеп ап Папе 

Е. Вифегога), рр. Х1-+-121, ОПуег апа Воу4, 

ЕтЬоигев, Г.оп4оп, 1953), Вмь. Ма. В1Цорт., 

№ 191, 7 (библ.) 


СПЕЦИАЛЬНЫЕ ФУНКЦИИ 


2613 РЕЦ. О единой теории специальных функ- 
ты основанной на функциональном уравнении 
де ® (2,“)= Е(#,«+1). Трусделл (Аи еззау 
\юзаг4 а ииШе4 {Веогу о{ зрес1а| Г[иисИопз, Ъазе4 


ироп \Ше Г№псИопа|! едиайоп “92 Е (2, ®) = 


= Р(2, “-- 1). Тгиез4е!1 С., 
Ошуегзцу  Ргезз, 1948, 182 з.) 


Сибакаки (Ю|3=4) щ: 
1953, 5, №1, 51-53 (япон.)] = 


Ришсеюц 
[Рецензия: 
(Сугаку), 


ИНТЕГРАЛЬНЫЕ ПРЕОБРАЗОВАНИЯ 
И ОПЕРАЦИОННОЕ ИСЧИСЛЕНИЕ 


2614. —О степенных рядах в операционном исчис- 
лении. Рылл-Нардзевский (Зиг |ез 
зег1ез 4ери1ззалсез Ч4апз [е са!си} орёгаюге. В у11- 
Магд2ежзкЕ С.), Зшаа ша(в., УУагзха- 
уа, 1953, 13, № 1, 41—47 (франц.) 

Обобщается в различных направлениях следую- 
щая теорема Микусинского (С.-Мкиаз!Изк: Таш 

За ша, УУагз2аца, 1950, 11, №1, 821): ’ 


Аналиа (другие вопросы) 


Оо 
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Если радиус сходимости В степенного ряда 


412 + 422? + а:2° +... (1) 
положителен, то ряд 
а. | + а? + ар +..., (2) 


где / — произвольная непрерывная комплекснознач- 
ная функция вещественного аргумента ё и 


| 
п= (Пе) и=1,2,..4 ВЛ, @) 
0 


сходится равномерпо в области 0, |^|<® 
при любых (1% и р. 

Первое обобщение связано с расширением класса 
непрерывных функций до многообразия 8 функций, 
суммируемых в каждом конечном интервале (0, а) 
полуоси { >0; при этом ®-сходимость последова- 
тельности $, © 8 кЕЕ® означает, что 


а 


По 1 (=) — в» (2) 14= =0 
пс, 


для каждого а< оо. Соответствующая теорема со- 
стоит в том, что, в предположении положительно- 
сти В, ряд (2) ®-сходится при всех } Е 8 к некото- 
рой НИЕ из 8 и сходимость равномерна по Х 
в любом круге |^ |<. у 
Второе обобщение связано с заменой формулы (3) 
формулой 
: 
т = 1) 4/ ®) п=1.2..4 В=ЛР 
0 


и заменой класса непрерывных функций многооб- 
разием % комплекснозначных функций } ({) вещест- 
венного аргумента #>>0, непрерывных слева, обла- 
дающих ограниченной вариацией в каждом конечном 
интервале 0<:< и удовлетворяющих условию 
1(0) =0. Соответствующая теорема состоит в том, 
что ряд (2) при } Е 3 сходится равномерно в каж- 
дой области 0 <<, |^| <вР<В/|= (9+) | кне- 
которой функции из 3. 

Заклочительнос обобщение связано с подстанов- 
кой в ряд (2) оператора / =з8, где 5 — дифферен- 
циальный оператор в смысле Микусинского (см. 
РЖМат, 19-4, 2234; там же указан смысл произве- 
дения зи в как элементов некоторого поля отно- 
шений 9 и дано определение сходимости в 9). 
Соответствующая теорема состоит в том, что при 
] = з& радиус‘ сходимости ряда операторов (2) есть 
В [|8 (0 -+)| и сходимость равномерна по Х в каж- 
дом круге |^| <р<8В/|8(9+)|. И. М. Глазман 


2615. —К обобщению одной теоремы Харди — Литл- 
вуда. Щеглов М. П., Украинский мат. ж., 
1953, 5, № 3, 299—303 
Автор называет последовательность {5„} принад- 

лежащей Р, если 5„,> 0. Обозначается: 


и со 
ыы 1 оц 
а $, Ф(и) =-- У, 56е — 
9=0 9=0 


Вводятся конечные или бесконечные числа 


Па в =), 


Пи ф (и) = р’. 
"—>>со п—>>с 


Зое 


ОБ ПЗ В он о А Де > №. 
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Доказываются следующие утверждения для 
{5„} ЕР: 1) р и’ одновременно либо конечны, 


либо  бесконечны. 2) Если 0<%0’%о, то 
а) 11 (2—П’) =0; 6) зар (р—’) = со; в) п! /’=1: 

(Р) О Е и [ 
г) Амер ре 3) Если Пшз„ =), то О’=Ь. 


4) Существует последовательность {5„} ЕР, для ко- 
торой О =р’< Ив $. А. Г. Постников 


2616. Относительно решений некоторых особен- 
ных интегральных уравнений. Об решковН., 
Докл. АН СССР, 1953, 92, № 6, 1117—1120 


Изучается уравнение 
со 


1(2) = | в (ао (аъ (1) 


0 


сде & (=) = (22)8 №, п (22), 8=т — 1], а ИУ, 
Фувкция Уитеккера 


т (=) — 


Па 8—1 
Тм (2) ит | 18 (2 ве 
0 
(Уитеккер Е. Г., Ватсон Г. Н., Курс современного 
анализа, ч. П, ГТТИ, 1934, 139 10). 

Пусть функция $(5) интегрируема в каждом ин- 
тервале (0, 5), х>0, я интеграл (1) сходится для 
некоторого х =с>0. При х)>с конструируется 
последовательность функций / (1) =] (2), }:(х), 
}з (2),..., определенная рекуррентной формулой 


и (2) = щ- 1 (2)— (28/2) /„”.(2) (п>1). (2) 


Доказывается, что в каждой точке Лебега 


Функциональный анализ 
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«> 0 функции $(=) имеет место предельное ра- 
венство 


Пт Уч: 2" \ _ 
п—>со 48 Упи8 а ап № =) в 


Далее рассматривается уравнение 
со 


1(2) = | в (20) ао (9, (3) 
0 


где © (т) — действительная монотонно возрастающая 
функция для 1>0. Без доказательства приводятся 
необходимые и достаточные условия того, чтобы 
функция ](=2) была представима интегралом (3) 
с 5>> —1/,. Они состоят втом, чтобы функция / (5) 
стремилась к некоторому пределу, если 1-00, 
и функции }, (1), определенные рекуррентной фор- 
мулой, подобной (2), были неотрицательны для 
х_>0. В случае ограниченности функции (т) до- 
бавляется условие }(0) =] (+0). Автор отмечает, 
что последняя теорема может рассматриваться как 
обобщение теоремы С. Н. Бернштейна об интеграль- 
ном представлении абсолютно монотонных функций, 


так как 5(х) =е * при $ =0. М. А. Красносельский 


2617. — Преобразование Лапласа как математиче- 
ское оружие инженера. Добеш (Пе Гар]асе- 
ТгапзюгтайМоп, ет шаМешайз$свсз НШ! Ще] 
дез шоешеитз. ро Безсв Не!т 2), Масвг1сь- 
фещесви к, 1953, 3, № 9, 412—414 (нем.) 
Простейшие примеры приложений преобразова- 

ния Лапласа к электротехнике. В. И. Левин 


См. также: 2473, 2480, 2484 К, 2498, 2499, 2501, 
2504, 2518, 2557, 2560, 2593, 2622, 2646, 2673,2729, 
2744, 2743 К, 2144 К 


ФУНКЦИОНАЛЬНЫЙ АНАЛИЗ 


2618. Обобщенные полуупорядоченные кольца. 
Вулих Б. 3., Мат. сб., 1953, 33(15), № 2, 
343—358 


Исследуется возможность введения операции 
умножения в К-линеалах. Для случая К-простран- 
ства с единицей этот вопрос рассмотрен автором 
ранее (Докл. АН СССР, 1940, 26, 847—851; Мат. 
сб., 1948, 22(64), 27—78). 

Множество Х называется обобщенным полуупо- 
рядоченным кольцом с единицей умножения, если: 
1) Х — полуупорядоченная группа, в которои суще- 
ствование граней постулируется только для любых 
конечных множеств; 2) для некоторых пар элемен- 
тов 1, УЕ Х определено произведение хуЕ Х, 
причем: а) если существуют произведения ху, у2 
и существует одно из произведений (27)2 или 2(у2), 
то существует и второе и (27)2 = 2(у2); 6) из суще- 
ствования 29 и 22 вытекает существование 2(у -{ 2) 
и равенство х(у + 2) = 29 -- 22, из существования 
ух и 2х вытекает существование (у -- 2)7 и равен- 
ство (у + 2) = ух 21; в) в Х существует единица 

множения # со свойством 2 = я = х для всех 
х 6Х; г) если существует ху и | 2] < ||, | У!| <|У|, 


3 ржмат, №3 


то существует х,у; Д) если 2, у >> 0 и ху существует, 
то ху > 0. 

Если произведение определено для любой пары 
элементов Х, то Х называется полуупорядоченным 
кольцом. 

Основная теорема: Пусть Х — полный в смысле 
равномерной сходимости архимедов К-линеал с еди- 
ницей. Для того чтобы в нем можно было для неко- 
торых пар элементов определить их произведение 
так, чтобы Х превратилось в обобщенное полуупо- 
рядоченное кольцо, в котором единица умножения 
совпадает с единицей К-линеала, необходимо и 
достаточно, чтобы Х был внутренне нормальным 
К-линеалом. При этом Х может быть превращен в 
обобщенное полуупорядоченное кольцо с совпадаю- 
щими единицами умножения и К-линеала единствен- 
ным способом, а это кольцо непременно оказы- 
вается коммутативным. 

Свойство К-линеала быть снутренне нормальным 
зависит от выбора в нем единиц. В работе охарак- 
теризован класс единиц, при выборе которых 
К-линеал не перестает быть внутренне нормальным. 

Примером полуупорядоченного кольца может 


ЕВ 
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служить К-линеал С, (©) всех непрерывных функ- 


ций, заданных на бикомпакте @ и допускающих 
значения - со на нигде не плотных отделяющих 
множествах (по поводу понятий внутренне нормаль- 
ного К-линеала и отделяющего множествасм. РЖМат, 
4954, 1124). 

Доказывается теорема: Если в полуупорядочен- 
ном кольце Х =С., (9) с единицей умножения, 


равной 1 (1(1) =4), взять за новую единицу такой 
элемент у > 0, для которого -* существует, и Х с 
новой единицей у превратить в полуупорядочен- 
ное кольцо, то получится кольцо, изоморфное пер- 
воначальному. 

Функционал }, заданный на обобщенном полу- 
упорядоченном кольце, называется мультиплика- 


тивным, если 1(ху) = /(2) (у) всегда, когда ху 

существует. ь 
Пусть Х — внутренне нормальный, полный от- 

носительно равномерной сходимости архимедов 


К-линеал сединицей, совпадающей с единицей умно- 
жения, реализованный на бикомпакте © в виде 
К-линеала ©, ((@)) непрерывных функций, допускаю- 


щих значения - со на нигде не плотных отделяю- 
щих множествах. Устанавливается, что если } — 
аддитивный, мультипликативный функционал на Х 
и /== 0, то существует такое &% 6 ©, что Д=) = 
= т(%) для любого х © Х. Обратно, если & 6 © — 
такая точка, в которой (1) имеет конечное значе- 
ние для любого х6 Х, то [(1) = х(%) — аддитив- 
ный, мультипликативный функционал. 
Функционалы этого рода рассмотрены также 
М. Г. Крейном и С. Г. Крейном (Мат. сб., 1943, 
13(55), 1—38). А. Г. Пинскер 


2619. Характеристические свойства произвеления 
в линейных полуупорядоченных проетранствах. 
Вулих Б. 3., Уч. зап. Ленингр. гос. пед. 
ин-та, 1953, 89, 3—8 
Пусть 2 = Е(х, у) — однозначная функция от 

двух аргументов из полуупорядоченного простран- 

ства Х с единицей со значениями в том же простран- 
стве. Приводятся необходимые и достаточные усло- 
вия, при которых Ё(х, у) совпадает с произведением 
элементов хи у. Последовательно рассматриваются 
случаи К-пространства ограниченных элементов, 
расширенного К-пространства и, наконец, произ- 
вольного К-пространства с единицей. А. Н. Балуев 


2620. —К теории линейных уравнений в простран- 
ствах Банаха. Харазов Д. Ф., Тр. Тби- 
лисского мат. ин-та АН Груз. ССР, 1953, 19, 
163—174 (русск.; резюме груз.) 


Пусть Т, — линейвый вполне непрерывный опе- 


ратор, действующий в некотором банаховом прост- 
ранстве и аналитически зависящий от параметра ^ 
в некоторой области Л комплексной плоскости. 

Доказывается следующая теорема: 

Оператор (Е —Т,)* либо не существует ни в од- 
ной точке ЕЛ, либо существует всюду в Л, за 
исключением, может быть, некоторого множества 
точек ^, нс имеющего предельной точки в Л. 

Устанавливается, что сформулированная теорема 
справедлива и в том случае, когда Т, зависит ана- 
литически от ^ в области А\М (МСА) и в неко- 


торой окрестности каждой точки „Е М оператор 
Т› представляется в виде 


Функциональный анализ 
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$ 
а (Аи) 
где Н› — линейный вполне непрерывный оператор, 


аналитически зависящий от ^ в указанной окрест- 
вости, и К; #=1,2,..., П— линейные конечномер- 


ные операторы. 

Приведенные выше результаты прилагаются 
к интегральным уравнениям второго рода с ядрами,. 
зависящими от параметра и рассматриваемыми в Гу. 


В случае р=2 отсюда следуют теоремы Тамар- 
кина (ТапагК1п Т., Апп. Ма ®., 1927, 28, № 2, 127—152). 

Отмечается, что сформулированная выше теорема 
следует из одной теоремы референта (Докл. АН СССР, 
1951, 78, №4, 629—632). 

Следует отметить, что в формулировках теорем: 
нужно требовать односвязность области Л (это ис- 
пользуется в доказательстве). иначе приведенные 
результаты могут быть неверными. И. Ц. Гохберг 


2621. О линейных операторах в пространстве: 
Банаха и альтернативе Фредгольма. Оден 
(Зиг 1ез {гап${огтаМопз Ппбайгез дапз ]ез езрасез 
4е Вапась её [’аЦегпамуе 4е Егедво]т. А а 9 1в 
Маигтсе), С. г. Аса4. $с1., 1953, 237, № 10, 
511—512 (франц.) 


Пусть линейный ограниченный оператор 4, дей- 
ствующий в банаховом пространстве, представлен 
в виде суммы двух линейных ограниченных опе- 
раторов 

А=А, + Г. (1) 
со 

Пусть В — радиус сходимости ряда — № А}. 

50 

Точная. верхняя грань чисел В, соответствующих 
всевозможным представлениям А в виде (1), где 
Т — вполне непрерывный оператор, называется ра- 
диусом Фредгольма оператбра`.А и обозначается В д 
(Радон, Усп. мат. наук, 1936, № 1, 200—227). Рисс 
и Надь (В1ез2 Е., 52.-Маву В., Гесопз 4’апа]узе {оп- 
сИоппеПе, Аса@. 5с1. ав Нопоме, 1952) определили 
радиус Фредгольма г) оператора „А как точную 
верхнюю грань чисел || 4, ||| 1, соответствующих все- 
возможным представлениям оператора (4 в виде (1), 
где Г, — конечномерный оператор. 

Автор вводит ралиус Шмидта рд оператора 4, 
равный точной верхней грани чисел В, соответ- 
ствующих всевозможным представлениям А в виде (1), 
где Г, — конечномерный оператор. Доказывается, что 
если А — вполне непрерывный оператор, то РА = ©5- 
Приводятся следующие соотношения между рассмат- 
риваемыми радиусами: || А ||" < тд «РАФ В), и 
указывается, что в соотношениях || [|1 <тд «РА 
возможны оба знака равенства. Ставятся две проб- 
лемы: 

1. Равно ли гд бесконечности, если А — вполне 
непрерывный оператор? Это известная, открытая до 
сих пор проблема о том, возможна ли аппроксима- 
ция по норме с любой степенью точности вполне 


непрерывного оператора конечномерным в общем 
банаховом пространстве. 


2. Является ли р А Равным рд? Здесь явная опе- 
чатка: повидимому, одно из чисел рд следует заме“ 
нить В А: 


ба 
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Новых результатов и проблем работа не содер- 
жит, ибо справедливость равенства рд = Вл дока- 
зана в цитируемой автором работе С. М. Николь- 
ского (Изв. АН СССР, сер. мат., 1943, 7, № 3, 
147—166) на стр. 159. И. Ц. Гохберг 


2622.  Операторное исчисление для операторов со 
спектром в полосе. Бейд (Ап орегаЙопа| са]- 
си! аз [ог орегайогз ИЛ зресйтиа ш а зар. Ваде 
\:111аш С.), РасИ. У. Ма., 1953, 3, №2, 
257—290 (англ.) 

Для замкнутых операторов Т в пространстве 
Банаха, спектр которых целиком лежит в полосе 
| Ве т у, автор строит функции ](Т) от опера- 
тора Т. 

Сначала ](Т) строится для класса «2 (0,7) функ- 
ций }](^), аналитических в полосе |Вел| < г, 
г> 1 (г зависит от ] (^)) и таких что: 

1) 1 (с +=) >0 при т—>- со равномерно отно- 
сительно с, — г, «с <г, при любом г, < г; 

со 


2) } @+ 7) |4: < о, —"<в<». 
—©< 

Затем это определение распространяется на класс 
< (п, у) фувкций /(^) таких, что ] (^) (#—^) "642 (0, у) 
при | Веа | > у. 

Пусть Г, означает контур, состоящий из двух 
параллельных прямых Вел = —си Вел =с, при- 
чем направление обхода задано на первой прямой 
сверху вниз, а на второй — снизу вверх. Тогда ]} (Т)х 
для / 65 (0,7) и произвольного вектора х опреде- 
ляется по формуле 

1 
ИТ) ==: | 10) В) (Т) =, (1) 
с 

где В, (Т) — резольвента оператора Ти у<с<„. 
Если же / 6 = (п, 1), х принадлежит области опре- 
деления О(Т”) оператора т", вто» 1 (Т)х опреде- 

ляется по формуле 
Й Е) В, (Т) («1 —Т)" 
ОЛ, 2 

ИТ) == ) о (2) 
где | Ве«| >уиС<|Веа|. 

Основные результаты: 

1. Если ГЕ = (т, 1), ЕЕ & (п, т) иг 6Б (Ато), 
то &(Т)=ЕР(Т") и 7(Т) 5 (Т) = = (18) (Т) =. 

2. Если / 6 & (п, 1), #620 (Т") и | Веа| < с, то 


(о) (Тег 
ее. 
Е =0 
и. (3) 
г (^ —«) 


3. Пусть А6 (п, 7) (п-т) и №0) = 
= (^) («— ^)-", | Ве« | > т; пусть 7 (Т) — оператор, 
область определения р (Т)) которого состоит из 
всех векторов х таких, что # (Т)х Е р (Т”), причем 
ИС) = = (1 —Т)"Ь(Т)=. Тогда О (}(Т)) не зави- 
сит от “ и 7 (Т) есть замкнутое расширение опера- 
тора /(Т). 

Автор устанавливает связь его определения функ- 
ции от оператора с определением, данным Тейлором 
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(Тау1ог А. Е., Аба шабр., 1950, 84 
с теорией Хилла полугрупп операторов. 
Пусть 97 (у) — совокупность всех функций /(^) 
да 


189—224) и 


ВИ 
со 


до = } с Мав(е), 
—© 
где В (Е) — функция с ограниченной вариацией в ин- 


тервале (— со, со), В (—о0) =0 и такая, что инте- 


грал сходится абсолютно при — г< Вес «ги неко- 
со 


тором г>у. Пусть, далее, №„(^) 6 р. 4 (К, т), 


в. ОЕ (9, шв, 0) 10) = 1 (АВ ж 


при некотором А > 0 


ш \ Аи — и (ЛИ =0. 
Тогда при / 6 “7 (1) их ЕО (Т") бущет 
шт #, (Т)/{Т} = ==.) 


При этом 
{Г} == | г а8 (8), 


где %/; — полугруппа, определенная оператором Т. 
Последний результат применяется к оператор 
дифференцирования в пространствах С [-— со, с<]|, 
Гр (— со, со), С [— т, п] и Гр (— лм, п). 
М. А. Наймарк 


2623. О неограниченных полугруппах ограничен- 
ных линейных операторов. Феллер (Оп Ше 
епегаЙоп о{Ё ипфоип4е4 зеш!-стопрз оЁ Боип4ед 
шеаг орега{огз. Ге1]1ег \{! 11а м), Апп. 

Мам., 1953, 58, № 1, 166—174 (англ.) 

Обобщаются результаты Хилла — Иосида на полу- 
группы Т,, не удовлетворяющие услбвию непрерыв- 
ности при ё =0. 

Пусть Х — комплексное пространство Банаха и 
пусть каждому {> 0 отвечает линейный ограничен- 
ный оператор Т, в Х; функция 7, называется полу-. 
группой, если Т‚.,=Т,-Т,. Предполагается. что 
а) множество В элементов вида Т,х плотнов Х; 
6) Т! 2 > Т.= при №10 для любых >20 изЕХ; 
при этом здесь и в дальнейшем сходимость по- 
нимается в смысле нормы в Х. Отсюда вытекает, 
что Иш (Г 1105 ||Т, ||) <©0, и потому, заменив 7, на 


г—@! Т,, можно считать, что в) норма ||Т, || огра- 


ничена при & —> - со. 

Пусть > — множество всех векторов х6.Х, для 
которых Тт-—>= при':—>0, и пуеть М (5) = 
= зир|| 7,2 ||; тогда Х плотно в Х и || || < М (2) < 


#>0 
< +0 для ж6». 


Ге 
Кроме того, при 2 6 Х существует у = Пт г 
1—0 


Автор определяет инфинитезимальный оператор 
полугруппы Т\, полагая {25 =у при #6 ХУ. Оказы- 


3 


5 
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вается, что если выполнены условия а), б), в), то: 

1) > есть пространство Банаха по отношению к 
норме М (=); 

2) при тЕ Хи >> 0 уравнение ХЕ — © = х имеет 
единственное решение & = /)х; 

3) по отношению к норме М (=) оператор Г, огра- 
ничен, именно М (^1,) < 1; 

4) при Е Х М (^Г, —=) —>0, когда ^ —» со; 

5) при фиксированных х6Х и 056 суще- 
ствует такое № = № (2, =), что при п >26 иХ> № 
выполнено неравенство ^" || 1} 5 || < |2(5') + =|||=||, 
где э(1) = зир||Т ; 

( ) 8>0 | 1+3 |] ’ 
со 
6) — е—^ (Т,2) 45; 
0 
7) № (=) = зар зир||^" 1 =||. 
п>0 ^>0 я 

Обратно, пусть > — линейное множество, плотное 
в Х, а О — линейный оператор с областью опреде- 
ления и изменения в У. 

Пусть выполнено условие 2), причем М (2), опре- 
деленное в 7), конечно при #6 Х; пусть » есть про- 
странство Банаха по отношению к норме М (х) и 
пусть выполнены условия 3), 4) и 5), где 2 (1) — 
произвольная неубывающая функция. Тогда суще- 
ствует полугруппа Т,, удовлетворяющая условиям 
а), 6), в), для которой » совпадает с множеством 
векторов 1, удовлетворяющих условию Т,х->х при 
1—0, а инфинитезимальный оператор полугруппы 
совпадает с О. При этом || Т 48 |< 2 (1), $ >09 и для 
ХЕХ 


со 
№1)" 
Пе» о 17). 


Та = 
А— >< 


П =0 


Полугруппа Т,, определенная оператором ©, непре- 
рывна при { =0 тогда и только тогда, когда для 
любых $6 Х и ^>0 уравнение ЛЁ — 02 = х имеет 
единственное решение & =/,х, причем: 1) область 


изменения /,х плотна в Х; 2) существует такая 
константа С, что ^" || 1 | <С||=||. 
Замеченная опечатка: на стр. 169 в формуле 
со 
(3.16) напечатано | ат (Т;-+,) 45; следует читать 


0 
со 


| 2”. (Т, =) а5. 
0 


2624. Об одной теореме Н. К. Бари. Кос-тю- 
ченко А. Г., Скороход А., Усп. мат. 
наук, 1953, 8, № 5 (57), 165—166 
Дается простое доказательство следующей тео- 

ремы Н. К. Бари: Пусть в сепарабельном гильбер- 

товом пространстве даны две ортонормированные 

системы {9} и {4}. 

Если 


М. А. Наймарк 


У, ИФ, — фи | < оо, 


&=1 


то системы одновременно полны или нет, 
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анализ 


Эта теорема вместе с классическими асимптоти- 
ческими формулами дает возможность доказать 
полноту системы собственных ЕЯ задачи 
Штурма — Лиувилля. . М. Левитан 


2625. Видоизменение характеристики гильберто- 
вых пространств при помощи закона параллело- 
грамма. Эллие (А шо@ШсаМоп о! Ве рагаПе- 
1оргаш 1а\ спагасбегаЙоп ор НИЪфегь зрасез. 
Е! 113 Оау1 а), Маш. 2., 1953, 59, № 1, 
94—96 (англ.) 

Известно, что так называемый закон параллело- 
грамма 
|2 + у? + | — у =2 (|= + Пу|?), (4) 


справедливый в пространстве Гильберта, является 
характеристическим свойством этого пространства: 
если в банаховом пространстве В норма удовлетво- 
ряет закону параллелограмма, то В — простравство 
Гильберта (В!итепра! Г. М., О1апсе беошейчез, 
Со]атЬ., Ову. М1ззоит1, 1928). 

В реферируемой работе приводится некоторое 
ее этого предложения для того случая, когда 

— вещественное полуупорядоченное пространство 
Банаха. 

Если полуупорядоченность, заданная в В, такова, 
что для любых двух элементов 1, у6 В существуют 
х\/у = зчр (х, у) и хЛу = Ш! (х, у), причем || змр (х, 
— =) || =||=х||, то, для того чтобы В было простран- 
ством Гильберта, достаточно (и, конечно, необходи- 
мо), чтобы (1) выполнялось для всех хН0; ун0. 


Если же сверх этого для всяких 2, уН@ выпол- 
няется соотношение: ||х || + |у||? = || зар (2, у) || + 
+ || 101 (х, у) ||? (оно, очевидно, выполняется в веще- 
ственном гильбертовом пространстве, если его полу- 
упорядочить «по координатам»: ху, когда (2, е,) > 
> (у, е,)), то В будет гильбертово, если (1) справед- 
ливо для всяких НУ 0. 


Следует отметить, что полуупорядоченность в ли- 
нейных пространствах изучалась советскими мате- 
матиками значительно раньше, чем теми авторами, 
на которых ссылается в своей работе Эллис (см., 
например, Канторович Л. В., Мат. сб., 1937, 2(44), 
№ 1, 121—168; Рутман М. А., Докл. АН СССР, 1938, 
18, № 9, 625—628; Крейн М. Г., Докл. АН СССР, 
1940, 28, № 1, 13—17, 18—22; Крейн М. Г., Рут- 
ман М.А., Усп. мат. наук, 1948, 3, № 1(23), 3—95). 

М. 4. Рутман 


2626. О сжатиях  гилЁбертова пространства. 
Надь (Зог ]ез сопитасИопз 4е 1’езрасе 4е НИ- 
Бег. $ 2. - Мару Вб1а), Аса зс1епё. та., 
1953, 15, №1, 87—92 (франц.) 

Сжатием гильбертова пространства автор называет 
линеиный оператор Т, норма которого не превосхо- 
дит единицы (||Т || < 1). 

Доказываются следующие теоремы, устанавливаю- 
щие существование тесной связи между произволь- 
ными сжатиями и унитарными преобразованиями: 

Г. Если Т — сжатие пространства Н Гильберта, то 
аа пространство ]‘ильберта Н, содержащее 

в качестве подпространства, и унитарное преобра- 


зование 0 пространства Н, удовлетворяющие усло- 
вВиям 


Т® = РО, (Т*)=РО-® ((=0,4,2,...), 


где Р — оператор ортогонального проектирования на 
подпространство Я. 


абы 
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П. Если сжатия Т, (0<:«<о) пространства Н 
образуют непрерывную полугруппу, то существуют 
пространство Н (НН) и непрерывная полугруппа 
унитарных преобразований 0, (0<1«оо) пространства 
Н, удовлетворяющие условию ТГ, = РИО , (0< о), 
где Р-— оператор проектирования на Н. 

При помощи теоремы [ получаются новые про- 
стые доказательства следующих известных для сжа- 
тий результатов: 

а) Если Т]1 =} (7 ЕН), то и Т*} = }. 


®—1 
Ут ЦЕН) 


стремится прип > т > 0, п^-т-> с к элементу /* 
(1’ ЕН), инвариантному относительно Т. 

в) Пусть и (2) — функция, регулярная в области, 
содержащей круг |2|<1 и и(2) =с {+ с12+...-- 
+ с. =" +--.. Положим и (Т)=со!-+с.Т+...- е,Т"”+ 
+..-.. Если |и(2)| <1 для |2| <1, то ||и(Т)|| <1 
(Меитап У., МабВ. МасВг., 1951, 4, 258 — 281; Неш2 
Е., МасВг. Акаа. \!153. СбИшееп, ЖА К1., 

М. 4 


1952, Па, 5—6). . Лившиу 

2627. —О сопряженных конусах в гильбертовом про- 

нстве. С. - Надь Бэла, Усп. мат. наук, 

1953, 8, № 5 (57), 167—168 

В заметке Я. А. Тамаглицкого (Усп. мат. наук, 
1952, 7, № 2 (48), 180—183) доказана теорема: 

Пусть К — выпуклый (сильно) замкнутый конус 

в вещественном пространстве Гильберта Н с вер- 

шиной в точке О и пусть В’ — множество таких 

элементов г ЕН, что (г, К) > 0 для всех КЕК. 


6) Среднее арифметическое я 


Пусть элемент аЕН — такой, что (т, а)>0 
для всех гЕ В. Тогда а ЕК. 
Автор отмечает, что ранее (52.-Мару В6]а, Асёа 


5с1. Ма., 52ере4д, 1950, А12, 228—238, в особенно- 
сти стр. 230) им была изложена указанная теорема 
и дано более простое доказательство, чем у Тамаг- 
лицкого. Приводится это доказательство. 

° Следует отметить, что эта теорема содержится в 
предложении М. Г. Крейна о том, что в рефлективном 
пространстве второй сопряженный конус совпадает 
с исходным конусом (Крейн М. Г.,Рутман М. А., 
Усп. мат. наук, 1948, 3, №1 (23), 3—93, в особен- 
ности стр. 5 Д. П. Мильман 


2628. 06 оценке точности приближенных мето- 
дов определения частот колебаний. Свирский 
И. В.„ Изв. Казанского фил. АН СССР, сер. 
физ.-мат. и техн. н., 1953, № 3, 59—86 
Предлагаются два способа аппроксимации снизу 
собственных чисел положительно определенного опе- 
ратора Н с дискрётным спектром. Первый способ 
основан на допущении, что известен положительно 
определенный оператор Н, <Н также с дискретным 
спектром, причем собственные элементы $; и соб- 
ственные числа ),;° оператора Но предполагаются 


известными. Полагаем 
т—1 
Ну =, 1+ У 09 —№) ([, 09: 
$=1 
Тогда 0<Н, <Н и оператор Н, =Н —Н, неотри- 
цателен. Возьмем произвольные элементы /), ]з,... 
...› ] п; 81 83, --*,8п И найдем наименьший неотри- 


цательный оператор А, для которого А, {, = 8%. 
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Такой оператор существует, если квадратичная форма 
ъ 


ху (&» р) аз ау неотрицательна; он имеет вид 
1, К==1 


п 
Ал = У Е в), 
1, К=1 


где 12 || — матрица, обратная матрице ||(5;, /) ||. 
Выберем теперь &, = Н:/, и положим 


в 
= ЗК 
Ну = У (вв 
К =1 
Н. =Н, + Н.. При этом Н, «Н.Н; собственные 
числа оператора На, которые находятся как корни 
некоторого алгебраического уравнсния, аппроксими- 
руют снизу собственные числа оператора Н. Сходи- 
мость процесса не исследуется. 

В качестве иллюстрации рассмотрены колебания 
струны, подверженной переменному натяжению, и’ 
некоторые другие примеры. 

Второй способ отличается от первого тем, что 
автор пытается не задавать оператор Н., а строить 
его. Пусть по методу Ритца получены приближен- 
ные значения фи, ф›,..., Фи И соответственно Л, =, 
А, .-.,Атл Первых собственных элементов опера- 
тора Н и соответствующих им собственных чисел. 
Элементы ф; можно считать ортонормированными. 
Самосопряженный оператор Н. «Н автор желает 
построить так, чтобы $1, фз,...,Фт были первыми 
собственными элементами этого оператора, соответ- 
ствующими заданным собственным числам 20, и пред- 
лагает такой способ построения: 

Задаются числа 0 < м < №<..-< №, так, чтобы 
№<)„., и строится наименьший положительный 
оператор АН, переводящий элемент $; в элемент 
8; =НфФ— №}, #{=1,2,...,т. Это возможно, 


так как (2 Фк) = 0, ГЕК, и (5, $) — ^„—№>0 
и, следовательно, форма 


т т 
а 
У вр = У 0-4 


— положительно определенная. Теперь автор пола- 
гает Н, =Н— АН. При этом, действительно, Н.Н 
и $; есть собственный элемент оператора Нь, отве- 


чающий собственному числу ^?, но в общем случае 
№ =1,2,..., т, не суть первые собственные’ 
числа оператора Но. Действительно, пусть №; — соб- 
ственные числа оператора Н. Так как метод Ритца 


дает приближение к собственным числам с избытком, 
то в общем случае ^ «Л; и можно наити такие 
2, что №; <} <М.. Если бы при этом Е, 
...,т, были первыми собственными числами опера- 
тора Н,, то этот оператор имел бы соответственно 
большие собственные числа, чем превосходящий его 
оператор Н. Таким образом, предлагаемый автором 
общий способ построения меньшего оператора с на- 
перед известными первыми собственными числами и 


Е 
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собственными функциями неудовлетворителен. 
Автор указывает, что в статье Лемана (Гев- 


тапи М№., Й. апоем. Ма. ипа `Месп., 1949, 29, 
№ 11—12, 241—356) дается другой метод оценки по- 
грешности при вычислении собственных чисел. 

С. Г. Михлин 


2629. О мультипликаторах в ЕТР. Шварц (Зиг 
1ез шарИса(еигз 4е 217. Зсв магия Гат- 
геп 0), Кипе|. РузортаЙзка ЗАПзКарез 1 Гип@ 
ЕбтрапдИпсаг, 1953, 22, № 21, 5 (франц.) 

На основании риссовской теории сопряженных 
функций доказывается, что операция, являющаяся 
по существу умножением на характеристическую 


функцию проективного полиэдра, непрерывна на ЕГ?. 


Здесь ЕТР — совокупность всех распределений, 
которые являются преобразованиями Фурье элемен- 


тов пространства [7 над евклидовым пространством 
Е", с индуцированной ГР нормой, а проективный 
полиэдр есть пересечение А” с полиэдром в проек- 


тивном пространстве, полученном из В” присоедине- 
нием гиперплоскости. 
Если «проективный полиэдр» заменить «единич» 
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ной сферой», то результат перестает - и 
вым при п>2 ир> 21/(п—1) или р п/(п ь 
а ть Сегал (Т. Е. 5е8ай) 

Из Ма\й. Веу., 1953, 14, № 8, 767. 


2630. Структура максимальных идеалов в кольцах 
мер со сверткой. Ш рейдер (Те этисите ой 
шаха] 14еа]з шт г1пез оЁ шеазигез %ИВ сопуо- 
оп. Зге!Г4ег У. А.), Ашег. Ма. 5ос. 
Тгаиз]аМоп, № 81, 1953, 28 рр. (англ.) 


Перевод из} Мат. сб., 1950, 27 (69), 297—318. 
Из Мат. Вет. 1953, 14, № 8, 768. 


2631 Д. О дифференциале функционала. И г- 
натьев У. В. Автореф. дисс. канд. физ.-мат. 
н., Моск. обл. пед. ин-т, М., 1953 


2632 Д.  Шредингеровская форма релятивиестеки 
инвариантных уравнений для элементарных ча- 
стиц и некоторые вопросы их физической интер- 
претации. Яппа Ю. А. Автореф. дисс. канд. 
физ.-мат. н., ЛГУ, Л., 1953 


См. также: 2532, 2587, 2614 


ТЕОРИЯ ВЕРОЯТНОСТЕЙ 


2633. Вероятности в некоторых карточных играх 
с одним участником. Гринвуд (РтоБаИ- 
Иез оЁ себаш зоШате саг ратез. С гееп- 
моо4 ВоЪегё Е.), Т. Ашег. 54аи3. Аз- 
50с., 1953, 48, № 261, 88—93 (англ.) 


Колода карт содержит А карт каждого из т 
возможных значений. Между двумя такими колода- 
ми устанавливается случайным образом взаимно 
однозначное соответствие. Изучается распределе- 
ние вероятностей для числа пар карт одинакового 
гначения. Капланский (КарЙапзку Т., Ви]. Ашег. 
Ма. 50с., 1944, 50, 906—914) получил довольно 
сложные общие формулы для этих вероятностей. 
Автор находит численные значения этих вероятно- 
стей для К =4, т = 13 и сравнивает их с резуль- 
татами проделанного им 1000 раз опыта. 

Р. Л. Добрушин 


2634. О схеме урн Маркова. Нисневич 
Л. Б., Усп. мат. наук, 1953, 8, №2 (54), 
131—134 


Автор рассматривает следующую урновую задачу. 
В урне находится а1, аз,..., аи шаров соответствен- 
но 1-го, ‚2-го, ...,т-го цвета. Из урны извлекаются 
случайным образом шары, причем после каждого 
извлечения возвращают в урну вынутый шар и доба- 
вляют еще с шаров того же цвета, что и вынутый. 
При т==2 задача изучалась Марковым, Бернштейном 
и другими. Пусть шп) — число шаров 1-го цвета, из- 
влеченных при п испытаниях, и пусть 


Ро (А Ань Ка) Ри оно ША), 


Простым подсчетом находится точное выражение 
этой вероятности и затем при К;/п—> х; (п-> со; 


1 =1,2,..., т) устанавливается, что 
т ЗО и — 
по 

А\1Т и : 
=" а: | с)— 
-г(>) Пт о 
7=1 
где А=а, +... а. 


Далее приводятся некоторые очевидные свойства 
функции плотности }(11,..., а). 

Рассмотренная автором задача приводится в каче- 
стве иллюстрации понятия класса эквивалентных 
величин, изученного в работе Е. Б. Дынкина (РЖМат, 
1953, 827). С. Х. Сираждинов 


2635. Некоторые оценки для конечных разрывных 
распределений. Ладегаст (Е1010е АБзсь&- 
2?ипзеп г епайсье ипзейре УемеПипоеп. 
Га дебазё К опга 4), Ме !ипзЫай Мам. 
З(аИз(., 1953, 5, 75—86 (нем.) 

Пусть у, (а) означает абсолютный момент г-го 
порядка относительно точки а дискретной случай- 
ной величины, принимающей конечное число значе- 
ний. Автор выводит некоторые неравенства чебы- 
шевского типа, содержащие у, (а). Следующее нера- 
венство является типичным примером: пусть 
О<Ь, < 6, < шах | —а|; тогда 


(5—5) Ра | >6}--ЫР (а 5}, (а)Ы. 


Получены также соотношения между средним, 
медианой и модой распределения. 
Нотер.(С. Е. Моейег) 
Из Ма{м. Вет., 1953, 14, № 8, 770. 
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2636. Функции распределения, содержащие нор- 
мальную компоненту. Поллард (0151Ъи- 
Иоп исНопз сощайиае а Саиззап Гасбог. Ро |- 
]аг4 Наггу), Ргос. Ашег. Майа. 5ос., 41953, 
4, №4, 578—582 (англ.) 


Для того чтобы закон распределения Ё (5) содер- 
экал нормальную компоненту 


х 
\ е\"аи, 


1 
Ут 
необходимо и достаточно, чтобы функция Ё (1) име- 
ла производные всех порядков и чтобы ряд 


2 ® 
Р-Н (д) 
2 ) от 


равномерно относительно х(—со «т + о9) схо- 
дился к некоторой неотрицательной функции р(х,2) 
при любом значении & (0<:< 1). А. Я. Хинчин 


2637. —0б усиленном законе болыших чисел для за- 
висимых величин. Бобров А. А., Тр. Ин-та 
мат. и механики АН Узб. ССР, 1953, 10, № 1, 
49—25 
Пусть Е, Ё»,..., Ем... последовательность 

{вообще говоря—взаимно зависимых) случайных ве- 


п 
личин, № Е—=5„„аМЕЁ„ и ЛЕ, означают соответственно 
т 


‘математическое ожидание и дисперсию величины ё„. 
Пусть от) означает максимальное возможное укло- 
нение от МЁ„,;‚ условного математического ожида- 
ния величины &„,}, вычисленного при заданных 


Е, 2, ...› Е); положим зар <= (И) 
Теорема 1. Если 1) &>0(#->со),2) У ОРё/п?<-оо 
п 


и 3) о 05)/ п < - со, то последовательность {Ё„} 
п 


подчиняется усиленному закону больших чисел. 
Теорема 2 представляет собою простую 


перефразировку теоремы 1. 
Теорема 3. Если все величины Ё„ распре- 


делены по одному и тому же закону, то для приме- 
нимости усиленного закона больших чисел достаточ- 


на сходимость ряда У о„/п. А. Я. Хинчин 
п 


2638. 06 одной асимптотической теореме для 
сумм малых случайных слагаемых. Гихман 
И. И., Тр. Ин-та мат. и механики АН Уб. 
ССР, 1953, 10, № 1, 36—43 
Предположим, что последовательные суммы 

и =Ьё, НЕЕ, ... Иа РЕ ко т 5 
данной последовательности случайных величин 
ЕЕ,..., в Образуют простую цепь Маркова и 


доследовательность этих величин однородна в том 
<мысле, что условное распределение к при задан- 


ной сумме $,_, =$ не зависит от (. 
Пусть далее } (5) достаточно гладкая функция и 


Еф (5) = М {1 (6) / 6, = $}. 
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Предположим, что существуют условные момонты 
“а (5, п) =М {1/5 =3} (а=1, 2, 3) 


до третьего порядка и эти моменты допускают раз- 
ложения 


с миО ($) аз (5) физ (5, п) 
ме о №69, 
— 6 (5) аз (5) фев (5, п) 
А ке 
ы бзз (5) фаз (5, п) 
к р Аут 


где ф;з (5, п) >0 при п-> со, {=1, 2, 3; функции 
&;3 (5) ограничены и имеют производные до третье- 
го порядка включительно, а функцииа ($), 6 (5), } ($) 
имеют ненрерывные и ограниченные производные 
до седьмого порядка включительно. В указанных 
условиях 
<. (0, $) 1 

Ев (5) = 9% (0, а о у" 
п п 


где 9 (1, $) — решение уравнения 
9% 09 1 02%) 
О Ме 
удовлетворяющее условию ® (1, 5) =] ($), а 9 (&, $)— 


решение уравнения 
3 А 

д% (5) 020 _ 4 99 
-2 о. д5' ' 


(<!) 


900 
а а 
удовлетворяющее условию у, (1, 5) =0. 

Могут быгь получены и последующие члены 
разложения при усилении предположений о суще- 
ствовании моментов и дифференцируемости функ- 
ций. 

Метод доказательства — метод верхних и ниж- 
них функций, употребленный ранее в теории мар- 
ковских процессов И. Г. Петровским, А. Н. Колмо- 
горовым и А. Я. Хинчиным. Б. В. Гнеденко 


2639. Закон повторного логарифма для однород- 
ных стохастических процессов © зависимыми 
приращениями. Дивеев Р. Х., НИ Ин-та 
мат. и механики АН Узб. ССР, 1953, 10, № 1, 
44—47 
Автор распространяет результаты Н. А. Сапо- 

гова о законе повторного логарифма для сумм за- 

висимых величин (Уч. зап. ЛГУ, сер. матем., 1950, 

№ 19, 160—179) на стохастические процессы с непре- 

рывным временем, 2(1), однородные в том смыс- 
ле, что распределение 2(ё - &) — 2 (4) не зависит 

ИО. Ю. В. Линник 


2640. Многомерная локальная теорема для пре- 
дельных устойчивых распределений. Рвачб- 
ва Е. Л., Тр. Ин-та мат. и механики АН Узб6. 
ССР, 1953, 10, № 1, 106—121 
В работе обобщаются результаты Б. В. Гнеден- 

ко (Усп. мат. наук, 1948, 3, № 3,187—194; Докл. АН 

СССР, 1949, 66, № 3,325—326; Украинский мат. ж., 

1949, № 4, 3—15; Докл. АН СССР, 1950, 71, 425—428), 

Д. Г. Майзлера, О. С. Парасюк и Е. Л. Рвачевой 

(Украинский мат. ж., 1949, 1, 9—20), касающиеся 

локальной предельной теоремы для одномерных 


оО — 
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устойчивых распределений и многомерного нор- 
мального распределения, на общий случаи много- 
мерных устойчивых распределений. 

Пусть 


Е) — ее Со" о п=1,2,... (1) 


— последовательность взаимно независимых, одина- 
ково распределенных случайных 5$-мерных векторов, 
компоненгы которых принимают только целочис- 
ленные значения. Предполагается, что закон рас- 
пределения величин &®) принадлежит области при- 
тяжения некоторого $-мерного устойчивого закона. 
Через Р„(:) обозначим вероятность равенств 


о аа 1=1,2,..:,8: 2 (2.25), 
т—1 
Пусть 
.— па) 
т , 
+ Во 
где А„ = (29), в а") и В„ выбираются так, что- 
бы функции распределения величин 
ъ ъ 
( Уи [в [У к ы6 |, 
`т=1 т-=1 


сходились к предельному закону. 


Распределение величин Е") называется 4-решет- 
чатым, если общий наибольший делитель всех опре- 
делителей порядка $, составленных из разностей 
координат точек, вероятности которых положитель- 
ны, равен 4. Основной результат работы формули- 
руется следующим образом: 

Теорема. Для того чтобы для случайных век- 
торов Е) последовательности (1) равномерно отно- 
сительно 2; (—с0 < 2; «©, {=1,2,...,5) имело 
место соотношение 


ВЗР, (=) — р (5) —>0, п-> оо, 
2—пА, 


В 


т 


где х — ‚ необходимо и достаточно, чтобы: 

1) функция распределения величин &(”) при- 
надлежала области притяжения устойчивого зако- 
на Ф с плотностью р (2) =р(т.,..., 4); 


2) распределение величин ") было 1-решетча- 
тым. 

Предварительное сообщение о результатах рабо- 
ты опубликовано ранее (Докл. АН УССР, 1950, 3, 
183—189). Н. А. Сапогов 


2641. Закон повторного логарифма для процес- 
сов Маркова с конечным числом возможных со- 
стояний. Сары мсаков Т. А., Тр. Ин-та 
иг механики АН Узб. ССР, 1953, |, № 1, 


Пусть {Р; (#)} — переходные вероятности одно- 
родного марковского процесса с конечным числом 
состояний №,,..., мы и пусть (1) — случайная 
функция, соответствующая этому процессу. Пусть 


1(и) функция на состояниях системы и случай- 
ная величина 
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т 
(т) = | 4 (м (1) а1. 
0 


Пусть (условие У) для любой пары индексов &, 7 
найдется #;; такое, что р;; (:;;)20. Методом Дёблина 
доказывается, что если при Т —> со для величины 
И (Т) ее дисперсия В (Т) —> со, то случаиная вели- 
чина 0 (Т) подчиняется при 7’ —> со закону повтор- 
ного логарифма в его обычной формулировке. 
Отметим, что ограничительное условие В (Т) —> со 
излишне, так как оно выполнено всегда, когда 
1 (№) =Е сопз6. Излишней является также и лемма 1 
на стр. 14 (при ее доказательстве используется 
тот известный факт, что из условия У вытекает, 
что Ру; (1) ==0 при всех {; однако в таком случае 
утверждение леммы становится очевидным). | 
Автору, повидимому, неизвестна работа Дёблина 
(ое а \\., Вий. Ма. 5ос. Войт. 5с1., 1937, 39, № 1, 
57—115; №2, 3—33), в которой доказывается, в ча- 
стности, закон повторного логарифма для однород- 
ного марковского процесса с произвольным множе- 
ством состояний. Р. ЛП. Добрушин 


2642. —О предельных теоремах, связанных © поня- 
тием энтропии цепей Маркова. Ю шкевиз 
А. А., Усп. мат. наук, 1953, 8, №5 (57), 177— 
180 
Математическим основанием теории информации 
в концепции Шеннона служат две предельные тео- 
ремы, связанные с энтропией Н простой стационар- 
ной эргодической цепи Маркова с конечным числом 
состояний. Пусть Р{С,} есть вероятность данной 


5-членной цепочки С, состояний. Первая теорема 
утверждает, что 16 Р{С.}/$ стремится по вероят- 
ности к —Н при $ —> оо. Пусть №, (^) — минималь- 


ное число $-членных цепочек, сумма вероятностей 
которых превосходит ^. Вторая теорема утверждает, 
что при 0 <^<1мы будем иметь 18 №, (^)=5Н о (5). 
Обе теоремы подвергаются в статье существенным 
уточнениям, имеющим непосредственное значение 
для теории информации. Основными результатами 
являются следующие две теоремы: 

Теорема 1. При $ —> со закон распределения 
величины 


12 Р{С,}} +3Н 
Уз. 
стремится к нормальному закону с диспербией, зави- 


сящей только от матрицы переходных вероятностей 
данной цепи Маркова. 


Теорема 2. 18М, (^) =зН +1Уз +о(У5), 
где < л<1 и постоянная { зависит только от 


и матрицы переходных вероятностей данной цепи 
Маркова. А. Я. Хинчив 


2643. Однородные марковские процессы пятого. 
типа (бесконечное счетное число возможных со- 
стояний; непрерывный параметр). Леви (Рго- 
сеззиз шагкоу1епз её збаИоппа!тез ди сшашеёте 
фуре (шп 6 46пошЬгае 4’64айз розз1Ыез, ра- 
гатеёйге сопИпи. Г6уу Рац!|]), С. г. Асад. 
3с1., 1953, 236, № 17, 1630—1632 (франц.) 


Пусть случайная функция Н (1), принимающая 
натуральные значения, соответствует однородному 


2 
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марковскому процессу со счетным числом состояний. 
Пусть Т„— множество (очевидно, случайное) то- 
чек ЕЁ 6 [0, 1] таких, что Н (#) = п. В своих предыду- 
щих работах (Апп. зс1епё. Ёсо]е Мог. зирег., 1'51, 68, 
327—351: 1952, 69, 203—212) автор дал классифика- 
цию таких процессов в зависимости от структуры 
множеств Т„ и подробно изучил различные типы 


вырожденных процессов. В частности, к пятому 
типу им были отнесены процессы, для которых 
функция Н (1) с вероятностью 1 измерима и, хотя 
бы для одного состояния с номером пу, отлична от 
нуля вероятность того, что Т„, имеет положитель- 
ную меру, но не содержит в себе ни одного интер- 
вала. 

В реферируемой заметке продолжается изучение 
процессов пятого типа. Приводится трансфинитная 
конструкция, позволяющая приписать каждому про- 
цессу некоторое трансфинитное число — его порядок. 
Изучается поведение функции Н (1) (например, по- 
казывается, что с вероятностью единица существует 
не более чем счетное число точек, принадлежащих 


более чем одному из множеств Т„, где Т„ — замы- 
кание Т„). 


Некоторые построения автора референту пред- 
ставляются недостаточно ясными. Р. Л. Добрушин 


2644. Общая теория корреляции случайных функ- 
ций. Пугачев В. С., Изв. АН СССР, сер. 
мат., 1953, 17, № 5, 401—420 
Дается обзор общей теории произвольных (во- 

обще говоря, нестационарных), случайных функ- 

ций, оперирующей лишь с моментами первого и 

второго порядков (корреляционная теория). После 

формулировки основных определений и перечисле- 
ния простейших теорем, касающихся условий не- 
прерывности в среднем квадратичном случайных 
функций и условий сходимости (в том же смысле) 
последовательностей таких функций, подробно рас- 
сматривается разложение произвольной случайной 
функции Х(1) и ее корреляционной функции К(2, $) 

в ряд по собственным функциям ядра К(2, $5) (с про- 

извольным весом Ф(1)). 

Далее, строится более общая теория канонических 
разложений случайных функций — разложений по 
системе функций и, (1), г = 1, 2,..., выбранной так, 
чтобы коэффициенты разложения были некоррели- 
рованными случайными величинами; указывается, 
как практически осуществляется такое канониче- 
ское разложение с требуемой в данной задаче точ- 
ностью. Полученные общие результаты прилагают- 
ся к векторным случайным функциям и к стационар- 
ным случайным процессам; в последнем случае 
теория канонических разложений используется для 
вывода известного спектрального разложения таких 
процессов. 

В последней части статьи приводятся формулы, 
определяющие математическое ожидание и корреля- 
ционную функцию случайной функции, получаемой 
из данной Х(1) (первые два момента которой счи- 
таются известными) при помощи линейного преобра- 
зования общего вида, а также формулы для произ- 
вольных моментов функции, получаемой из Х(1) 
при помощи некоторых нелинейных преобразований 
в эти формулы, естественно, входят уже все моменты 
и ()); здесь же рассматривается примене- 
ние теории канонических разложений к приближен- 
ному решению некоторых нелинейных дифферен- 
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циальных уравнений, содержащих случайные функ- 
ции (в приближении, опирающемся на линеариза- 
цию уравнений). А. М. Яглом 


2645. О разложениях Фурье стационарных слу- 
чай процессов. Дейвис (Оп \Ше Еоимег 
ехрап910юп о{ збаМопагу гапдош — ргосеззез. 
ПРау{з В. С.), Ргос. Ашег. Май. 5ос., 1953, 
4, №4, 564—569 (англ.) 

Коэффициенты Фурье 


т 
1 
= = = (0) хр [- тт | 4: (—со «п < +9} 
0 


стационарного случайного процесса х(1) на практике 
часто предполагаются взаимно некоррелированными 
случайными величинами. В статье показывается, 
что если хотя бы для одной пары п, т положитель- 
ных индексов (п== т) пары (с, си) и (с, с_и) некор- 
релированы при любом Т > 0, то в случае непре- 
рывной корреляционной функции В(1) мы имеем 
дело с тривиальным процессом В(1) =1. 

А. Я. Хинчин. 


МАТЕМАТИЧЕСКАЯ СТАТИСТИКА 


2646. — Общее рекуррентное соотношение для орто- 
гональных полиномов, определяемых  пирсо- 
новскими вероятностными функциями. Басоне 
(Есиас1оп. репега] 4е гесиггепс1а 4е 103 роЙпо- 
110$ огбобопа!ез соп аз апс1опез 4е ргофабШ- 
4а4 реагзошапаз. Вазопе №е!1у), Ап. 
Зос. с1епё. АгрепИпа, 1953, 155, № 1, 3—10. 
(исп.) 


Пусть р(1) — плотность распределения, опреде- 
ляемая уравнением Пирсона 


Р’ (т) № а, + ат ый Т: (5) 
р(т) бб +67 — Т»+ (т) 
Для системы полиномов Х., Х,..., ДВ: 


определяемых из соотношения 


45 (2) 75 (2 = Р(®) и л=0.1, 2... 


доказывается свойство ортогональности и между 
полиномами Х„, Аи, Аи (п —=2,3, ...) устана-— 
вливается общее рекуррентное соотношение. В каче- 
стве иллюстрации приводятся рекуррентные соотно- 
шения для классических полиномов Лагерра, эрмита, 
и Якоби. С. Х. Сираждинов 


2647. 06 изменчивости средних. Гофман 
(Мое оп Ше уамайоп оЁ шеапз. Со {Г ща в. 
Сазрег), Апп. Маф. Э4айзЫсз, 1953, 24, 
№ 2, 307—309 (англ.) 

В качестве меры изменчивости средних значе- 
ний [,..., М» независимых случайных величин. 


т... , 2 © единичной дисперсией рассматривается 
функция (ну, ое в) — непрерывная, неотрица- 
тельная, инвариантная относительно сдвига начала. 
отсчета на оси и и обращающаяся в нуль тогда и 
только тогда, когда все ее аргументы имеют одина 
ковые значения. 


— 44 — 
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Пусть эта функция обладает также свойствами: 

1) для каждого => 0 существует такое $>0, что 
4 и;— и; | <: при любых 1, /, если (а, ОА) «О 
Ц * _ 

2) если ; ит, 1=1,..., п, нормальные случай 
ные величины со средними значениями соответствен- 
но ц; и и: и единичными дисперсиями и если 


Г 7’ г 

(у. ии) = (+ -., и), то случайные вели- 
/ 7’ 

чины ] (7, ..., 2) и ] (71, +. ., т„) имеют одина- 


ковые распределения вероятностей. Доказывается, 
что тогда /(№,..., ии) есть функция лишь от 


А. С. Монин 


2648.. Изучение предельных закономерностей для 
вариационного ряда. Мейзлер Д. Г., Тр. 
Ин-та мат. и механики АН Узб. ССР, 1953, 10, 


№ 1, 96—105 

Пусть И нь 
независимых случайных величин с законами распре- 
деления соответственно Р’ (х), Е» (х),..., Е) (2),... 


Пусть далее 
Тп — тах (21, 2», оао 


— последовательность 


А осоя 


‚ в), 


о. 


Е тИ 
п 


тде а, >0и 6, — вещественные константы. 


Ищется характеристический признак распределе- 
ний Ф (7), являющихся предельными для 

® 

Ф, (<) =Р (1, <=) = П Е; (а,> + Ь,) при п -»оо. 
К=1 

Вводятся следующие определения и обозначения: 

1. Функция распределения Ф(5х) принадлежит клас- 

су С, если существует такая последовательность 

функций распределения Р, (1) и такие веществен- 


ные константы а, >0иф,, что 


Ию |] Ру (а + Ь,) = Ф (2) 


со т 


для всех х, для которых Ф (2) > 0 и равномерно 
относительно А [1 <А<”п]. 


| (их + в) =1. 
П—со 


2. Через С* обозначается класс распределений, со- 
ответствующих случаю а„ =1. 

3. В случае 6, = 0 необходимо, чтобы или Ф (0)=0 
или Ф (0) =1. Через С+ и С- обозначаются классы 
распределений, соответствующих случаям 6, =0, 
Ф (0) =0ифб, =0, Ф (0) =1. 

4. Функция распределения Ф (5) принадлежит 
классу С*, соответственно С-, если функция рас- 
пределения Ф (х) =Ф (2 + 6), где 6 — вещественное 
число, принадлежит классу (+, соответственно .(-. 

Доказывается, что для того чтобы функция 
распределения Ф (5х) принадлежала классу С*, 
необходимо и Достаточно, чтобы ]п Ф (^х) являлась 
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выпуклой функцией в промежутке (хо, со), где 
х = ШЕЕ {Ф (2) > 0}; для того чтобы функция рас- 


х 
пределения Ф (2) принадлежала классу (+, соответ- 
ственно С-, необходимо и достаточно, чтобы п Ф (=), 


соответственно ш Ф (—е *), являласьвыпуклой функ- 

цией в промежутке (то, ©). : 
Указывается, что класс С исчерпывается распре- 

делениями классов (* и С°. С. Х. Туманяв 


2649. Точная оценка дисперсии и смешанных вто- 
рых моментов упорядоченных статистик в выбор- 
ках из распределения «крайних значений». Л и б- 
лейн (Оп Ше ехасё суаша Йоп о! Фе уапапсез 
ап4 соуат!апсез ой огдег $аИ$Исз ш зашр!ез гот 
(те ехтеше-уаше 415 ЪиИоп. Гтеь ] е!1п 
Тито $), Апп. Ма. $4аИзисз, 1953, 24, № 2, 
282—287 (англ.) 

Пусть 2, < т. <...<т„— упорядоченная после- 
довательность результатов п независимых наблюдений 
над случайной величиной, распределенной по закону 


Е (2) =ехр {е_^}. В статье вычисляются моменты 
М и Мх,=,,. Б. В. Гнеденко 


2650. Распределение общего числа серий в выбор- 
ке из пуассоновской совокупности. Синха 
ЕН оЁ юа| пишЪег оЁ гипз 11 затр|ез 
тот Ро15з0оп роршШаИоп. З1пра Р.), Са|еаИа 
Заз. Азз0с. ВиШ., 1953, 4, № 16, 171—172 


(англ.) 


2651. Выборочная — характеризация нормаль- 
ного распределения. Смирнова Е. Н., Тр. 
Ин-та мат. и механики АН Узб. ССР, 1953, 10, 
№ 1, 131—140 
Автор дает доказательство методом моментов тео- 

ремы о том, что из независимости выборочных средней 

и дисперсии следует нормальность генеральной сово- 

купности. При этом предполагается, что существует 

второй момент генеральной совокупности. Эта теоре- 
ма была доказана ранее методом характеристических 
функций Лукачем (ГаКасз Е., Апп. Мабв. 5$аизИсз, 

1942, 13, 91—93). Доказательство автора дефектно. 

Не установлено, что из существованпя второго мо- 

мента следует существование всех моментов гене- 

ральной совокупности, так как при доказательстве 
этого факта автором допущены следующие ошибки: 
1 (стр. 132). Из независимости 2-2. и 

(2, — 22)? не следует незавйсимость 1» (21 + =) и 

№и(т:—2:), где }„ (1) = =, если || <п,и {, (т) =0, 

если |2|>л. Автор пользуется этой независи- 
мостью. 

2 (стр. 133). При доказательстве существования 
всех моментов и; генеральной совокупности автор 


проводит индукцию от 4К к 4 -+- 2 и не проводит 
индукции от 4К -- 2 к 4АК-+- 4. При этом рассуждения 
автора применимы к индукции от 4+ 2 к 4+4 
и не применимы к индукции от 4К к 4А +2. 

В более общих условиях (без наложения‘ каких- 
либо ограничений на распределение генеральной 
совокупности) эта теорема доказана А. А. Зингером 
(Усп. мат. наук, 1951, 6, 172—175). 

Б. А. Севастьянов 


2652. — Условия независимости линейных и квадра- 
тичных линейных и билинейных форм. Кама- 


о 
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лов М. К., Тр. Ин-та мат. и механики АН 
Узб. ССР, 1953, 10, № 1, 86—95 


Рассматривается повторная выборка си 


из нормальной совокупности со средним 0 и данной 
дисперсией. Пусть дана система А линейных и т 
квадратичных форм от х,, ..., х„ с вещественными 


коэффициентами. Дается необходимое и достаточное 
условие независимости этих систем при помощи 
вспомогательной квадратичной формы от п пере- 
менных. Далее изучаются аналогичные условия 
‚для независимости систем линейных и билинейных 
хтатистик. ‚ 
Полученные результаты обобщают некоторые 
исследования Эйткена (АЦКеп А. С., Ргос. Воу. 
ос. Е4шьЬ., 1940, 60, 40—46) иВ. И. Романовского 


{Основные задачи теории ошибок, Гостехиздат, 
М.— Л., 1947). Ю. В. Линник 
2653. Заметка о пуассоновском индексе дисперсии. 


Катхиргаматамби (№4е оп Ше Ро!3- 

оп ш4ех оЁ 41зрегз1юп. Каф в 1гоашака ш- 

Бу М.), В1отей\ а, 1953, 40, № 1—2, 225— 

228 (англ.) 

Над случайной величиной, принимающей только 
‘целочисленные неотрицательные значения, произве- 
дены независимые случайные наблюдения, в резуль- 
тате которых она приняла значения 11, х,, ..., =). 


Величина 


называется индексом Пуассона. Для оценки гипо- 
тезы принадлежности распределения к тому или 
иному типу рассматривается выражение вида 


Р{1> 21} = 


п 
5—2 — ..>0 |= 
$=1 


где «— заданное число. Для величины 5 найдены пер- 
вые четыре момента. Специально записаны четыре 
первых момента для распределения Пуассона. Для 
уровня значимости « = 0,05 приведены краткие 
таблицы. Б. В. Гнеденко 


2654. 0б одном способе построения доверитель- 
ных областей для нормальной функции распре- 
деления. Смирнов Н. В., Тр. Ин-та мат. 
и механики АН Узб. ССР, 1953, 10, № 1, 122— 
130 


Пусть произведена выборка объема п из нормаль- 
ной генеральной совокупности с неизвестными зна- 
чениями параметров т и с. 

Рассматривается величина 


1. (2.5) = шах |Е’Ч2)—Е(1)|, 
ж( ) —с<х<о п 
где 
Ч т—т 
Ре=з+9( б ) 
* 1 х—х 
ео ( $ ) 
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Ф (х) = = \ а 
0 


а хи $ означают соответственно среднее арифмети- 
ческое и среднее квадратическое уклонение в вы- 


борке. 
Пусть 
Л 
Уп | 


Р, (^) = в (2,1) < 


Доказывается, что 
Р (^) = Шт Р, ()) = 
со 
п/2 
се —> \ ехр {— ^? п с03-? ф-ехр (15 Фф)} 4, 


0 
где 


Ф Г агсзш (= я 
4 У? 
Приводится таблица значений Р (^). 

Нолученные результаты дают возможность: 

1) проверить гипотезу Но, состоящую в том, 
что нормальная совокупность распределена по нор- 
мальному закону с данными значениями параметров 
хи $; 

2) определить доверительную область для 


нормальной функции распределения по данным 
выборки. С. Х. Туманян 


2655. Асимптотические доверительные интервалы 
для значений плотности вероятности в 100 р 
процентных точках. Уолш и затре соп- 
Паепсе Ищегуа|5 Гог депз ву шпсМоп уа]аез ав 
регсешаве ро!п!з. У\Уа15В ТоНнп Е.), Зап- 
Квуа, 1953, 12, № 3, 265—276 (англ.) 

Пусть производится выборка из совокупности с 
неизвестной плотностью распределения ] (2). Пусть 
далее 9, есть 100 р процентная точка этой совокуп- 
ности. Устанавливаются в случае достаточно 
больших выборок и для «достаточно хороших» 
плотностей 7 (@) доверительные интервалы 
для ] (0р). С. Х. Туманян 


2656. Нелинейная функциональная зависимость 
между двумя переменными, когда одна перемен- 
ная принимает заранее Е ‚значе- 
ния. Гири (№и1-Ппеаг пе опа! геаИопз р 
Бер\усеп 6\о уагаЪМез \Веп опе уамаЫе 1$ соп- 
{го!е4. Сеагу В. С.), ХТ. Ашег. За. Аз- 
$0с., 1953, 48, № 261, 94—103 (англ.) 

Пусть переменные величины и и ® связаны соот- 
ношением 


о = о -{ Ви - ти? - биз, 


где а, 8,...— неизвестные коэффициенты. Ставится 
задача оценки этих коэффициентов по ряду наблю- 
денных значений 
(ар, вр = щ Нери у 9, 
И Ч 
где х; — заранее фиксированные числа, аеи ] — 
случайные величины, не зависящие друг от друга, 


= 
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а также от гиф. В работе даются оценки неизвестных 
коэффициентов и дисперсии этих оценок для случая, 
когда 

Ме= Ме =М}=0, 


т 
У =, к =Ь2,..., 


{=1 
и для каждого фиксированного г; имеется несколь- 
ко наблюденных значений у;. Полученные оценки 


для ти 6 совпадают с известными оценками по 
способу наименьших квадратов. Что же касается 
оценок для о и В, то они совпадают с соответствую- 
щими оценками по способу наименьтих квадратов 
только в том случае, когда Ме? =0. Метод оценки 
неизвестных коэффициентов «, В,... легко рас- 
пространяется на многочлены четвертой степени и 
выше. Л.Н. Большев 


2657. Прямая наилучшего среднего квадратиче- 
ского приближения. Бейкон (ТВе «Без эга12 в 
Ппе ашопо Ше роз. Васоп Ва[1рь 
Ноу), Ашег. 7. Рвуз., 1953, 21, № 6, 428—446 
(англ.) 

Излагаются различные применения способа наи- 
меньших квадратов для построения линейных эмпи- 
рических формул по результатам наблюдений. 
В приложении дается теоретико-вероятностное обос- 
нование излагаемых методов. Л. Н. Большев 


2658. К вопросу применения математической ста- 
тистики при обработке результатов измерений 
существенно-положительных величин. Кома- 
ров А. Д., Тр. Ленингр. инж.-экономич. 
ин-та, 1953, № 6, 218—225 
Рассматривается случайная величина 9 = |Ё|, 

где Ё распределена нормально с неизвестными 

параметрами аи с. Для оценки этих параметров 
ло п независимым наблюдениям случайной величины 

1 применяется метод моментов. К работе приложе- 

на таблица, облегчающая отыскание таких оценок. 

.Н. Большев 

2659. Оценка параметров совокупностей Ш-го типа 
из усеченных выборок. Дес Радж (ЕзИтаНоп 
о! {Ъе рагашецегз о! буре ПТ роршаЦопз [тома &тип- 
сайе затр!ез. Дез Ва]), ТУ. Ашщег. Заи56. 
Азз0с., 1953, 48, № 262, 336—349 (англ.) 

Для совокупности Ш-го типа плотность распреде- 
ления имеет вид 


2 
Ее ей 


где с — постоянная, 


2в 
и (©) 


Рассматривается проблема оценки среднего зна- 
чения и дисперсии с* этой совокупности при по- 
мощи выборки, усеченной с одной или двух сторон, 
причем разбираются случаи, когда третий момент 
оз известен и неизвестен. 

Проблема решается в различных предположениях 
относительно известности или неизвестности числа 
наблюдений, не входящих в усеченную выборку. 
Оценка параметров производится как мето- 
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дом моментов, так и методом максимума правдо- 
подобия. С. Х. Туманяв: 


2660. 0б оценке параметров двумерных нормаль- 
` ных совокупностей по выборкам, линейно усе- 
ченным с одной или с двух сторон. Дес Радж. 
(Оп сзИишаЙпа Ше рагатефегз о{ Муайае погиа] 
роршаМопз ош ФоиЫу ап4 зэ1181у Ипеаг1у гап- 
сайед затшр!ез. ШО ез Ва]), бапкву&, 1953, 
12, № 3, 277—290 (англ.) 
Рассматривается проблема оценки параметров: 
двумерного нормального распределения посредством 
выборки, линейно усеченной с одной или с двух сто- 
рон, причем разбираются случаи, когда известно и 
неизвестно число наблюдений, не входящих в усе- 
ченную выборку. Оценка параметров производится 
методом максимума правдоподобия и методом момен- 
тов. 
Показывается, что оба метода дают одни и те же 
результаты. С. Х. Туманян, 


2661. Построение делимых групп в системе опы- 
тов с некомплектными блоками. Бос, Шрик- 
ханде, Бхаттачария (Оп Фе сопзтас- 
Иоп оЁ ртоир 41у151Ше шесотр]ее Моск 4сз12тз. 
Возе В. С., эвтаквапаес эВ ае 
фасвагуа К. М№.), Апп. Маю. Заизисз, 
1953, 24, № 2, 167—195 (англ.) 
Рассматриваются особые системы постановки 

массовых экспериментов (агротехнических, генети- 

ческих, производственных ит. п.), получившие на- 
звание систем делимых групп вариантов при неком- 
плектных блоках. 

Статья примыкает к исследованию Босе и Шима- 
мото (Возе В. С., ЭШташофо Т., У. Ашег. За й$8. 
А$50с., 1952, 47, 151—184) и Босе, Коннора (Возе 
В. С., Соппог У. 5., Апп. Мав. ЗфаИзИсз, 1952, 
23, 367—383) о комбинаторных свойствах делимых 
групп. В работе даются приемы построения делимых 
групп при различных числах вариантов опытов. 

Н. В. Смирнов 


Таблицы сопряженности признаков и при- 
ближенные х?-распределения. Фог (СопИп- 
епсу 1аЪ!сз ап арргохитайе у?-913и1ЪиИопз. 
Роз ПРау!4), Май. зсап@., 1953, 1, № 1, 
93—103 (англ.) 

В случае многомерных таблиц контингенции 
критерий х?, используемый для проверки гипотезы 
независимости, представляет сумму квадратов нор- 
мированных уклонений численностей отдельных 
клеток от их математических ожиданий при данной 
гипотезе. Показывается, что критерий у? можно 
представить также в виде суммы квадратов взаимно 
ортогональных нормированных линейных форм от 
тех же уклонений; эти формы имеют среднее зна- 
чение, равное нулю, нулевые ковариации и диспер- 
сии, стремящиеся к единице при возрастании объе- 
ма выборки. Распределение этих форм приближенно. 
нормально. Н. В. Смирнов 


2663. Испытание функции распределения. Ван - 
дер- Варден (ТезИпо а 913 1ЪиИоп шосИоп. 
Уап ег \Уаег4аеп В. Г.), КошаЕ|. 
педег]. акад. хеепзсв., Ргос., 1953, А56, № 3, 
201—207; пдараЙопез шаё., 1953, 15, № 3 
201—207 (англ. 


Пусть Е(1) и Е, (1) — теоретическая,  соответ- 
ственно эмпирическая, построенная по выборке объема 


2662. 


. 


—44 — 
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п, функции распределения; ДА — верхняя граница 
разности Р(— К, (1). Доказывается, что при 


9<«;< {1 имеет место равенство (Н = [п (1 — =)]), 


@=Р {А >= = 


(У 


п=0 


выражающее закон распределения ДА, не зависящий 
от вида непрерывной функции К (1). Эта формула 
была впервые установлена референтом. (Усп. мат. 
наук, 1944, 10, 179—206) и позднее Бернбаумом и 
Тинги (ВегпЪаша 7. \., Тшбеу Е. Н., Апп. Ма. 
Зам $Ысз, 1954, 22, 592). 

Исследуя мощность ДА-критерия, автор применяет 
его к случаю, когда при нулевой гипотезе распре- 
деление нормально с центром и =0 и дисперсией 
-5?-=1; альтернативными гипотезами служат при 
этом предположения ц >> 0, с* =1. Обнаруживается, 
что применение в этом частном случае критерия Д 
связано с значительной потерей мощности по 
‘сравнению с клаесическим приемом проверки. 
Автор подчеркивает условность проведенного им 
„сравнения. Н. В. Смирнов 


2664. Об оценке принадлежности случайной вы- 
борки к непрерывному распределению. Рома- 
новский В. И., Тр. Ин-та мат. и механики 
АН Узб. ССР, 1953, 11, 12—15 
Пусть 2Р(5)— непрерывная функция распределения 

м 2,71,,...,2, — результаты независимых наблю- 

дений над случайной величиной &. Требуется про- 

верить гипотезу, что Р (1) является функцией 

‘распределения 
Предлагается следующий прием для оценки 

‘согласия гипотезы с опытом. Величины р; = (х;), 

как известно, равномерно распределены в (0,1). 

Рассматривается величина 


В = шах (Р;—Р) 
1<+)<п 


{ранг, размах, широта). Ее распределение в указанном 
‚предположении 


Р{В <} = пт" 1 — (п 1)" (1) 


‘не зависит от распределения Р (2). Пусть события с 
вероятностями не большими © приняты практически 
невозможными. Тогда, если окажется, что 


пВ"—1 — (п—1) Ва, (2) 


где В обозначает фактически наблюденное значение 
размаха р;, то естественно проверяемую гипотезу 
отбросить. 

Приводится небольшая таблица (с шестью зна- 
ками) функции распределения (1), а также рас- 


<смотрены в качестве иллюстрации два примера. 
Б. В. Гнеденко 


2665. Простые приближения и номограммы для 
использования ранговых критериев проверки. 
Рейкорт, Уайз (5ппр!е арргохпиаИопз 
апд потовтатз {ог 60 гай 18 (езёз. ВЕ } ›огё 
р ге м: КопшК!. пе4ег]. 
акад. \ебепзсВ., Ргос., 1953, А5б, № 3, 294—302; 
Тпдавайопез ша{\., 1953, 15, № 3, 294—302 (англ.) 
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Для распределения рангового критерия И Кен- 
далла (Кепда| М. С., ВапК соггеаНоп ше\о43, 
Гоп4оп, 1948), служащего показателем согласован- 
ности т различных упорядочиваний К отдельных 
объектов, автор находит приближенное выражение 
при помощи бэта-распределения, построенного по 
наиденным моментам. Построены номограммы для 
уровнеи значимости от 1% до 10%. Аналогичное 
исследование проведено для обобщенного критерия 
Уилкоксона. Н. В. Смирнов 


2666. Ошибки — округления. Эйдельнант 
М. И., Тр. Ин-та мат. и механики АН Узб. ССР, 
1953, 14, 63—68 


Показывается, что ошибки округления, возни- 
кающие при замене исходного ряда измерений слу- 
чаиной величины центрами классовых промежут- 
ков, при достаточно малой ширине последних, 
можно считать распределенными приближенно рав- 
номерно в этих промежутках. 

.Для оценки ошибок среднего арифметического 
и дисперсии используется неравенство Берн- 
штейна, уточняющее классическое неравенство 
Чебышева. Н. В. Смирнов 


2667. Смысл закона средней. Ястремский 
Б. С., Тр. Ин-та мат. и механики АН Узб6. ССР, 
1953, 10, № 1, 148—158 


2668. Список работ В. И. Романовского. Тр. Ин-та 
ра механики АН Узб. ССР, 1953, 10, № 1 
5—1 


й 


2669. 06 одной задаче В. И. Романовского 
(В связи сее применением к вопросам экономиче- 
ской статистики). Конюс ДА. А., Тр. Ин-та 
мат. и механики АН Узб. ССР, 1953, 10, № 1, 
81—85 


2670. О некоторых статистических формулах. 
Холдейн (Оп зоше ${а3Иса! Гогпи[ае. На 1- 
Чапе ХТ. В. 5.), 561. апа СаЦаге, 1953, 18, 
№ 12, 598 (англ.) 

Приводятся без доказательства приближенные 
формулы для логарифмов нормального  рас- 
пределения, распределения х*, распределения Стью- 
дента, благодаря которым таблицы, обычно исполь- 
зуемые в статистике для ряда критериев значимости, 
могут быть заменены таблицами десятичных лога-. 
рифмов. Ошибка, допускаемая при этом, не превы 


шает 4%. С. Х. Туманян 
2671 К. Начальный учебник по статистике. Дей- 
вид (А за зИса|! ргиаег. Рау:!а Е. М., 
Х-+-226, рр. 4аЫез, СваШез СтШеп, Гопдоп, 


22 з.), ВшШ|. Вгйь. бет. шила. Вез. Аззос., 
1953, 8, № 9, 267 (библ.) 


2672 К. — (Сборник статей по теории игр. Т. 2. Кун, 
Таккер (Сопи1БиИопз {0 фе ШФеогу оЁ ратез. 
101. 2 Кан Нагру аа ото вов 
А | Бегё У\1111аш, рр. 395, Рипсеюп Оп 
уегзЦу Ргезз, 4.00 401.), 9. $. Опагё. Воок Веу., 
1953, 9, № 2, 237 (библ.) 
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ПРИМЕНЕНИЕ ТЕОРЕТИКО-ВЕРОЯТНОСТНЫХ 


И СТАТИСТИЧЕСКИХ МЕТОДОВ 
2673. Отношение выходного сигнала к шуму для 
схемы, работающей по степенному закону. 
Блакман (Тье ощёриё 310па|-(10-по15е гайо 
оГ а ро\ег-\а\ 4еу1се. В |асвшап Ме! 501 
М.), У. Арр!. Рвуз. (М. У.), 1953, 24, № 6, 783— 
785 (англ.) 


Рассмотрен эффект прохождения через схему, 
работающую по слепенному закону, синусоидаль- 
ного сигнала с шумом, частотный спектр которого 
близко прилегает к частоте сигнала. Предполагает- 


ся, что выходное напряжение схемы равно аи” 
(соответственно нулю), если входное напряжение и 
положительно (отрицательно). Получено отношение 
В’ мощностей выходного сигнала к выходному 
шуму в окрестности т-й гармоники в зависимости 
от отношения В мощностей входного сигнала 
к входному шуму. Общее выражение В’(К) содер- 
жит гипергеометрические функции, однако для боль- 
ших В получается приближенное равенство В’(В) = 
=28В/(т?- п?). Для малых В получается: 


[ г т - д” ег +1).т®>0, 
и г. ("+ г) [ге + 9-г (5 1) 


(п —0). 
Н. А. Бразма 


2674. —Интерференционный способ измеревия ко- 
эффициентов корреляции стационарных шумов. 
Гершман С. Г., Докл. АН СССР, 1953, 
92, №1, 33—35 
Описывается устройство для измерения величи- 

ны 


$ (0+5(+9Р=2ВИ +В (<) |, 


где 5 (1) — электрическое напряжение, представляю- 
щее стационарный случайный шум, черта сверху 
служит символом осреднения, В = [5(1)]* и В(<) — 
нормированная корреляционная функция случай- 
ного процесса 65(1). Устройство включает «элемент 
задержки», позволяющий получить сдвиг во вре- 
мени на переменвый интервал т. Приводятся резуль- 
таты измерений функции В(т) для случая «белого 
шума», пропущенного через полосовой фильтр; эти 
результаты согласуются с теорией в той степени, 
какой можно ожидать, учитывая отклонение характе- 
ристик реальных фильтров от тех, которые предпо- 
лагаются при расчете. А. М. Яглом 


2675. Браковка по сортам. Дивеев Р. Х.., 
Тр. Ин-та мат. и механики АН Узб. ССР, 1953, 
11, 69—73. 

Рассматривается один из вариантов приемочного 
контроля по качественному признаку, когда в зави- 
симости от результатов выборочных испытаний 
предъявленные к приемке партии изделий сорти- 
руются на два или три сорта. Даются оценки сверху 
для вероятностей ошибок первого, второго и третье- 
го рода, а также для среднего выходного качества 
и объема инспекции. 

Следует отметить, что в заметке употребляется 
ряд излишних обозначений и понятий. Например, 
вероятность р. не имеет никакого смысла и нигде 
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в вычислениях не используется. Матрица, назван-. 
ная характеристикой производства, на самом деле 
характеризует не производство, а данную партию 
и метод контроля, так как входящие в эту матрицу 
вероятности существенно зависят от объема пар- 


тии и выбранного варианта приемочного кон- 
троля. Л. Н. Большее 
2676. Теория метода группировки. Егудин 


Г. И., Тр. Ин-та мат. и механики АН Узб. ССР, 

1953, 10, №1, 48—61 

Пусть 21, 2›,..., 2, — п независимых наблюдений 
случайной величины & с плотвостью ] (х, ал, аэ,.-.@т), 
зависящей от т неизвестных параметров а;. Пред- 


положим, что интервал изменения х разбит на К 
непересекающихся интервалов Д,,Д»,...,Ау (К > т), 


и пусть п; — число наблюдений, попавших в интер- 


вал Дд,. Ставится задача оценки неизвестных пара- 
метров а; по наблюденным частотам п; / п. Известно, 


что метод наибольшего правдоподобия дает в этом 
случае асимптотически эффективные и асимптоти- 
чески нормальные оценки, однако решение уравне- 
вия правдоподобия сопряжево обычно с большими 
трудностями. Желательно иметь более простые 
оценки, обладающие асимптотическими свойствами 
оценок наибольшего правдоподобия. 

Рассматривается случай, когда 1) ‘величина Ё рас- 
пределена нормально с неизвестными параметрами 
(а, с), 2) число интервалов группирования А =Зи 
3) в качестве оценок (а*, с*) выбирается решение 
системы уравнений 

уно ае = ть, Дуб, оно а = 7. 

А, д 
Доказывается, что такие оценки (а*, с*) являются 
состоятельными, асимптотически эффективными и 
асимитотически нормальными. 

Следует отметить, что практически удобные ме- 
тоды получения оценок с указавными свойствами 
для произвольной дифферевцируемой плотности 
1 (х, ал. аз, ...,.@0) и при любом числе интервалов А 


даны Нейманом (Меутап Т., Ргосеед тез о! те 
Вегке]су зушрози оп шафВета са! за зе апа 
ргораьИ у, ОпуегзЦу оЁ Са]Могийа Ргезз, 1949, 
239—215). Л.Н. Большев 


2677. Обобщенная задача о разыскании вероят- 
ности попадания в цель с гаусеовой мишенью. 
П. Фрейзер (Сепега!2е4 В ргораБШИез 
\ИВ а Сацзз1ап {агое. П. Егазег .. А. 5.), 
Апп. Маф. 5{аИзИсз, 1953, 24, №2, 288—298. 
(англ.) 


Излагаются приложения результатов предыду- 
щей статьи автора (Апп. Ма. $4ай$@сз, 1951, 
22, № 2, 248—255) к задаче определения вероятности 
по меньшей мере одного попадания в цель. Для 
случая пяти выстрелов в пель приведены числовые 
расчеты и таблицы. В последнем разделе приведены 
приближенные методы вычисления указанной ве- 
роятности в предположении, что степень связи 
между результатами последовательных выстрелов 
зависит только от величины промежутка времени 
между ними и что горизонтальная и вертикальная 
составляющие имеют одинаковые распределения. 

Б. В. Гнеденко 


А 
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2678. Опыт применения методов математической 
статистики к изучению пористости лессов. К ри- 
гер Н. И., Емельянова Е. В., Ма- 
териалы по инженерной геологии, Металлург- 
издат, 1953, № 3, 69—95 
Кратко освещены основные понятия и методы 

математической статистики. Исследование боль- 

шого материала обнаруживает, что распределение 
пористости в л`ссовых породах и распределение 
л(ссовых фракций приближенно следуют нормаль- 
ному закону. Оцениваются параметры этих распре- 
делений. Между пористостью и количеством фрак- 
ций существует слабо выраженвая корреляция: 

т = 0,23 т 0,03. Анализируются зависимость коэф- 

фициента макропористости при разных нагрузках 

от начальной пористости (без нагрузки) и другие 
зависимости. Н Смирнов 


2679. О применимости многофакторных эмпири- 
ческих формул в технологической практике. 
Добычин В. П., Науч.-исслед. тр. Центр. 
н.-и. ин-та лубяных волокон, 1953, 7, 3—36 
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Рассматриваются методологические вопросы, воз- 
никающие при построении, проверке и использова- 
нии эмпирических формул, выражающих много- 
факторные зависимости в технологии. 

Н. В. Смирнов 


2680. О неровноте льняной пряжи из смесок. 
Лазарева С. Е., Науч.-исслед. тр. Центр. 
н.-и. ин-та лубяных волокон, 1953, 7, 36—82 


Технологическое исследование, использующее. 
статистические методы для анализа неровноты 
пряжи из смесок. Н. В. Смирнов 


2681 К. — Статистические методы при эксперимен- 
тировании. Введение. Лейси ($4а03са| 
ше 045$ ш ехрелтещайоп. Ап шиодисИоп. 
Гасеу О 1 1уег 1.., Х1- 249 рр., Шз, МасшИ- 
1ап, №ем УотК, 1953, 4.50 доП.), Е Мош Шу, 
1953, 17, №2, УЦ (библ.) 


См. также: 2468, 24174, 2476, 2477 


ГЕОМЕТРИЯ 


2682. —0Об изополюсе. Гурматай ($0 1?’15ор6]е. 
СоогшазВ 18 ь В.), Ма\щезз, 1953, 62, 
34—38 (франц.) 

Из Мат. Веу., 1953, 14, № 8, 785. 


2683. Элементарное доказательство  конфигура- 
ции пятнадцати кругов Стефаноса. ’Бакс 
(Решонз(игайов 66тещате 4е 1а сопЙрагайоп 
4ез Чи!ш2е сегс]ез 4е З!ервапоз. ВасКез Ё.), 
Ма\ез1з, 1953, 62, 12—14 (франц.) 

Из Маш. Вех., 1$953, 14, № 8, 755. 


2684. О гексагональном замыкании. Алем 
(Зиг ипе {егтейиге Вехаропа]е. А |а1ше К.), 
Маез1з, 1953, 62, 30—33 (франц.) 

Из Мат. Вет.., 1953, 14, № 8, 185. 


2685. Деление дуг и углов на произвольное число 
равных частей. К окаиа (46450795065 > 340699806 
©2493 56950690960 @5796°00 озобобос» бота. 
34205 3), 9906996955 ®о @9460д> (Мецниереоа да 
техника), 15953, № 60, 20—29 (груз.) 


2686. —06б эллипсе Штейнера через торричеллиевы 
сегменты. Кавалларо (50г 1'е1рзе 4е З4е1- 
пег раг [ез зершеп($ 1югг1сеШепз. Сауа 1 1аго 


„Утпсепао С.), МаШфез1з, 1953, 62, 21—30 
(фраии.) 
Из Ма{в. Вет., 1953, 14, № 8, 785. 

2687. Общее коническое сечение. Гупта (Тье 


репега! сопю. Сара Напзга ]), Ма. 
Эуй4епь 1953, 21, № 1—2, 55—59 (англ.) 
Исследование кривой 2-го порядка по ее общему 

уравнению элементарными методами аналитической 


геометрии. 


2688. Кинематика твердых тел. И глиш, Тиц 
(Р1е К!пешайк 4ез зёаггеп Когрегв. Гр 113 В 
ооо ло ры) Мав.-Рьуз. 
Зетез(егьег., 1953, 3, 87—89 (нем.) 


Методами векторной алгебры выводится уравне- 
ние Эйлера в кинематике. 
Из Мам. Веу., 1953, 14, №7, 694. 


2689. Свойство угла Брокарда в треугольнике. 
Перисастри (А ргоребу оЁ Ше Вгосага 
ап е оГа Илапе. Рег1зазёги М.), Ма. 
Бии4ет, 1953, 241, № 1—2, 59 (англ.) 
Брокардов угол « треугольника, определяемый 

уравнением сёо® = (а* + 9? - с-)/4Д, тде А 

площадь и а, 6, с — стороны треугольника, не 

превышает 30° и достигает этого максимума только 
для равностороннего треугольника. 


2690. Рациональные треугольники, близкие рав- 
носторонним, и пифагоровы треугольники, близ- 
кие ра, победренным. Ваге (Маье2а 2есЪ- 
зей1ре га/опа!е ип4 парези р2]е1с№зсвенкИое руа- 

оге1зеве  Отгееске. \УМаарсе Е.) Шеш. 

1а\В., 1953, 8, № 5, 111—113 (нем.) 

Ставится задача найти последователеность нату- 
ральных чисел $ таких, чтобы элементы треуголь- 
виков со сторонами 6—1, $, 6-1 выражались 
рациональными числами. Исходя из того, что пло- 
щадь треугольника 


будет рациовальна, если, за Ь взять удвоенный чис- 

литель подходящей дроби ть» / Аи для ИЗ (в силу 
2 ‚ 

соотношения (т,„) —1 =?(^„„)”), автор, используя 


свойства этих подходящих дробей, получает для сто- 
рон треугольников, их площадей, радиусов вписанного 
круга и углов рекуррентные формулы. 

Во второй части рассматриваются прямоугольные 
треугольники, приближающиеся к равнобедренным. 


При помощи подходящих дробей для У2 устанавли- 


4) — 


2691 


ваются для сторон а, В, с» (с„— гипотенуза) фор- 
мулы: 


аа 2626 (а = 0), 
Ь == 241 - я + 261 ( Е) 
ОЕ 24,1 < 26 „— к 3—1 (со с: 1), 


дающие тройки чисел: 
4, 3, 5; 20, 24, 29; 120, 419, 169; 696, 697, 985;.... 
При этом значения 6% («„ / 2) равняются подходя- 


щим дробям для И 2—1. 

В заключение приводятся рекуррентные формулы 
для сторон прямоугольных треугольников, удовле- 
творяющих соотношениям: 


= а, +1 (1) 
и 
= а, +1. (2) 


Острый угол «„ этих треугольников с возраста- 


нием п стремится к агс 402/4 в случае (1) ик 
агсз1 2/4 в случае (2). . Г. Школьник 


2691. Криволинейные фигуры и фпгуры, соста- 
вленные из кривых и прямых. Тебо (Сигу!!- 
пеаг ап пиахИПпеаг Йригез. ТВераци|& 
У1сфог), Эсгрба шаб., 1953, 19, № 1, 69— 
77 (англ.) 


Статья посвящена занимательной геометрии. 
В историческом введении дан обзор фигур, составлен- 
ных из круговых дуг и изучавшихся еще в эпоху 
Архимеда. Рассматривается обобщение известной 
теоремы о гиппократовых луночках на случай про- 
извольного треугольника. В заключение даны свой- 
‹тва двух фигур вращения: меридиан одной соста- 
влен из круговых дуг (купол), другой — из круго- 
вой дуги и двух прямых (кубарь, волчок). Автор 
отмечает, что некоторые свойства этих фигур были 
описаны им уже ранее (Атег. Ма. М Мовен И, 1947, 
54, 474—477) и некоторые формулы настоящей 
статьи согласуются с формулами, восходящими еще 
к теории описанных полигонов и полиэдров (Вгаз- 
зше ЁЕ., Г. шаёВ. ригез еб арр|. (ТлопуШе’з 1.), 1843, 
8, 46—48). С. Д. Россинский 


2692. Параллельное отражение света системой 
плоских зеркал. Келлер (РагаПе] геЙесйоп 
оЁ 1806 Бу р!апе шитогз. Ке1] ег Тозерь 
В.), Опаг6. Арр!. Маш., 1953, 11, №2, 2146— 
219 (англ.) 


Доказывается, что если каждый луч света, упав- 
ший на одну из граней трехгранного угла, образо- 
ванного тремя плоскими зеркалами, после многократ- 
ного отражения от граней угла уходит в направле- 
нии, противоположном направлению первоначаль- 
ного падения, то двугранные углы трехгранного угла 
равны п/2, п/З, п/4, или п/2, п/З, п/5, или, на- 
конец, п/2, п/2, п/п, где п — произвольное четное 
число. Обратно, эти условия являются также и 
достаточными для того, чтобы каждый. луч света 
отражался в направлении, параллельном первона- 
чальному (аналогично тому, как в плоскости луч 
света после ряда отражений от сторон плоского 
угла уходит в направлении, обратном направлению 
первоначального падения, в том и только в том слу- 
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чае, когда величина угла равна т/п, где п чет- 
но). Число отражений от граней трехгранного 
угла в этих трех случаях соответственно равно 9, 
15 и п-Е1. 

Этот езультат обобщает результат Синга 
(Зупее 7. т Опагб. Арр!1. Ма{®., 1946, 4, 166—176), 
ранее показавшего, что луч света после однократ.. 
ного отражения от граней трехгранного угла уходит 
в направлении, обратном первоначальному напра- 
влению, в том и только в том случае, если все грани 
угла взаимно перпендикулярны. В конце работы 
показывается, что никакой К-гранный угол с зеркаль- 
ными гранями при А >> 3 не может отражать каждый 
луч в направлении, обратном первоначальному 
направлению. И. М. Яглом 


2693. Оеновная задача геометрии шаеси. Опреде- 
ление и проверка оси, вокруг которой поворачи- 
вается шасси. Бялковекий (Тве „аз1с 
ргоеш о{ ипдегсагйаре реотейгу. ТЬе 4ейп1- 
Чоп ап сВескшо о{ Ше р1уой ах1з афомё \в1сЬ 
{Те ипдегсагтасе гоба(ез. В1а | Ко\зК 1 Г. 5.), 
Апсгай Епопо, 1953, 25, № 294, 236—238 (англ.) 


Если плоскость симметрии колеса одна и та же 
как в положении, когда шасси опущены, так и в по- 
ложении, когда шасси втянуты (или убраны), то 
втягивание шасси осуществляется одним вращением 
вокруг оси, перпендикулярной плоскости колеса. 

Когда же плоскость симметрии колеса изменяет- 
ся в этих положениях шасси, тогда задача относится 
к трехмерной геометрии и графически может быть 
решена методами начертательной геометрии. На 
плоскостях проекций с осью СГ (основная линия) 
графически изображена геометрическая проекция 
шасси в опущенном положении (КИ’) — (К’И’”) 
и в убранном положении (А) — (Ёи’), где точка 
Й’ — центр колеса, К — точка на оси колеса, гори- 
зонтальная проекция (КИ’) параллельна СГ, вер- 
тикальная проекция (К’И’”’) совпадает с @Г; пря- 
мая (Кш) — (Кш’)) скрещивается с @[. 

Искомая ось вращения шасси, вокруг которой 
надо повернуть шасси, чтобы из положения прямой 
(КИ’) — (К'И’) перейти в положение прямой (Аш)— 
— (№), найдется как пересечение двух плоскостей, 
перпендикулярных к отрезкам (КК — (КК) и 
(ИИш) — (И '’ш’) в их серединах. Каждая из этих 
двух плоскостей определяется двумя пересекающи- 
мися прямыми. 

Плоскость, перпендикулярная к отрезку (И’ш) — 
— (И), определяется фронталью (аа’) и горизон- 
талью (56’); плоскость, перпендикулярная к отрезку 
(КА) — (К’К), определяется фронталью (ее’) и гори- 
зонталью Линия пересечения — плоскостей 
(аа’) — (5) и (ее'’) — (1) является осью вращения 
для данного шасси. 

В статье (с семью фигурами) описываются три 
метода определения линии пересечения двух данных 
плоскостей и два способа проверки оси вращения. 
В первом методе при помощи следов плоскостей 
(аа’) —(66') и (ее’) — (1) находятся точки пересе- 
чения их горизонтальных следов — точка (НН') — 
и их вертикальных следов — точка (УУ’) — и на- 
ходитсея ось вращения (НУ) — (НТ’). 

В остальных методах берут вспомогательные 
прямые или плоскости и ищут такие тозки (ЁЕР’) и 
(гг), лежащие в плоскостях (аа’) — (8%'), (ее’) — 
— А которые определяют ось вращения (Рг) — 
— (Рт). 


те 
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Проверка оси вращения состоит в том, что от ка- 
кой-либо проверочной точки оси, например (РР”), 
находят расстояния до любой точки, например 
(ТИ) и (иш’), шасси в опущенном и поднятом поло- 
жениях и проверяют построением равенство отрез- 
ков (РИ’) — (Р’И’”) и (Ри) — (Риш). 

ожно проверить ось другим способом: если 
по данному опущенному положению шасси вра- 
щением последнего вокруг оси построить убранное 
положние шасси и затем сравнить с известным поло- 
жением (Аш) — (Ки). В. С. Люкшин 


2694 К. Аналитическая геометрия. Пикке рт 
(Апа!уйзеве Сеотейче. Р1скКегё Сапёвег 
(МаешаЙК ип ге Апуепдипоеп ш Рвузк 
и Тесви, Веше А, Вапа 24, $. 10-398, 76 
АЪЬ., АКадепизсве УемасзоезеИзсвай, Пе1райс, 
1953), Ма. зсап4., 1953, 1, №1, 7 (библ.) 


2695 &. Лекции по геометрии. Г. Элементы ана- 
литической геометрии. ТУ. Поверхности и про- 
странственные кривые линии. Морин (Те21- 
ош 41 сеотейла. Мог1п 0. Г. Еешепи 41 
зеошейча апаПИса, 2-а е4., рр. 192, 1200 Г.., 
ГУ. Зирегйе е сигуе зовешье, рр. 212, 1300 


Г., СЕРАМ, Радоуа, 1953), Пиегпаё. ша. 
МасВг., 1953, 7, № 27/28, 27 (библ.) 

2696 К. Наглядная геометрия. Блашке (Ап- 
эсваисВе Сеошейче. В |азсвКе У. (Мам. 


Ешзе|зсвг., Ва. 1), $. 61, О1Чепьоиге, Мапевеп, 
1953, 6 ОМ), Пцегпаб. ша. Масьг., 1953, 7, 
№ 27/28, 21 (библ.) 


ПРОЕКТИВНАЯ И НАЧЕРТАТЕЛЬНАЯ 


ГЕОМЕТРИЯ 
2697. Инволюция. Невилл (туошИоп. Ме- 
ее Ю.Н) Маф. Са2., 1953,37, № 321, 


199—202 (англ.) 


Популярная статья по теории инволюций в коор- 
динатном изложении. 


2698. 06 одной конфигурации Гессе, связанной 
с конфигурацией Биджовекого (12,, 16). Цаха- 
риас (ОЪег еше ши 4ег Ву92оузКкузсВеп Копй- 
пигаМоп (12., 16.) уегБап4епе Неззезсве Копй- 
гигайоп. расваг1аз Мах), Ма. Масрг., 
1953; 10, № 3—4, 187—196 (нем.) | 
За последнее десятилетие автор опубликовал 

ряд работ, касающихся построения и свойств кон- 

фигурации Гессе (12, 16.); под последней он подразу- 
мевает такую частную конфигурацию, двенадцать 
точек которой распадаются на три четверки так, что 
каждая прямая конфигурации содержит одну из 
точек каждой четверки. В работе 1949 г. автор дал 
такое построение конфигурации Гессе: пусть четыре 
прямых пучка с центром 5 содержат каждая еще 
по две точки; выбрасывая по очереди одну из пря- 
мых, каждый раз мы можем 6 оставшихся точек 
комбинировать в четыре пары перспективных отно- 
сительно 5 треугольников; тогда 16 осей перспективы 
этих 16 пар треугольников и 12 точек пересечений 
соответствующих их сторон образуют конфигурацию 

Гессе (12., 16.) (назовем это предложение «построе- 

нием М. 3.»). 

В статье 1952 г. автор указал, что в конфигура- 
ции Биджовского (12., 16.) восемь точек конфигура- 
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ции (и, иь, и, и.) (Ш, Ш, ш., ша) перспективно рас- 
положены относительно каждой точки третьей чет- 
верки (91, 9., 9., 9.) и также относительно каждой 
из двух точек: 


Р = (и ша, изшз, изо, из), 
О = (и1шз, изша, изил, иа,). 


В данной статье автор ставит и решает вопрос: 
не даст ли построение М. 3. на основе одного 
из шести указанных перспективитетов в конфигу- 
рации Биджовского некоторую связанную с нею 
конфигурацию Гес-е? Результат им получен такой: 
только пер‘пективитет относительно точки () дает 
полную конфигурацию Гессе, пригоединенную к 
конфигурации Биджовского, остальные перспекти- 
витеты дают лишь вырождения конфигурации 
Гессе. 

Автор пользуется элементарными синтетическими 
соображениями и местами координатным методом. 
Для найденной конфигурации автор показывает, 
что ее 12 точек на 6 сторонах каждого из полных 
четырехсторонников РО%!9., шиии, и Фр 
образуют сеть Чевы и гармонически сопряженную 
сеть Менелая, а ее 16 прямых для этих сетей являют- 
ся соответствующими прямыми Менелая (согласно 
определениям, данным им в статье в Ма. Маст., 
1949, 2, 163—170). .С. С. Бюшеенс 


2699. Структурные свойства, фигурные матрицы 
и разложения  проективных — конфигураций. 
Херман (ЭЗиКкштеюептзсваНей, Е!хигшайитеп 
ип4 ДегоЙе4египсеп рго]еКИуег КопйоигаИопеп. 
Неггмапо Ногз6) Ма\.-Рьуз. Зетезег- 
Ъег., 1953, 3, 90—115 (нем.) 

Описываются различные мстоды составления и 
модификации конфигураций; например, обобщается 
прием, посредством которого полный четырех- 
угольник и четырехсторонник дополняются до кон- 
фигурации Дезарга. При помощи устранения трех 
скрещивающихся прямых из полного ше.‘тиверигин- 
ника в пятимерном пространстве получается кон- 
фигурация из 6 точек, 12 прямых, 8 плоскостей, 
12 трехмерных плоскостей и 6 четырехмерных плос- 
костей, имеющая в качестве ее проекции октаэдр 
и в качестве сечения — куб. 

Развивая результаты одной прежней работы 
(Агсь. Ма\., 1950, 2, 207—215), автор показывает, 
каким образом большая часть классических конфи- 
гураций (например таких, которые образованы’ 
при помощи 27 прямых и 45 трижды касательных 
плоскостей поверхности третьего порядка) может 
быть получена посредством численного видоизмене- 


ния «биномиальной» конфигурации (ее которая 


есть г-мерное плоское сечение полного п-вершинни- 
ка в (К - л — 1)-мерном проективном пространстве. 
Кокстер (Н. 5. М. Сохаег) 

Из Ма. Веу., 1953, 14, № 8, 786. 


2700 ®. Проективная геометрия и проективные 
метрики. Буземан, Келли (Рго]есйуе 
пеотейгу ап4 рго]есиуе тшей1с$. Визетапт 
Него! КегГу Ра Т,Зоренгю 
Риге ап АррИе4 МаФешайсз: А ег1ез о! Мо- 
портар№з, рр. УПГ -- 332, Ш., Асадепие Ртгезз 
[пс., Мех УогКк, 1953, Мау, 6.00 401.), Зарр!. 
Сепег. 'Саба]., 1953, 47 (библ.) \ 


2701 ®. Начертательная геометрия. 
(Пагз{еПепде Сеотейе. Зап4еп 


Занден 
Ногз6 


= 
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уоп, 4 Аий.. $. 32, 143 АЪЬ., ТеаЪпег,. 1.01р21е, 
1953, 4.20 ОМ), Рёзев. МайопаШЪНорт., 1953, 
№ 37, 1598 (библ.) 


2702 Л. Одноплоскостной метод изображения. 
Мамед - Заде ЦК. Д. Автореф. дисс. канд. 
тсхн. н., Азербайджанский политехн. ин-т, Баку, 
1953 


АЛГЕБРА ИЧЕСКАЯ| ГЕОМЕТРИЯ 


2703. О теореме Бертини и Лагерра относительно 
рациональных пространственных кривых 4-го 
порядка. Годо (Зиг ип И 6огёше де Веги! её 
Гасиегге сопсегпапё 1ез ЧаагИдиез ваисвез га- 
ЧоппеЦез. Соеаих Г.), Мабезз, 1953, 
62, 5—8 (франц.) 

Из Мат. Веу., 1953, 14, № 8, 789. 


2704. Об обращении теоремы Рейсса. Тейкси- 
дор (ОЪег 41е Ошкергапе дез Твеогетз уоп 
Ве153. Тет1х!4ог ..), Агсь. Маб., 1953, 4, 
№ 3, 225—229 (нем.) 

Показывается, что если в окрестности точки у = 0 
даны п криволинейных элементов #,;=%; (у) 
(=1,..., п), причем функции т; (у) п 1 раз диф- 
ферсвцируемы и ва каждой прямой в некоторой 
окростиости оси х удовлетворяют условию Рейсса 


$=1 
(п. © удовлетворяют решения уравиений 
х; =х, (у + № - тх,)), то данные криволинейные 
элементы представляют п ветвей алгебраической кри- 
вой порядка п (именно, симметрическая функция 


сму 


1» 
;= У: 9 
БЕЯ! 
при /=1,...,п будет полиномом 1-й степени от у). 


В. В. Морозов 


2705. 0. некоторых геометрических вопросах, воз- 
никающих в теории вполне гиперболических урав- 
нений с частными производными. Б русотти 
(Зорга а!сипе ЧаезМот1 41 Сеошейла зироегЦе 
4аПа цеог1а ес едиаа210п1 а Четуае рагла|Н 
{офа|тепе 1регроПеве. Вгизо {61 Ги1о1, 
Аса@. тоу. Ве!14ще, ВоЦ. с1. $61., 1953, сер. 5, 
39, № 4, 381—404 (итал.) 

В вещественном просктивпом простраистве 5, рас- 


сматривается класс © (р, №) алгебраических гипер- 
поверхностей порядка №, гомсоморё ных п концеит- 
рическим гиперсферам при М =2т и п концентри- 
ческим гиперсферам с виешией им всем гиперилос- 
костью при М = 21-1. Такая гиперповерхность 


п 
состоит из 


| 
| компонент Ф., которые можно 


выбрать так, что Ф; лежит внутри Ф; +1. 


Устанавливаются пекоторые их характеристики, 
а также характеристики их аналогов в аффиниом 
пространстве. В частности, для того чтобы алгеб 
раическая гиперповерхность порядка М в 6’, при- 
падлежала классу О (р, №), необходимо и достаточно 
существование такой точки О, чтобы любая прямая, 


Геометрия 
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проведенная через О, пересекала гиперповерхность 
в М различных точках. Допуская среди этих \ точек 
существование совпадающих, автор приходит к обоб- 
щению О* (р, М) класса О (р, №). Частным случаем 
поверхностей класса © (р, №) являются поверхности 
класса О’(р, №), для которых все компоненты — 
овалоиды, т. е. пересекаются любой прямой не более 
чем в двух точках. В частности, Ф, всегда овалоид. 

Указывается способ построения гиперповерхностеи 
класса О (р, №) посредством метода малых вариации. 
Особо рассматривается случай р =2. Для получения 
О (2, 2п) рассматривается кривая №*=0 класса 
О* (2,2п), распадающаяся на п коник, и неприво- 
димая кривая порядка 2” С* = 0, тогда при малых т 
Е* + т(* =0 сесть кривая класса © (2, 2п). Боль- 
шое количество чертежей иллюстрирует этот переход. 
В заключение показано, как из исследований автора 
вытекает известный факт: число точек перегиба у 
О (2, 2п) есть четное число Фф, удовлетворяющее 
условию 90<ф<.4п(п— 1), и для каждого такого ф 
можно построить © (2, 2п), имеющую ровно ф точек 
перегиба. В. В. Морозов 


ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНАЯ `ГЕОМЕТРИЯ 
ТРЕХМЕРНОГО ПРОСТРАНСТВА 


2706. Параметрическое задание линии. Лука- 
рони (Сигуе зоМо !югша рагатейлса. Г аса- 
гоп! ВаЁЁ!ае]1е), Атгспнпеде, 1953, 5, № 1, 
24—31 (итал.) 


Рассматривается вопрос о параметрическом за- 
дании ливии на проективной плоскости. 


2707. Простое кинематическое применение цик- 
лоиды. Вайда (А эзпир!е Кшешайса|! аррП- 
сайоп оЁ {Ме сус1о1а. Уа]4а 5.), Ма. Сад, 
1953, 37, № 324, 206—208 (англ.) 

Решается кинематическая задача: точка Т дви- 
жется по прямой, точка Р — по окружности; опре- 
делить радиус этой окружности так, чтобы точки 
встретились, если известны начальные положения 
точек, отношение их скоростей и касательная 
к окружности в начальном положении точки Р. 

Пусть © — точка пересечения прямой ТР 
с Циклоидой, положение которой определяет- 
ся начальными условиями задачи. Искомый 
радиус оказывается равным отношению ТР/ТО. 

| Я. П. Бланк 


2708. Поверхности с заданным векторным диф- 
ференциальным инвариантом. Л ёбелль (Е18- 
свеп шЦ уогоереепег уекомеПег ПШегепйа]- 
шуапаще. Гоье]1| ЕгапК), 5.-В. Ма.- 
№. К|. Вауег. Акад. \!15$., 1952, 99—101 
(журнал вышел из печати в 1953 г.) (нем.) 

Если д =х (и, т) — поверхность в трехмерном 
евклидовом пространстве, то векторное выражение 

%„хХ ж, является дифференциальным инвариантом 


веса один. Автор здесь рассматривает задачу опреде- 
ления всех поверхностей, для которых этот инва- 
риант — заданная векторная функция от и и %. 
Указывается, что задача в некотором роде аналогич- 
на задаче определения всех поверхностей с задан- 
ной перьгой квадратичной формой, но в действи- 
тельности отлична от нее. Действительно, так как 
инвариант определяет как кривизну К, так и сфе- 


— 50— 
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рическое изображение, то эта задача более тесно 

связана с задачей определения поверхностей, для 

которых заданы третья квадратичная форма и кри- 

визна. Джэксон ($5. В. Таскзоп) 
Из Мазв. Веу., 1953, 14, № 8, 793. 


2709. (Связи между теориями конгруенций кривых 
и отображений на поверхности. Лбёбелль 
(Сизаштаепьаюсе 2\1зсВеп 4еп Твеомеп 4ег Киг- 
успкопотиепеп ип@ 4ег ЕасвепаЪЪИаипсеп. 
ГбЪе11 ЕгашК), $.-В. Ма\.-Маб. К]. Ва- 
уег. АКа4. \\15$., 1952, 47—50 (журнал вышел 
из печати в 1953 г.) (нем.) р 


Рассмотрим конгруенцию ориентированных кри- 
вых в трехмерном евклидовом пространстве, и пусть 
е означает поле единичных касательных векторов. 

Пусть поверхность х отображена на единичную 
сферу при условии, что каждой точке х соответ- 
ствует та точка единичной сферы, которая опреде- 
ляется вектором поля е для точки х. 

В статье интерпретируются основные величины 
отображаемой поверхности (например, 14Ъей Е., 
5.-В. Ма.-Маё. К1. Вауег. АКа4. \133., 1947, 
15—23) в терминах основных величин конгруенции 
(Гоъе| Е., Ма. 7., 1952, 56, 208—218). 

Джэксон (5$. В. ГасКзоп) 

Из Ма{и. Веу., 1953, 14, №8, 793. 


ГЕОМЕТРИЯ п-МЕРНОГО ПРОСТРАНСТВА. 
ТЕОРИЯ ОТНОСИТЕЛЬНОСТИ 


2710. О связи между строением 2% — 1-мерной по- 
верхности и ее главными кривизнами. К остю- 
ченко А. Г., Усп. мат. наук, 1953, 8, №5 
(57), 161—164 
В п-мерном пространстве рассматривается дважды 

непрерывно дифференцируемая гиперповерхность Г, 

все точки которой обыкновенные. 

1. Устанавливается строение поверхности Г, у 
которой одна из главных кривизн Х постоянна на 
всей поверхности и имеет кратность р. Если 5-0, 
то поверхность Г есть огибающая семейства сфер 
постоянного радиуса, центры которых расположены 
на п р-— 1-мерной поверхности; если Х=0, то 
поверхность Г является огибающей п — р— 1-пара- 
метрического семейства плоскостей. 

2. Не существует поверхностей Г, у которых две 
главные кривизны ^, и Х› постоянны на всей поверх- 
ности, причем №, 52, и ^., ^› 520. к 

3. Рассматривается поверхность Г, у которои 
одна из главных кривизн имеет кратность р>1 на 
всой поверхности, но не предполагается постояннои. 
Каждая точка такой поверхности принадлежит не- 
которой р-мерной сфере, целиком входящей в со- 
став поверхности Г. В. Т. Базылев 
2711. О группах голономии римановых многооб- 
разий. Берже (Зиг 1е5 бтопрез 4’Во]опопие 
4ез уаг 6 бз пешаптеппез. Вегвег Маг 
се!), С. г. Асад. зс1., 1953, 237, № 8, 472—473 


(франц.) 

Рассматривается сокращенная однородная груп- 
па голономии (преобразования касательного про- 
странства, отвечающие переносу векторов вдоль 
замкнутых путей, гомотопных тождественному) ри- 
манова многообразия класса С, не являющегося 
симметрическим. Предполагается, что эта группа 


и 


Геометрия п-мерного пространства. Теория относительности 
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неприводима и второго класса по Картану (являет- 
ся линейным представлением кронекеровского про- 
изведения нескольких простых групп вращений). 
Показывается (рассмотрением тензора кривизны), 
что тогда она простая или является произведением 
простой группы на окружность (зиир]е раг 7"). 

И. 5. Розенкноп 


2712. Методы представления физических вели- 
чин и соотношений в математической физике. 
Геометрический метод в математической физике. 
Теодореску (Ме{о4е 4е гергезетцате а тй- 
гиаПог $1 ге]а[Шог Й2се ш Ниса шабешайсй. 
ТеоЧогеозси №.) 042 ша 1 02. 
5, № 8, 337—348 (рум.) 

Популярный обзор принятых в геометрии мето- 
дов представления величин. 


2713. Основы общей теории относительности. 
Крбек (Апапозотииде 4ег аПвететеп Ве- 
Лай уаз Теоше. К грек Е. уоп), У 15зепзсв. 
2. Ошу. Сте!5\уа14. Маф. Маб. Веше, 1953, 2, 
23—36 (нем.) 


Популярная статья. 
Из Майи. Веу., 1953, 14, № 8, 806. 


2714. 06 изложенпи основ специальной теории 
относительности. Терлецкий Я. „Ш 
Вопр. философии, 1953, № 4, 207—212 Е 
Подвергается критике мнение Эинштейна и его 

последователей о том, что уравнения Лоренца вошли 
в физику не как соотношения, отражающие объек- 
тивно реальные свойства пространства и времени, 
проявляющиеся при движениях с большими ско- 
ростями, а как результат уточнения определения 
операций измерения одновременности разобщенных 
событий, промежутка времени и длины вследствие 
учета конечной скорости распространения сигна- 
лов. 

Приводится (как один из возможных) вывод 
преобразований Лоренца из допущения зависимо- 
сти инертной массы тела от скорости и неизмен- 
ности формы законов механики при переходе от 
одной инерциальной системы отсчета к другой. 
Кроме того, предполагаются изотропность и одно- 
родность пространства и времени. 

Автор приходит к выводу, что нет никаких осно- 
ваний считать, что в основе специальной теории отно- 
сительности лежит положение о невозможности 
сигнализации с бесконечно большой скоростью и 
эйнштейновское определение одновременности разоб- 
щенных событий посредством световых сигналов. 
Объективное содержание специальной теории отно- 
сительности не зависит от таких субъективных мо- 
ментов как наличие или отсутствие световых сигна- 
лов в распоряжении наблюдателя. М. М. Карпов 


2715 ®. Введение в теорию тензоров, сепиноров 
и релятивистских волновых уравнений. (Теория 
релятивности.) Ч. 1. Математические основы 
и физические принципы. Корсон (Гито4ис- 
оп 0 \епзотз, зртогз апа т@айу1зИс \ауе- 
едоаЙопз$ (ВеаМоп ШФеоту). 1 рагё: МаетаЙса! 
Гоипдаоп ап рпузса! ртпс!р1ез. Согзоп 
Е. М., рр. 235, В]асюе ап@ Зоп, Г&4., Гопдоп 
ап@ С]азсо\м, 055 5.), А4уапсетепь $с1., 1953, 
10, № 38, 8 (библ.) 


2716 ®. 


Тензорное исчисление Спейн 
ог са]са[ав. 


эра Баггу, 


(Теп- 
Ошуетз ву 


4* 
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МаМета са] Тех Зешез, рр. 121, Пмегзоепсе 
иБИзВегз, Т0с., Мем Уогк, 1953, 1.55 4о01П.), 
ем Пиегзсепсе МЫШез, 1953, 14 (библ.) 


2717 Д. Асимптотические преобразования р-ор- 
тогонально-сопряженных систем в 7-мерном про- 
странстве. Григорьев И. Н. Автореф. 
дисс. канд. физ.-мат. н., Н.-и. ин-т мат. и меха- 
ники МГУ, М., 1953 


МЕТРИЧЕСКИЕ ЗАДАЧИ ЕВКЛИДОВА 
ПРОСТРАНСТВА. КЕЛЕРОВЫ МНОГООБРАЗИЯ 


2718. 06 асимптотических — параметризациях. 
Хартман, Винтнер (Оп азушрюйс ра- 
гатег12аоп5. Нагшап РЕ] 1р, Ул Н 
пег Ацге!), Ашег. 7. Маё., 1953, 75, №3, 
488—496 (англ.) 

Асимптотической называется такая параметриза- 
ция поверхности отрицательной кривизны, при ко- 
торой координатные линяи совиадают с асимптоти- 
ческими линиями поверхности. В предыдущей работе 
(РЖМат, 1953, 886) авторы доказали, что если по- 


верхиость 5 допускает асимптотическую С”-пара- 
метризацию (где п>.2), то она допускает также 


необязательно асимптотическую С"”\1-параметриза- 
ЦИЮ. 

В настоящей работе рассматривается вопрос о наи- 
высшем возможном классе асимптотической парамет- 
ризации поверхности отрицательной кривизны, до- 
пускающей произвольную параметризацию известного 
класса. Показано, что если поверхность отрицатель- 


вой кривизны допускает С” -параметризацию (где 
т_>. 3), то она допускает также асимптотическую 


С"”-? -параметризацию. Этот результат может быть 
усилен, если известно, что кривизна поверхности, 


отнесенной к параметризации класса С”, есть функ- 
ция класса С" 1; тогда можно утверждать, что по- 
верхность допускает асимитотическую параметриза- 
цию класса С” 1 (а не С"), если только т > 2. 
Предположение, что кривизна А есть функция клас- 
са С"-1 (а не класса С"-?, как это следует ‘из 
формул для К), существенно: если поверхность до- 
пускает С”-параметризацию и асимптотическую 
С" *-параметризацию, то отсюда еще не следует, 
что она допускает асимптотическую С” 1-парамет- 


ризацию (доказательство проведено в предположении 
т —=2)- И. М. Яглом 


2719. Линейные аддитивные функционалы и рав- 
носоставленность многогранников. Хадви- 
гер (Тлпеаге адаНлуе Ро[уедегаиКИопа]е ип4а 
2ег]езипо5о]е1свВей. Над \м1еег Н.), Ма. 
2., 1953, 58, №1, 4—14 (нем.) 

Пусть С — некоторая группа движений А-мерного 
евклидова пространства В, заключающая в себе груп- 
пу всех параллельных переносов (например, полная 
группа движений). Функционал ф(.4) многогранни- 
ка А пространства В называется С-инвариантным, 
если для двух многогранников Аи В, получающих- 
ся один из другого преобразованием группы С, 
ф (4) =Ф(В); он называется аддитивным, если 
Ф(А +В) =$ (4) + х(В), гле сумма А + В означает 
многогранник, составленный из многогранников А 


Геометрия 
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и В в смысле элементарной геометрии; он называется 
линейным, если ф (^А) = № (4), где Х — произволь- 
ное положительное число, АА — многогранник, гомо- 
тетичный многограннику А с коэффициентом подо- 
бия Л. Два многогранника 4 и В называются С-равно- 
т п 
составленными, если А = у Ар Вьа хх В, а каж- 
1 Л 
дый многогранникВ, получается из соответствующего 
многогранника 4, (у=1,2,...,п) преобразованием 


группы С. Многогранник, который разложим в сум- 
му конечного числа ^ -мерных параллелотопов, назы- 
вается цилиндрическим многогранником. Два много- 
гранника называются С равносоставленными по мо- 
дулю 1, если существуют два таких цилиндрических 
многогранника 0 и И, что многогранники А+ И 
и В-ЕИ С-равносоставлены; это отношение между 
многогранниками удовлетворяет условиям симметрии, 
рефлексивности и транзитивности. 


В работе доказывается существование С-инва- 
риантных линейных аддитивных функционалов 
многогранников; здесь используется известная кон- 
струкция, при помощи которой доказывается суще- 
ствование разрывных решений функционального 
уравнения /(х - у) =] (2) + / (у) (см. Наше] С., 
Мат. Апп., 1905, 60, 459—462). 

Далее показывается, что каждый такой функ- 
ционал обязательно обращается в нуль на множестве 
всех цилиндрических многогранников. Основная 
теорема работы гласит: необходимым и доста- 
точным условием С@-равносоставленности по мо- 
дулю И двух многогранников А и В является 
совпадение для этих многогранников значений всех 
-инвариантных линейных аддитивных функцио- 
налов; этим самым вопрос о С-равносоставленности 
по модулю # сводится к проблеме перечисления всех 
С-инвариантных линейных аддитивных Ффункцио- 
налов многогранников. Для случая, когда С есть 
группа Т параллельных переносов, последнюю проб- 
лему удается решить, сведя задачу перечисления 
Т-инвариантных линейных аддитивных функцио- 
налов многогранников в К-мерном пространстве 
К задаче нахождения всех таких функционалов 
в (Е — 1)-мерном пространстве; так как при Ё = 1 
все такие функционалы $(А) очевидным образом про- 
порциональны длине отрезка А, тем самым дается 
полное перечисление всех возможных функционалов 
в К-мерном пространстве при любом К. Задача пере- 
числения всех С-инвариантных линейных аддитив- 
ных функционалов при помощи неймановского 


интегрирования по группе (Мептап Т., Тгапз. 
Ашег. Ма{в. 50с., 1934, 36, 445—492) сводится к пе- 
речислению всех Т-инвариантных функционалов; 


впрочем это сведение является эффективным лишь 
в случае, когда полгруппа вращений а (подгруппа 
преобразований, оставляющих на месте начало 
координат) является конечной группой. : 

качестве приложения построенной общей 
теории автор доказывает следующую теорему: если 
многогранник А получается из многогранника А 
К-мерного евклидова пространства симметрией от- 
носительно точки, то для каждого Т-инвариантного 
линейного аддитивного функционала многогранни- 


ков ф(А) имеет место соотношение: $(А) = 


ри ры 
=(—1) 1$ (4). Отсюда следует; что в простран- 
ствах четного числа измерений всякий многогран 


ник С’равносоставлен с некоторым цилиндрическим 


— 52 — 
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многогранником, где @ — группа, порождаемая па- 
раллельными переносами и симметрией относи- 
тельно начала координат (обобщение теоремы 
Ф. Бояи о равносоставленности равновеликих 
многоугольников плоскости). В пространствах не- 
четного числя измерений всякий многогранник 
А Т-равносоставлен по модулю 7 с симметричным 
ему относительно точки многогранником А. 
ь И. М. Яглом 
2720. О покрывающих решетках. Бамбах (Оп 
1а се соуегшоз. Вашьаь В. Р.), Агсв. 
МаШ., 1953, 19, № 3, 447—459 (англ.) 


Пусть В” — п-мерное евклидово пространство, 


в котором фиксирована точка О. Точки В" отожде- 
ствляются с их радиусами-векторами из точки О. 
Пусть КС В" и А— параллелепипедальная точеч- 
ная решетка в В”, содержащая О, и пусть а (А)— 
объем основного параллелепипеда решетки. Говорят, 
что Л — покрывающая решетка для К, если 


ТЕ^ 


Верхняя грань а(Л) для всех покрывающих реше- 
ток А для К обозначается с (К). Автор доказывает, 
что если А замкнуто, огравичено и содержит О в 
качестве внутренней точки, то существует такая 
покрывающая решетка Л для К, что 4 (Л) =с(К). 
Если К — замкнутое ограниченное множество и Л — 
покрывающая решетка для К такая, что 4 (Л)=с (К), 
то на границе А существует п линейно независимых 
точек, которые покрыты просто, т. е. не содержатся 
во внутренности ни одного из множеств вида К -{ [, 
где [Е Л. 

Доказывается еще несколько теорем подобного 
типа, упомянем из них следующую: 

Пусть К и К’— звездные тела, 
неравенствами: 


К: {8 (=, гы” 2,)}"". {® (41, г > гы 2„)} Мата 
О а 
о Ь 


Тогда с(К)=с(К’). (Здесь &, е, № — функции рас- 
стояний для звездных тел в пространствах Л’, В', 


В” Т соответственно; 4 <г<п— 1.) 
В. А. Ефремович, А. С. Шварц 


определенные 


ГЕОМЕТРИЯ ВЫПУКЛЫХ МНОГООБРАЗИЙ 


2721. 0Обтем многогранника, вписанного в шар. 
Роджерс (Тье уошше о{Г а ро!уве@гоп 15- 
сг1Ьед т а зреге. В орегз С. А.), Т. Гоп4оп 
Ма{В. ос., 1953, 28, ч. 4, № 112, 410—416 (англ.) 


Пусть О” — п-мерный шар единичного радиуса 
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с центром в начале координат, а и — п-мерная 


мера Лебега; пусть ПСО” является выпуклым 
многогранником с М гранями. Тогда 


 (0") >\ а 
В нь ый 
где 
1 и 
о еириы НА 
п 2’ Мат? 


Это является обобщением соответствующего резуль- 
тата Бамбаха и Давенпорта (ВашЪай В. Р., Раусп- 
рог Н., Г. Гоп@оп Ма. $0с., 19.2, 27, 224—229). 
В случае, когда п-> со и М-> со, причем так, что 
существует Шт №" —), имеет место неравенство 
Ни в (П)/ и (0") <= "*, Л. Д. Кудрявцев 


2722. 0б изопериметрическом неравенстве для 
К. мерного выпуклого полиэдра. Хадвигер 
(иг 1зорегнией1зсвеп Опо]есВипо г А-дппеп- 
51опа]е Копуехе Ро[уедег. Над \м!сег Н.), 
Мароуа Ма. У., 1953, 5, 39—44 (нем.) 


Пусть Г — объем и Е — площадь поверхности 
К-мерного выпуклого полиэдра, ограниченного п 
клетками. Рассмотрим п конусов вращения. сфери- 
ческие основания которых имеют в сорокупности 
площадь, равную Ё, а сумма телесных углов при 
вершинах равна плошади поверхности К-мерной 
единичной сферы. Доказывается, что полный объем 
этих конусов > И и равенство достигается только 
для двумерного правильного полигона. Это вклю- 
чает в себя усиление классического изопериметри- 
ческого неравенства. Доказательство основывается 
на идеях Голдберга (Со]АЪеге, Т. Вока Ма. .Х., 
1935, 40, 226—236), доказавшего предыдущую тео- 
рему для Ё =3 Тот (Г. Ееуез Той) 

Из Ма. Веу., 1953, 14, №7, 674. 


2723. Выпуклые пространства. Неф (Копуехе 

Ваише. Ме! Уа|% ег), Агсь. Маб., 1953, 

4, № 3, 216—221 (нем.) 

Эта заметка примыкает к работе Кнезера (К пе- 
зег Н., Атсв. МабЬ., 1952, 3, 198), где аксиоматизи- 
руется повятие выпуклой части линейного прост- 
ранства. Автор определяет понятие базиса выпук- 
лого пространства и доказывает его существование 
для всякого выпуклого пространства. Затем дока- 
зырается теорема о разложении точки по данному 
базису и о единственности такого разложения. На 
этой основе дается новое доказательство георемы 
Кнезера о включении выпуклого пространства 
в линейное. Наконец, дается применение к теории 
равносоставленных многогранников. В. А. Ефремович 


См. также: 2470, 2473—2475, 2477, 2480, 2484 К, 
2485 К, 2545, 2733 


ЧИСЛЕННЫЕ И ГРАФИЧЕСКИЕ МЕТОДЫ 


2724. 06 устойчивости разностных методов реше- 
ния обыкновенных дифференциальных уравне- 
ний. Митчелл, Крагс (Э{аБШШу оЁ аи- 
{егепсе ге]аМопз ш \\е зо]аИоп оЁ ог4шагу 


41 ИегепИа! едааИопз. М16све11 А. ВКВ., 
Сгароз Т. \.), Маф. Таез ад оег 
А193 а 1953, 7,. № 42, 127—129 
(англ.) 


В 
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Известный результат (Шура-Бура М. Р., Прикл. 
математика и механика, 1952, 16, № 5, 375; ВиИз- 
БаиЗег Н., . апоех. Ма. чипа Рвуз., 1952, 3, 
65—74), относящийся к вопросу об условиях устои- 
чивости разностных методов решения обыкновенных 
дифференциальных уравнений, применяется к не- 
которым конкретным формулам (Адамса, Мультона) 
для уравнения у’ = — 9. Оба метода неустойчивы, 
начиная с некоторого шага #. Для метода Адамса 
дается оценка для максимальной величины шага, 
при которой еще сохраняется устойчивость. 

М.Л. Бродский 


2725. О численном 
циальных уравнений 


интегрировании дифферен- 
гиперболического типа. 

Дюнген ван ден (Зиг Рииботайоп па- 

тб ие 4е5 бдиаМопз 91И6гепиеЙез пурег- 

БоНччез Пибагез. рапсеп уап 4еп Егап $ 

НС: г Асаа. 5с1., 1953, 236, №354, 96—45 

(франц.) 

Напоминается, что ранее построснные автором 
приближенные формулы (Аса4. тоу. Веюлате, 
Вой. с. $с1., 1952, сер. 5, 38, 39—49, 669—684) дают 
в пределе точное решение задачи Коши для общего 
волнового уравнения в п-мерном пространстве. Опи- 
сывается в общих чертах новый метод решения вол- 
нового уравнения, основанный на определении 
интегральной варианты (С. г. Аса4. $с1., 1952, 235, 
№ 10, 532—533; № 19, 1106—1107). Приводятся 
лишь формальные результаты. Вопрос аппроксима- 
ции варианты не затронут. 

Примечание референта. 
ждение автора о сходимости ранее полученных им 
формул не является точным. В этом можно убедить- 
ся на простейшем случае одномерного волнового 
уравнения 


Утвер- 


и, (Е, <) си (2.2) 
с начальными условиями 
и (0, =) =} (2) и и, (0, =) = 8 (2). 
В самом деле, формулы автора выведены для 


к в 
отыскания значений "( —, 0] (у =1, 2, 3). Они со- 
[9 


держат явным образом суммы некоторого числа 
значений /(х) и 2(2) в точках прямой # = 0, отстоя- 
щих друг от друга на #№. Из них суммы со значения- 
ми 2(7) совпадают соответственно с котесовскими 
суммами (известными из теории квадратурных фор- 
мул) с тремя, пятью и семью членами. Принимает- 
ся без доказательства, что такое совпадение 


7 
имест место для любого у= в. 
1 


рое фиксированное значение &. Но при й -> 0 соответ- 
ствующая котесовская формула может расходиться 
(Стеклов В. А., Изв. АН СССР, № 3, 1916, 169— 
186; Кузьмин Р. О., Изв. Ленингр. политехн. ин-та, 
1931, 33, 5—14), и формулы автора могут не стре- 
миться к точному решению при у-> со. Когда же 
й стремится к нулю при фиксированном у, они 
о пределе тривиальное равенство и (0, 0) = 


= (0). 


Ш.Е. Микеладзе 

2726. Численное решение уравнения распростра- 

нения тепла. Миньо (Зиг 1ез зо|аИоп$ патшб- 

г14иез Чи рго еше 4е Па стаеиг. М1опоф 

М№о61]), С. г. Асад. зе1., 1953, 236, № 18, 1135— 
1737 (франц.) 


где Т — некото- 
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Дифференциальное уравнение 


- т 
= (к (2) ие) — В (х)и (1,1) =С (1) Е — ы (1) 


(ак ео, ВР о 
с краевыми условиями 
О (т, в 
Н дх В ЕЕ ЕЯ 
либо 
д ый ди (6,1 
(а, — (6,1); КОВ ОО ТО 


заменяется в точке (7х, (А+ 9)41) (00<«<\1) 
разностным уравнением [сетка Коллатца (Коллатц Л., 
Численные методы решения дифференциальных 
уравнений, Изд-во иностр. лит-ры, М., 1953, 
200) с шагами Дх и АЙ, которое решается разделе- 
нием переменных (и(7Ах, АДЬ) = } (7Дх) $ (КДУ). 
Для ] получается уравнение 


А. 


_К (0—1) Дз)- 2К (742) Е (0+1) 4х) 
7 , 
| К (741) + = (7+ 1) 42) На 
— Аз?В (1Аз) } (1Ах) = — ХС (142) ] (1Аз) Аз? 
с краевыми условиями 
1 (0) [(1 —1) Дх + #] 1 (42) (Аз — 1) =0, >) 
КМ-ПАА-Р)Ах—Н]-- КМА) АН 0, К 
либо р 
[К (0) +1(К (Аз) — К (0))] У (Ах) — }(0)] = ) 
— [К ((п—1) Д=) + Г (К (пд) + 
К ((п— 1) 42))] [1 (пАз) — } ((п — 1) Аз), | (3') 
#(0) +1(1 (4=) — 1(0)) =} (п— 1) Аз) + 1 
+Ё (1 ("А+) — | ((п — 1) Аз), ] 
где а = 1х; 0<1<1; 6 =(М— 1) + ГАх; 0<Р<4. 


При этом дается оценка погрешности на линиях (2”), 
(53’). Называя задачу «самосопряженной», если 


№М—1 
ХИ (А2) 1. (8) — в (А) т] =0 о (4) 


и 


7 (742) + 


(при этом собственные числа Х действительны), 
и «определенной», если 


МИ 
У/0А=) 1, (р < 0, . (5) 
7=1 
автор показывает, что (4) и (5) выполнены всегда 
при (2), а при (3’) для этого достаточно 
1=Г =1, или К = с015$6. (6) 
Если, кроме (4), (5), выполиено условие 
[К (0) + К (4=)] } (А) [7 (0). /(А=)] + 
+ [К (пАз) + К ((п— 1) 4=)] } ((п— 1) Ах)х (7) 
х[7 (пд) + / ((п— 1) Дз)] > 0, 


Е 
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{для чего при (2’) достаточно Да (1/, —Й + > 0 

и (Г —?/з) Ах НО, а при (3)  Остаточно 8), 

то для собственных чисел ^ справедливо неравенство 
0.<^41? < {4К (]А=) + В (/Аз) Ах") /С (7х). 

Л. И. Камынин 


2727.  Приближенные методы математики. Хе рц- 
бергер (Арргохипае шешфо4з ш ша@е- 
шайс$. Нег2Бегрег М.), Ргос. Маё. Асад. 
5с1. (. 5. А., 1953, 39, № 8, 853—860 (англ.) 


Статья посвящена одному частному вопросу 
теории приближенных методов. Пусть функция 
1(х) исследуется при малых х и для ее приближенного 
представления мы ограничиваемся степенями х не 
выше чем п, считая, что более высокими степенями 
х можно пренебречь: 


#(=) = ав Нах + а? +... ах”. (1) 


При установлении правил действий с приближен- 
ными представлениями (1) необходимо предусмот- 
реть, что степени х, большие п, должны всюду 
отбрасываться. Например, если ограничиться ма- 
лыми величинами до третьего порядка, нужно поль- 
зоваться следующей таблицей умножения: 


Гы 
..® 


| х 22 27 
52:23 
СЗО (2) 
3 0.0 
23° 0 0_0 
Матрицы 
40 
ат а 
1 @0 (3) 
а» а: 49 
аз а2 а: 40 


будут давать регулярное представление функций 
{(=) = ао а,х + а.2?- а:23 в том смысле, что 
если {(х) и =(2) есть функции такого вида и #(х) 
есть их произведение (сумма), то матрица (2) для й# 
будет произведением (суммой) матриц (3) для } и 8. 
Такие же матричные представления приведены для 
полиномов двух и трех независимых переменных. 

В статье не указано, в каких случаях может 
быть получена польза в вычислениях при переходе 
от полиномов к представляющим их матрицам. Даны 
два примера приложений к приближенному реше- 
нию уравнений в частных производных. Вычисления 
в них ничем не отличаются от обычных вычислений 
при решении уравнений при помощи отрезков сте- 
пенных рядов. В. И. Крылов 


` 
2728. Применение краковского метода к расче- 
там составов шихт для стекловарения. Я бл - 
ковский, Хабовский (Кгако\мапоме 
оъИстап1е сезбамб\ $2Кагзксв. Та комзкт Т., 
Свафо\зк1 Г..), 32Кю 1 сегапика, 1953, 4, №4, 
114—117 (польск.) 
Для расчета составов шихт приходится решать 
системы линейных уравнений. Предлагаемый авто- 
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рами метод их решения по существу совпадает с 
компактной схемой решения методом исключения, 
отличаясь от нее дополнительной записью некоторых 
промежуточных результатов. В статье применяется 
непривычный способ умножения матриц: столбец 
на столбец («краковский» метод); с обычным спо- 
собом умножения он связан формулой АоВ = В’А. 

В. М. Курочкин 


2729. Алгебраическое решение проблемы анамор- 
фозы функций в инвариантной форме. В иль- 
вер Й. А. Докл. АН СССР,,1953,.90, №1, 
Автор формулирует проблему анаморфозы фупк- 

пии Ё (21, 25, 23) как задачу отыскания по данной 

функции К трех векторов а из уравнения 
О 


(а а а) : 
203 
где каждый из векторов а зависит лишь от пере- 
о 


Е (1) 


менной 5;. 


Рассматривается решение уравнения (1!) в том 


предположении, что вектор а зависит только от пе- 
ч 3 
ременнои 5., а каждый из векторов а. а есть фуик- 
а 


ция пары переменных д и 2», (по терминологии 
автора — задача (5). 

Показывается, что для разрешимости залачи (5) 
достаточно, чтобы при каких-либо фиксированных 


К (; г 
24 (А =1,2,3), для которых АЕ 0, выполнялись 
условия 


(4) 
(5) 


АЗ =0, 
А =0, А =0. 
т 2 


Если задача (5) разрешима, то условия (4) и (5) 
выполняются при любых г. для которых 413 520. 
Здесь 


А = |а;;|, а; =Е 1 аи  (Ь 1 =1,2, 3,4), 
а 
жа |, а=Еи и (Кое, 759223); 


причем символическая операция («дифференцирова- 
ние») Ё,к означает замену в выражении № перемен- 
1 


пой 2; некоторой переменной аа 


;; А: — минор опре- 
делителя 24”*. 

Указанные условия (5) являются обобщениями 
на более широкий класс функций тех условий, ко- 
торые были даны Келлогом (Кеос О. р., 2. Ма. опа 
Рвуз., 1914,63) при решении задачи анаморфозы 
аналитического уравнения Ё(21, 2., 2.\ = 0. 

Указывается способ отыскания через мипоры 


определителей (4), (5) таких векторов «а ‚что уравне- 
т 
2 Я 


0 
Шов р 
Г = 0: смысл выражения «равносильно» в работе не 
уточнен. Способ отыскания векторов а (а не о), 


будет равносильно уравнению 


ние ( 


1 1 
решающих задачу (5), а также векторов ав проб- 
1 


леме анаморфозы функции автором не указан. 


2730 


Даны соответствующие обобщения на случай функ- 
ции М > 3 переменных. 

Алгебраический метод, примененный автором, 
дает возможность не налагать особых теоретико- 

ункциональных требовапий на рассматриваемую 
ункцию, как это имеет место также и в работах 
Дюнорка (Ри, огеа Е., С. г. Аса4. зс1., 1898, 127, 
262—268) и П. В. Николаева (Докл. АН СССР, 1949, 
67, №3. 421—423). Векторные формулировки позво- 
ляют вести изложение в более компактной форме, 
чем обычно. 

Приведена теорема о принципе инвариантности 
формы указанных решений, заключающемся в том, 
что эти решения сохраняют силу, если под символи- 
ческими производными или дифференциалами (вве- 
денными автором) понимать обычные, и обратно. 
Все утверждения приведены без доказательств. 

П. В. Николаев 


2730. Треугольная логарифмическая сетка для 
вычисления толщины покрытия. Керри 
(Тиапои[аг |орагИ ше пеё Юг {Фе са|еаНоп 
о! р!аНае ИсКпеззез. Сиггу ФБ.  В.), Ме 


ЕИизВ ао, 1953, 51, №4, 79—81 (англ.) 

Толщина 4 защитного покрытия определяется по 
формуле 4 = р/рьа, где р — разность веса изделия 
до и после покрытия, р, — удельный вес материала, 
9 — площадь покрытия. Описана номограмма, даю- 
щая Я в тысячных долях дюйма по данным значе- 
ниям р в миллиграммах ид в кв. дюймах для всех 
обычно используемых для покрытия металлов, так 
что знания удельного веса не требуется. 

Номограмма состоит из квадратной полулогариф- 
мической сетки со стороной 15 дюймов и соединенно- 
го с ней равностороннего треугольника высотой 
15 дюймов, содержащего двойную логарифмическую 
сетку из прямых, параллельных двум сторонам 
треугольника. Внутри квадрата проведены парал- 
лельно его диагонали прямые, соответствующие 
разным металлам. Вес р берется по стороне квадрата, 
содержащей логарифмическую шкалу с метками от 
1 до 1000, площадь 4 — на одной стороне треуголь- 
ника (логарифмическая шкала с метками от 0,1 до 
100), толщина 4 отсчитывается по другой его стороне 
(такая же логарифмическая шкала). Номограмма 
дает результаты с двумя значащими цифрами, что 
достаточно для практических целей. 

В. М. Брадис 


2731. Номограмма для определения объема дре- 
весины. Люнцман (Мотооташш 2аг Везит- 
шипа ег Но|2таззе. Гипзшапт К.), 1. 


УуеШотзбунизев., 1953, 16, № 2, ВеПаве (нем.) 


Приводится составная сетчатая номограмма для 
определения объема древесины, построенная для 


формулы 
— и, 2 
ИИ ы И 
е 
где й — средняя высота дерева, 4 — диаметр на вы- 


соте груди, е—среднее расстояние между деревьями, 
{ — число из приложенной таблицы. 
Г. С. Хованский 


2732. Некоторые простые номограммы для при- 
менения сопротивлений с отрицательным тем- 
пературным коэффициентом. Сюше (Оие!диез 
афадиез з1тр1е$ ропг и заНоп дез (Вегиизвапсев. 
рисвев ..), Мозигез еб сопиб]е шацяхг., 1953, 
18, № 195, 445—449 (франц.) 
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Подробно излагается методика построения сет- 
чатых номограмм (абаков Декарта) для формул, наи- 
более употребительных при применениях сопро- 
тивлений с огрицательным температурным коэффи- 
циентом. Многочисленные примеры таких примене- 
ний приведевы в двух предыдущих статьях автора 
(№опуей Тьеш-СЬ:, Зиасвеё Ф., Мезитез ей сот е 
4изг., 1952, зер{.—0с%.; ЗисНей Т., Мезигез её сопё- 
г0]е ш4изйг., 1953, ауг.). Г. Е. Джемс-Леви 


2733. Номограмма для определения температуры 
обмотки по сопротивлениям. Отто (Мошовташта 
таг ЕттИЙчио 4ег УскТапвяетрегаииг аи$ 
У/1аегзбапазтеВ мегеп. Оо “А 95 
Еекго{есвю к, 1953, 7, № 3, 119—121: (нем.) 
Приводится транспарантная номограмма, построен- 

ная для формулы 

В, 235%, 


А 
В, 235 +1 Ву 
где В, — сопротивление обмотки в нагретом состоя- 


нии, Ву, — сопротивление обмотки в холодном ©0С- 
тоянии, & т. температура при измерении сопротив- 


ления обмотки в холодном состоянии, а = темпера- 


тура нагретой обмотки. 

Номограмма построена по принципу подобных 
треугольников. Переменные В и В, представлены 
равномерными шкалами на линейке-транспаранте, пе- 
ременные „ив, — семействами параллельных пря- 


мых на основной плоскости. Г. С. Хованский 


2734. К определению наиболее экономичной 
толщины теплоизоляционных труб. Бём (7ог 
ВезИишшийе ег ми{5сва_Псв$еп Гиске уоп 
ВопгаЪа:’ ттилоеп. Воевш .У.), Епеголе 
(Мирсвеп), 1953, 5, № 5, 138—141 (англ.) 
Статья является переработавным переводом рабо- 

ты Бёема «Га Ч6егтшамоп @4е Г’6ралззеиг 1а раз 

бсопош14ае 4’ип са1огИибе» (Зсп\е!2. В. г Не1- 

2002 ипа ГаЙипе, 1951, 78, 100—104; 1952, 79, 55). 

Разработана номограмма для определения экономич- 

ной толщины теплоизоляционных труб. Номограмма 

построена для формулы 
(25 + 1) [1 (25 + 0? [а (4 + 1) + П =2В 


и состоит из параллельных шкал х и ВБ и криво- 
линейной шкалы для 4. Величины х,.А и В следую- 
щим образом зависят от исходных величин: 


^97С 
фе 0. 1 РВ 
0 `, ? 0’ а , 
та; рРу 
где е, — экономичная толщина теплоизоляционного 
слоя; 4; — внутренний диаметр теплоизоляционного 
слоя; Х — коэффициент теплопроводности изолятора; 


9 — падение температуры при переходе через слой; 
7 — число эксплуатационных часов в году; С — стои- 


Р 
мость 10° ккал; Р., ; — некоторые экономические ха- 
р’ 
рактеристики. Г. С. Хованский 
2735. Номограмма к изготовлению раствора суль- 
фата аммония определенной концентрации. 


Бреннер- Хольцах, Штеэлин (№- 
шосташт таг НегэеПипя уоп Ашштопйиитзи На&- 
165 ипсеп уУоп  БезИшийешт За сипозота4 . 


Вы 
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Вгеппег- Но] засВ О |ра, $ аеъе!1п 
М.), Неу. рьуз10]. её рвагтасо|. асйа, 1953, и. 
№ 2, 212—215 (нем.) 

Приводятся две номограммы из выравненных 
точек с тремя прямолинейными шкалами, из ко- 
торых две параллельны. Номограммы позволяют 
определить количество соли, которое следует до- 
бавить в раствор начальной концентрации, чтобы 
получить раствор заданной концентрации. Одна 
из номограмм построена для (0°, другая — для 20°, 

Номограммы построены по формуле 
"С (5541 — $143) 


М == — 
а; — С 53 
где У, — начальный объем раствора (в 4), Се — ко- 
личество соли в насыщенном растворе (в г), $1, 55 — 
начальная и конечная степени насыщения (под 
степенью насыщения раствора понимается отно- 
шение количества соли в растворе к количеству 
соли в насыщенном растворе такого же объема), 
4,, 4, — начальная и конечная плотности раствора. 
Г. С. Хованский 


2736. Прямой номографичеекий метод для реше- 
ния уравнений момента устойчивого равновесия. 
Рилли (А @1тесь пошостарье шешо@ Гог 
Зоя ПазВ еда гии едааНопз. Ве 1уР.М..), 
Ре!го|. Вейиег, 1953, 32, № 3, 119—122 (англ.) 
Приводятся номограммы для решения несколь- 

ких уравнений: 

2 2, 


т 
КАИ еек Зи дря 


вывод которых изложен в предыдущей работе автора 
(Реёго1. Вейпег, 1951, 30, №7, 132). 


Г. Е. Джемс-Леви 
2737 К. Курс прикладной математики повышен- 
ного типа. Лам (А4дуапсед [еуе! аррИед 


шатетайсз. Гашье С. С., рр. ХПА19, 
Епо15В Ошгуег$!ез Ртезз, 1А4., Гопдоп, 1953, 
25 $.), Срешаягу ап шаиз ту, 1953, № 39, 1014 
(библ.) 


2738 &. Прикладной анализ. Ч. 2. Кунцман 
(Апа!узе аррИчиёе, 2 рагИе. К ип 2 шапп 
Г.. рр. 373, 77 Во., 15 г6. ЫЫ., Сегиге де Росп- 
тшещайоп ОшуегзИа1те, Раг1з, 1953, 1300 [ШТ.), 
Апп. (6/6сотшип., 1953, 8, № 8—9, А581 (библ.) 


2739 РЕП. Вычислительные методы в квантовой 
механике. Ч. Г. Флюгге, Маршалл 
(Веспешшео4еп 4ег ОпцашептесвашК. Рагё [. 
носок, Матёна11 НН, спа еа., 

УП 1-+- 272, брипсег-Уегае, ВегИп, 1952, 
29.80 4оП.) [Рецензия: Блэкман (В]асКшап 
М.), Ргос. Рвуз. $0с., 1953, Абб, №7, 669 (англ.)] 


ВЫЧИСЛИТЕЛЬНЫЕ МАШИНЫ 


2745. «Мертвые» программы для автоматических 
вычислительных машин © магнитным бараба- 
ном. Пул (Пеа ргостатшез Юг а шарпейс 
дгиш ащюощайс сотрщег. Рое]1 У\. В. уап 
4ег), Арр!|. Зс1епь. Вез., 1953, ВЗ, № 3, 190— 
198 (англ. 


Вычислительные машины и математические 


приборы 2745 


2740 РЕП. Вычислительные методы в технике. 
Сальвадори, ‹ Барон (Мишемса! ше- 
1043 т епотесгио. За | уадог{! Магто С., 
Вагоп Ме] ута Г., рр. 258, РгепИиее-Най, 
Гпс., Мех УогК, 1952, 6.65 ФН.) [Репензия: Х и г- 
гине (Нео Твошаз$ У.), Еесгошез, 1953, 
26, №5, 397—399 (англ.)] 


ТАБЛИЦЫ 
2741. Два неэлементарных  пнтеграла. Кор- 
рингтон (Тмо  поп-@етешату деЙпце 


1п6есга|$. Согг1пофоп М. 5.), Ма. Та ез 
ап4 о(пег А19$ Сошриб., 1953, 7, № 42, 129—130 


(англ.) 

Интегралы 
х х 
\ Ра, | 72 
0 0 


вычисляются при помощи таблиц неполной гамма- 

функции. Приведены таблицы для х=0,1; 0,2: ...; 1,0 

с восемью десятичными знаками после запятой. 
М.Л. Бродский 


Смитсоновские таблицы эллиптических функ- 
ций. Спенсли, Спенсли [Поправка к 
книге]. (ЗшИВзошап еШрис Ё№псопз (аЫез. 
Зрепсе1еу С. У\., Зрепсе1еу В. М.., 
ра. № 3863, Уаз шебоп, 1947), Ма. Та ез 
ап4 оВег А! Сотриб., 1953, 7, № 42, 106—107 
(англ.) 

Указывается, что целый столбец Е(ф, К) для 

9 = 18° вычислен в смитсоновских таблицах не- 

верно. Приводится исправление. 


2743 В. Таблицы многочленов Чебышева 5„ (52) 
и С„(%), п=2 (1) 12, ж=0 (001) 2 (ТаШез о! Све- 
ЪузВеу ро!упопиа1з $„(т) ап@ С» (2), п=2 (1) 12, 
х =0 (001) 2. МаМопа| Витеаа о! З4апдаг@$, Ар- 
рНеда Машешайсз. Зег. 9, рр. 161, Соуегптепе 
Решиос О{Шсе, \Уазьшоюп, 1953, 1.75 до1.), Атег. 
Маш. Моп\Му, 1953, 60, № 7, 489 (библ.) 


2742. 


2744 К. Таблица функций Бесселя — Клиффорда 
порядков 0 и 1 (ТаЫе оЁ Веззе! — СИНога Гшпе- 
опз оЁ ог4егз 2его ап@ опе. Ма Йопа! Вагеаа о 
З(апдаг4аз, АррИс4 Ма\етайсз. Зег. 28, рр. 72, 
От4аег гот Соуегишет РгтИпо О1се, Уаз то- 
(оп, 1953, 45 с.), Ашег. Ма. МопёЩу, 1953, 
60, № 7, 489. (библ.) 


См. также: 2473, 2570, 2588, 2589, 2592, 2603, 
2628, 2653, 2656, 2657, 2665, 2677 


И МАТЕМАТИЧЕСКИЕ ПРИБОРЫ 


Предлагается использовать часть запоминающего 
устройства вычислительной машины с магнитным 
барабаном для постоянного хранения часто употреб- 
ляющихся подпрограмм. Эта часть запоминающего. 
устройства называется «мертвой памятью», а под- 
программы, хранящиеся в ней, — «мертвыми под- 


Вы 
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программами». Изучается техника использования 
в машине «мертвых подпрограмм», в частности 


использование переменных команд и команд возвра- 
щения в общую программу. Техника программи- 
рования иллюстрируется на примере машины, 
описанной автором ранее (Арр1. Зс1епё. Вез., 1952, 
В2, 367). Н. П. Жидков 


2746. Техника диагностического программирова- 
ния для машины ИБМ-701. Уолтерс 
(Р1астозИс ргостатицие 4есви14иез Тог Фе 1ВМ 
буре 701 Е.О.Р.М. \\УМа1%егз Г. В.), Сопуеп. 
Вес. 1036. Вадю Епотз, 1953, ч. 7, 55—58 (англ.) 


Излагаются вопросы, связанные с контролем 
работы быстродействующих вычислительных машин 
на опыте эксплуатации машины ИБМ-701 (РЖМат, 
1954, 2375). Для этой цели служат диагностические 
программы, различные проверочные процедуры и 
проверочное оборудование. 

Диагностические программы проверяют все логи- 
ческие операции, выполняемые машиной, и, в слу- 
чае обнаружения ошибки, дают возможность опре- 
делить место неисправности. Рассматриваются об- 
щие вопросы использования таких программ, до- 
стоинства и недостатки электронного проверочного 
оборудования. 

Далее рассматриваются контроль записи на 
магнитных лентах и контроль электростатической 
памяти (на электроннолучевых трубках) и, в част- 
ности, возможность использования памяти машины 
для проверки ее самой, а также методы определения 
места неисправности, затем описываются методы за- 
программированного контроля. На некоторые из ука- 
занных методов приводятся краткие примеры. 

В заключение автор отмечает, что приведенные 
в статье программы с пользой употреблялись для 
проверки машины, однако с накоплением опыта, 
вероятно, будут изменены. Н. П. Трифонов 


2747. Электронная вычислительная машина типа 
409-2 фирмы «Ремингтон Ранд». К роесман 
(Тье Вешшоюп Вапа буре 409-2 аесёгоптлс 
сошрщег. Стозтап Гог!тр Р.), Ргос. 1156. 
Ва41о Епотз, 1953, 41, № 10, 1332—1340 (англ.) 


Электронная вычислительная машина с программ- 
ным управлением «Ремингтон Ранд» типа 409-2 
(см. фото) составлена по блочному принципу. 
В машине принято 40 типовых элементарных опе- 
раций и 6 специальных операций. Кодирование 
команд осуществляется по пятиадресной системе. 
Арифметическое устройство выполнено на электрон- 
ных лампах (триодах). Оперативная (промежуточ- 
ная) память выполнена на реле. 

Ввод данных в машину осуществляется с пер- 
фокарт. Вывод данных производится на перфокар- 
ты. Постоянные величины вводятся при помощи 
декадных коммутаторов. Машина имеет контроль- 
ное устройство, позволяющее оператору следить за 
ее работой. Работа машины может быть остановлена 
и начата вновь в любое время вычислительного 
цикла. 

Контроль правильности работы машины произ- 
водится автоматически после каждой операции 
методом повторения операции в обратном порядке. 
При правильном вычислительном процессе повероч- 
ный результат будет равен 0, и машина произво- 
дит следующую операцию. Если результат отличен 
от 0, то машина повторяет операцию. 


и математические 


приборы 2748 


Общее число электронных ламп, употребляемых 
в машине, составляет 2604; из них 1128 — газовые 
диоды с холодным катодом. 


Большинство из этих электронных ламп спроек- 
тировано и изготовлено специально для вычисли- 
тельных машин. Общее количество реле, применяе- 
мых в машине, составляет 428. В. С. Митрофанов 


2748. (Схемы, использованные в машинах СЕАК 
и ДИСЕАК. Элбурн, Уитт (Рупаш1е си- 
ста ф (есви1иаез изе4 ш ЗЕАС апа РУЪЗЕАС. 
Е 1 Бопги Вобеге о. ман евата 
Р.), Ргос. 1056. Ва@ю Епотз, 1953, 41, № 10, 
1380—1387 (англ.) 


В построенных Национальным бюро стандартов 
(США) машинах СЕАК (5ЕАС) и ДИСЕАК (О\ ЗЕАС) 
все логические операции выполняются на схемах 
с германиевыми диодами, все временное хранение — 
на электрических линиях задержки и усиление— 
на электронных лампах. При конструировании при- 
менен блочный принцип. Стандартный ламповый 
блок включает в себя импульсный усилитель с транс- 
форматорной нагрузкой на лампе 6А № и несколько 
дешифраторов типа «И» и «ИЛИ» на германиевых 
диодах. Такой блок может служить динамическим 
триггером, если выход его через линию задержки и 
дешифратор подать обратно на вход. Группа бло- 
ков, соединенных последовательно через линии 
задержки, образует однокодовый регистр, который 
может сдвигать коды, выбирать их из запоминаю- 
щего устройства, а также выдавать их в него посло- 
довательно либо параллельно. Стандартная линия 
задержки имеет волновое сопротивление 1350 ом 
и задержку 0,25 сек. Стандартный блок линий 
задержки имеет одну секцию на 0,75 сек и 12 сек- 
ций по 0,25 шсек. 

Описаны конструктивные особенности линий 
задержки и их работа. Рассматривается работа 
импульсного усилителя с трансформаторной нагруз- 
кой. Приведены параметры трансформаторов, свойст- 
ва их ферритовых сердечников, схема сдвигающего 
регистра, собранного на стандартных ламповых 
блоках, а также характеристики лампы 6А М5. 

Л: С. Легезо 


58 — 


2149 


Вычислительные машины и 


2149. Вычислительная машина за 62500 долларов 
(«С1апё Вташ» {ог 62500 4оП.), Техё. Уома, 
1953, 103, № 3, 248 (англ.) 


Компания «Электроник Компьютор Корпорейшн» 
выпустила в продажу новую вычислительную ма- 
шину ЭЛЕКОМ-100 (РЖМат, 1954, 1857—1859), 
которая имеет управляемый объем памяти на 102 400 
девятизначных кодов и может решить 10-значную 
математическую задачу за 3 мсек. Эта вычисли- 
тельная машина имеет относительно небольшие раз- 
меры. Цена ее 62 500 долларов. Она состоит из трех 
блоков: пульта управления в виде обычного письмен- 
ного стола, за которым сидит оператор, блока за- 
поминающего устройства с магнитным барабаном и 
собственно вычислительной машины, которая раз- 
мещена в пяти стальных шкафах, соединенных в 
полукруг. Машина работает на переменном токе 
120 в; ее можно легко передвигать, так как блоки 
установлены на роликах. 


2750. Установка двух новых электронных вычис- 
лительных машин (Т\о пем 11-юп еесёгоп1с 
са]си]абогс...), \УУезегпи Ау1ав., 1953, 33, № 5, 
8 (англ.) 

Две новые электронные вычислительные машины 
ИБМ будут в ближайшее время установлены фир- 
мой «Дуглас» (Роа]аз А1штсга Со.) на ее заводах 
в Санта-Моника и в Эль-Сегундо. Арендная плата 
составляет 15 000 долларов за каждую машину 
в месяц. 


2751. Новая вычислительная машина (А пех 
сотрщег), Зсвоо| $с1. ап Ма., 1953, 53, № 4, 
318 (англ.) 


См. РЖМат, 1954, 1842, 1843. 


2752. Дискуссия 0б электронных вычислитель- 
ных машинах на заседании Лондонского отделе- 
ния Британского института радиоинженеров 5-го 
ноября 1952 г. (01501153101 оп «Е]есёгоп1е сошри- 
{етз». Топ4доп ЗесМоп шееЙпо, 5-№ НоуешЬег 
1952), 7. Вти. ша Вад Епотз, 1953, 13, № 2, 
110—112 (англ.) 


Краткое содержание выступлений на дискуссии 
по поводу доклада Бутса (Воо А. О.) — руково- 
дителя работ по проектированию и постройке элект- 
ронной вычислительной машины в Биркбек-колледже 
(ВткЪеск СоЦере Е]есёготе Сошршег Рго]ес). 

Приведены некоторые эксплуатационные показа- 
тели вычислительной машины АКЕ (АСЕ) Националь- 
ной физической лаборатории (Англия), схема усилите- 
ля постоянного тока и клапана на последовательно 
соединенных двойных триодах, использованных В 
машине. Машина АКЕ (РЖ Мат, 1924, 2408, 2416) на- 
ходится в эксплуатации с начала 1952 г. В ней насчи- 
тывается 1095 электронных ламп, 42 тиратрона, 300 
кристаллических диодов и 10 000 других деталей. За 
1800 час. работы вышло из строя 132 лампы, 21 ти- 
ратрон, 27 диодов и 107 других деталей (в том числе 
13 конденсаторов и 66 непроволочных сопротивле- 
ний). 
Указано, что вычислительная машина Биркбек- 
колледжа имеет около 400 ламп. Схемы в машине 
рассчитаны на широкий разброс параметров ламп. 
За первые четыре месяца работы вышли из строя две 
лампы из-за пробоя подогревателя на катод. 

Автор доклада утверждает, что число ламп в ма- 
шине Биркбек-колледжа в два раза меньше по срав- 
нению с аналогичными ей машинами и что частью 


математические приборы 2754 


это достигнуто за счет логического метода синтеза 
схем, изложенного в его докладе. Текст доклада 
опубликован (Воо№ А. О., 1 Вгё. ша Ва@1о 
Епотз, 1952, 12, № 12, 587—594). Н.Я. Матютин 


2753. Применение электронных схем в быстродей- 
ствующих цифровых машинах. Бланден, 
Кит, Спиди (Тье аррИсаМоп о{ еесётотис 
{еси диез (0 Шов зреед 41еИа| сотрибогз. 
В1и0 бет У. В., Ке16Ь В. 7., Зрееду 
С. В.), Т. ша Епртз, АизгаНа, 1953, 25, № 12, 
11—18 (англ.) 


Приводится краткая классификация машин по 
принципу действия и системам представления чисел. 

Описывается принцип действия последователь- 
ной двоичной электронной вычислительной машины 
и ее основных узлов. 

Рассматриваются применяющиеся в настоящее 
время запоминающие устройства: 1) триггерная 
ячейка, 2) устройство на электроннолучевых труб- 
ках, 3) устройство на магнитном барабане, 4) устрой- 
ство на акустических линиях задержки. 

Описаны элементарные счетные схемы, приме- 
няющиеся в быстродействующих машинах. 

Н. Я. Матюхин 


2754. Запоминающее устройство на 10000 фер- 
ритовых сердечниках. Райхм&н (А шупаы 
шаспейс-соге шайлх шетоту. Ва] с шап 
Тап А.), Ргос. Тпзё. Ва@д1о Епотз, 1953, 441, 
№ 10, 1407—1421 (англ.) 

Устройство использует в качестве запоминаю- 
щих элементов ферритовые сердечники с прямо- 
угольной гистерезисной петлей (фиг. 1). Устрой- 


ство состоит из 10 000 сердечников, которые имеют 
форму тороидов с внешним диаметром 1,37 мм, 
внутренним диаметром 0,86 мм и высотой 0,41 мм. 
Сердечники прессуются и затем отбираются на 
специальном испытательном стенде. Все 10 000 сер- 
дечников занимают площадь 25,4 Х 25,4 см. Насы- 
щением сердечника в одном направлении произво- 
дится гапись «1», насыщением в обратном — «0». 
При считывании «1» сердечник перемагничивается, 
так что необходима перезапись. Устройство рабо- 
тает на принципе совпадения токов (только при 
наличии токов в двух обмотках сердечника проис- 
ходит считывание или запись информаций). 

Для насыщения сердечника требуется 1,1 ампер 
витка и энергия 5.108 дж. Для питания всех сер- 
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дечников импульсами тока необходимо 400 электрон- 
ных ламп с током 550 ма на каждую. При примене- 
нии магнитных переключателей число ламп сни: 
жается до 40 © током 275 ма на каждую. 
Магнитный переключатель имеет 10 сердечни- 
ков из молибденового пермаллоя. Внешнии диаметр 
сердечника 8 мм, внутренний 4,8 мм, ширина пер- 
маллосвой ленты 3,2 мм, толщина около 5 п. 
Магнитный переключатель работает по такому 
же принципу совпадения токов, как и запоминаю- 
щее устройство. 
Рассматриваются два метода записи и чтения: 
лучший из них дает отношение полезного сигнала 
к помехе, равное 25 : 1. На выбор и восстановление 
прежнего состояния элемента запоминающего 
устройства необходимо время 12,5 исек. Указывают- 
ся пути уменьшения времени выбора. При измене- 
нии системы управления имеется возможность вы- 
бора нескольких элементов одновременно. Описы- 
вается конструкция устройства. Приводятся блок- 
схема вспомогательного устройства управления и 
результаты испытания запоминающего устроиства. 
На фиг. 2 изображена часть запоминающего устрои- 


и 
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Рассматриваются принципы построения запоми- 
нающего устрой“тва с использованием ферритовых 
сердечников при параллельном способе считывания 
и записи чисел. Запоминающее устройство выпол» 
няется в виде ряда сеток, построенных на феррито- 
вых сордечниках, причем количество сеток соответ- 
стьует числу двои®ных рязрядов, принятому для дан- 
ной машины. Каждая сетка содержит определенное 
количество горизонтальных и вертикальных шин, 
на пересечении которых располагаются сердечники, 
имеющие по три обмотки: две входные и одну вы- 
ходную. Входные обмотки каждого сердечника 
связаны с соответствующими горизонтальной и 
вертикальной шинами. Выходные обмотки сердеч- 
ников каждой сетки объединяются. Е 

Операция считывания кода чисел осуществляется 
параллельно путем подази на одну вертикальную 
и одну горизонтальную шины всех разрядов двух 
импульсов совпадения отрицательной полярности. 
В тех сердечниках, где находился код «1», в резуль- 
тате подачи импульсов считывания произоидет 
изменение магнитного потока, вследствие чего в вы- 
ходных, обмотках наводится ток. 

Импульсы, снимаемые с выходных 
обмоток, поступают в определенные 
триггеры регистра, с которого число по- 
ступает в дальнейшем в арифметичес- 
кое устройство. 

Импульсы совпадения выдаются с 
горизонтального и вертикального дешиф- 
раторов, также построенных на сердеч- 
никах и выбирающих числа в зависимо- 


Фиг. 2 


ства, 
де, в 
показана 


сфотографированная в увеличенном 
правом нижнем углу для 
спичечная головка. 

В. В. Карибский, `К. К. Чиркова 


ви- 
сравнения 


2755. Применение ферритовых сердечников уве- 
личивает скорость вычисления на цифровых 


вычислительных машинах. Браун, Ал- 
берс- Шонберг (КегтИез эреед 12а] 
сошрщегз. Вгомпт Рау а В., А]1Ъегз- 
ЗВоепЬеги Егпзи) Е|есётоп4сз, 41953, 


26, №4, 146—149 (англ.) 


сти от кода адресов, устанавливаемых. 
на них. Запись чисел происходит путем 
подачи на выбранные шины импульсов. 
совпадения положительной полярности. 

Приводится фотография эксперимен- 
тального устройства из 16 Х 16 сердеч- 
виков и характеристики ферритовых 
сердечников. `В. Н. Аверин. 


2756. Усилитель импульсов на полу- 
проводниковом триоде © внешним 
восстановлением формы импульса. 
Вогелеонг (А {таоз1$юг ршзе 
ашрИйЙег изше ех{егпа| гесепегаИоп. 
Уобе 3:0 6-7. НВ вЕО 
Ва4ю Епстз, 1953, 41, № 10, 1444— 
1450 (англ.) 


7 
Усилитель использует полупровод- 
никовый триод с точечными “контактами 
и предназначен для работы при основ- 
ной частоте повторения импульсов 
3 Мгц. На дополнительный вход усилите- 
ля подается синхронизирующее синусои- 


дальное напряжение с амплитудой 75 и частотой 


3 Мгц. Диодная схема, имеющаяся на входе, и це- 
почка обратной связи выполнены так, чтобы при 
условии, что входной сигнал начинается несколько 
раньше положительной полуволвы синхронизирую- 
щего напряжения, момент начала выходного им- 
пульса, его форма и длительность зависели только. 
от синхронизирующего напряжения; длительность 
выходного импульса при этом 0,17 сек. 

Режим полупроводникового триода выбран в с0- 
ответствии с приведенными вольт-ямперными харак- 
теристиками с таким расчетом, чтобы величина тока 
коллектора не заходила далеко в область насыщения, 


бое 
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что предотвращает расширение импульса из-за 
накопления «дырок». 

Входное сопротивление усилителя нелинейно. 
При напряжении на входе 4 в ток, потребляемый 
входной цепью, составляет 6,5 ма. 

Для согласования выхода усилителя с нагрузкой 
применяется трансформаторная связь. Усилитель 
‘удовлетворительно работает на линейную нагрузку 
с сопротивлением 500 ом или на соединенные парал- 
лельно входы четырех аналогичных усилителей. 
При надлежащем выборе параметров трансформатор 
обеспечивает также восстановление постоянной со- 
ставляющей. 

Мощность, потребляемая усилителем от источ- 
ника синхронизирующего напряжения, около 
12 мвт. От источника постоянного напряжения 
—18 в, питающего цепь коллектора, полупровод- 
никовым триодом потребляется не более 50 мет; 
в других элементах схемы рассеивается мощность 
около 25 мет, потребляемая от источников постоян- 
ных напряжений —66, —1в, —0,5 6, +3 в. 

Схема усилителя может быть выполнена в двух 
вариантах. Время нарастания импульса во втором 
варианте меньше, чем в первом. Если, однако, 
вместо синусоидального напряжения использовать 
для синхронизации прямоугольные импульсы, раз- 
ница между тем и другим вариантом исчезает. В рас- 
четах времени нарастания импульса учтено только 
изменение взаимного импеданца полупроводниково- 
го триода в зависимости от частоты, причем полу- 
проводниковый триод для расчета был заменен 
Т-образной схемой замещения. Индуктивности и 
емкости, имеющиеся в схеме, а также паразвитные 
емкости кристалла из расчетов исключены. 

М. А. Карцев 


2757. Британская промышленная ярмарка. Фир- 
ма «Ферранти» (ВтИлзВ 1ш4изЫлез Ёаат. Ееггапи, 
164.), Епошеег, 1953, 195, № 5076, 659 (англ.) 
Фирма «Ферранти» выставила  считывающее 

устройство, предназначенное для работы с электрон- 

ными вычислительными машинами. Скорость счи- 
тывания до 200 знаков в 1 сек. Лента передвигается 
скачкообразно при помощи электромеханического 
устройства. Считывание производится фотоэлектри- 
ческим методом, параллельно с нескольких дорожек 

(с пяти или семи). Выходные данные получаются 

в виде электрических импульсов с амплитудой от 

0 но 20:8. . 
Считывающее устройство имеет размеры 300 Х 

Х 230 Х 215 мм и вес 12,6 кг. Приведена фотогра- 

фия. Е. А. Волков 


2758. Считывающее устройство для вычислитель- 
ных машин © прерывистым движением ленты. 
-Уэлби (ПиегиШеп ее —сотрийег царе 
теадег. \Уе1Ъу В. С.), Еесётотсз, 1953, 26, 
№ 2, 115—117 (англ.) 

Дается подробное описание считывающего устрой- 
ства для перфоленты фирмы «Ферранти» (см. реф. 
2757). Приводятся схемы электромеханичес- 
кой системы, приводящей в движение ленту, элект- 
ронной части управления этой системой, фотоэлект- 
рической и оптической систем считывания. 

Для продвижения и остановки ленты исполь- 
зуются электромагнитная муфта и тормоз. За счет 
малой инерции подвижных частей обеспечен прак- 
тический мгновенный набор скорости или остановка 
ленты. Для сообщения остановленной ленте мак- 
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симальной скорости, продвижения ее на один шаг- 
остановки ленты и считывания требуется 6 мсек, 
Управление пуском и остановкой осуществляется 
при помощи триггера, указывающего, какую из 


этих операций выполнять, и сигналов, полу- 
чаемых от фотоэлемента, расположенного под 
ведущими отверстиями перфоленты. Даны три 


Е общий вид считывающего устройства, 
отоэлектрическая система и электромеханическая 
система передвижения ленты. 

Считывающее устройство «Ферранти» предна- 
значено для вычислительной машины той же фир- 
мы, однако оно может быть использовано и для дру- 
гих цифровых вычислительных машин. 

Е. А. Волков, Н. Я. Матюхин 


2759. Интерес к устройству ввода © перфоленты 
английской вычислительной машины (]пбегезв 
ш ЬтизВ сошршег фаре геа4ег), Масв. Шоуа 
Оуегзеаз Е4., 1953, 25, № 9, 138 (англ.) 


Отмечается публикация в журнале Еесёгоп!св 
статьи, дающей описание считывающего устрой- 
ства «Ферранти» (см. реф. 2757). . Р.М. 


2760. Выставка приборов. Фирма «Ферранти» 
(Тозёбгатепе ехВ 11 оп.— Еетгапй, 1/64.), ест. 
Т., 1953, 150, № 26, 2282 (англ.} 


В отчете о второй британской выставке прибор- 
ной промышленности в Лондоне 30 июня — 11 июля 
1953 г. указывается, что фирма «Ферранти» среди 
других приборов экспонировала оборудование элект- 
ронных вычислительных машин (пульт управления 
и быстродействующее читающее устройство, см. 
реф. 2757), а также модель полной машины. 


2761.  Высокостабильный источник питания для 
вычислительных машин (Ргес1з10п ро\жег Юг 
сотршегз), Ау!аб. \еек, 1953, 58, № 2, 56 (англ.) 


Сообщение фирмы «Инэт» (Тпеф, Тшс.) о выпуске 
мощного высокостабильного источника питания для 
вычислительных машин. Стабильность выходного 
напряжения 0,15% при изменении нагрузки от 
нуля до максимальной и при изменении напряжения 
питающей сети +10%. Динамическая стабильность 
напряжения в зависимости от колебаний тока на- 
грузки и питающего напряжения не ниже 0,2%. 
Фон переменного тока не выше 0,5%. Стабилизация 
напряжения осуществляется магнитным усилителем. 
с селеновыми выпрямителями. Отсутствие электрон- 
ных ламп, тиратронов и т. п. позволило повысить 
к. п. д. выпрямителя до 75% и значительно увели- 
чить его надежность. Наличие специальной схемы 
для мгновенного динамического регулирования обе- 
спечило отсутствие выбросов выходного напряже- 
ния при резких колебаниях напряжения сети или 
тока нагрузки. Выпрямители выпускаются на вы- 
прямленные токи от бадо 200 а и напряжения от бв 
до 500 в. Н. Я. Матюхин 


2762. Стабильный источник питания для вычие- 
лительных машин (Ргес1з1оп ро\ег зарр1у Гог 
сотршегз, ес), Гтзгашепз, 1953, 26, № 2, 226 
(англ.) 


См. реф. 2761. Приведено фото. 


2763. Пентод © резкой отсечкой (ЗВагр сиюй 
решю4ае), Вад ап4 Т@еу. Мемз, 1953, 49, № 4, 
27 (англ.) 
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Сообщение фирмы «Сильвания» (Зууаша Е]ес{- 
т1с Рго4ис4$ шс.) о выпуске пентодов © резкой 
отсечкой типа 6145, частично предназначенных 
для использования в электронных вычислительных 
машинах. 

Пентод обладает высоким анодным током при 
нулевом смещении, малыми междуэлектродными 
емкостями, стабильностью характеристик и требует 
низких питающих напряжений. . Я. Матюхин 


2764. Диоды, компаупдированные под вакуумом 
(Уаспит-Ниргеопа(еа 4104сз), ТУ ап Ва41ю 
Епепо, 1953, 23, № 3, 6 (англ.) 


2765. Двойные триоды для вычислительных ма- 
шин ИБМ (Туш итю4ез Юг 13М сотршегз), 
Ва410 апа Тееу. Мемз, 1953, 49, № 6, 30 (авгл.) 
Сообщается о широком использовании в вычис- 

лительных машинах фирмы «ИБМ» (1ВМ) двойных 

триодов с малым внутренним сопротивлением типа 

СТ.-5:65 фирмы «Дженерал Электрик» (Сепега1 

Е]еси“с). Триоды 5965 составляют около двух тре- 

тей общего количества ламп в вычислительной 

машине ИБМ-701 (РАЖМат, 1954, 1853—1856). 

Н. Я. Матюхин 


2766. Пути дальнейшего развития вычислитель- 
ных машин. Беркли (Ауепасз Гог йцаге 4е- 
уе!ортеп($ т сошри шо шасв тегу. ВегКке|еу 
аще ©.) Сотри(ет$ ап@ Ащюота- 
Цой, 1953, 2, № 3, 19—20 (англ.) 

В краткой заметке перечисляется ряд наиболее 
сушествепиых, по миению автора, направлений даль- 
нсеишего развития вычислительных машин: 

1) Дальнейшая разработка конструкций цифро- 
вых машии, являющихся одновременно моделирую- 
щими устроиствами. 

2) Развитие новых типов запоминающих 
устройств и, в частности, устройств, использую- 
щих для запоминания цифр полупроводниковые 
триоды и магнитные сердечники. 

3) Разработка методов осуществления програм- 
мирования самими вычислительными машинами. 

4) Расширение области применения вычисли- 
тельных машин и, в частности, использование их 
для переводов с одного языка на другой, для реше- 
ния логических задач и т. п. 

5) Разработка методов имитации поведения жи- 
вотных при помощи вычислительных автоматов. 
Например, разрешение задачи «восприятия» и «раз- 
личения» букв и цифр. 

Автор считает наиболее важным последнее из 
перечисленных направлений, т. е. комбинирование 
вычислительной машины с автоматом, выполняю- 
щим определенные действия. 

Заметка не содержит научного обоснования да- 
ваемого прогноза направлений дальнейшего разви- 
тия вычислительных машин, а лишь ставит перед 
коиструкторами вычислительных машин проблемы, 


часть которых продиктована «кибернетическими» 
интересами автора. В. И. Шестаков 
2767. 


‚ Управление в цифровых машинах. Стерн- 
лайт (Сопго] ш @еНа| сотарибегв. 5 бегп- 
1 18 ва Рау! 4), Тесвп. Е пох Межз, 1953, 34, 
№ 8, 36—37 (англ.) 

Приводятся краткие сведения о принципах 


управления цифровыми вычислительными машина- 
ми и о назначении команд. 
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Кратко обсуждается вопрос о возможностях 
использования цифровых машин для автоматизации 
производственных процессов, для диспетчерской 


службы на воздушных линиях и т. Д. 
ы Н. Я. Матюхин 


2768. Электронный переводчик (писгреме ФЛесёто- 
п149ае), Наш-раеиг, 1958, 29, № 939, 4 
(франц.) 


Сообщение о разработке в Калифорнийском уни- 
верситете в Лос-Анжелосе проекта электронной ма- 
шины для перевода с одного языка на другой (см. 
РЖМат, 1954, 2394). 


2769. Отчеты составляются с поразительной быс- 
тротой (Мапаретепть герогёз аё е]есёгоп1е зрее4), 
Важау Аре, 1953, 134, № 20, 73 (англ.) 
Сообщение о том, что электронная сортировка 

«Ремингтон Ранд» работает со скоростью 800 кар- 

точек в 1 мин. Приведена фотография. 


2770. Летняя школа по автоматическим вычиеле- 
ниям в Нембридже (СашЬт14се зишшег $сВоо] 
ш ашюошайс сотрийс), Шестое Е пвп, 1953, 
25, № 305, 305 (англ.) 

В математической лаборатории Кембриджского 
упиверситета в сентябре 1953 г. работала летняя 
школа по программированию. 


2711. Гармонический анализатор. Мак- До- 
нал (А Гоимег апа[у2ег. Мс опа] Е. Т.), 
Веу. 5с1епё. [пзгит., 1953, 24, № 4, 2172—2176 
(англ.) 

Прибор был построен для гармонического ана- 
лиза процессов при сейсмической разведке нефти. 
Анализируемая функция записывается при по- 
мощи специального осциллографа на пленку не 

в виде линии, а так, что функция определяется гра- 

ницей между светлой и темной областями. При 

анализе свет от лампы проходит через систему линз, 

а затем пленку и попадает на фотоэлемент. Сила 

света при этом оказывается пропорциональной за- 

писанной функции. Ток от фотоэлемента затем 
усиливается двухкаскадным электронным усили- 
телем с двухтактным выходом и попадает на преци- 
зионный потенциометр, движок которого движется 
по закону синуса или косинуса синхронно с враще- 
нием пленки. Частота определяется заданным отно- 
шением передач коробки скоростей. Интегрирование 
произведения происходит при помощи электромеха- 
нического интегратора с электродвигателем и тахо- 
генератором с обратной связью. Пуск и остановка 
интегратора производятся автоматически электрон- 
ной схемой, запускаемой от отметок на пленке. 

Точность анализа прямоугольного импульса 0,2% 

от максимальной амплитуды. Н. В. Корольков 


2772. Интегрирование продолжительных процес- 
сов при помощи электроннолампового интег- 
ратора. Лос (Пцестасе 46е иуайс1св ргаЪёва 
еектопкоуут пиестаюотет. Гооз Вадо1{ 
Н.), ЗЛаБоргойду оБхог, 1953, 14, № 6, 277—280 
(чеш.; резюме русск., нем., англ., франц.) 
Описана схема интегрирующего усилителя с элек- 

трометрической лампой. Интегрирующий усилитель 

предназначается для вычисления определенных интег- 
ралов от напряжения за период времени от 50 мсек 
до нескольких минут и может быть использован как 
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баллистический гальванометр. В схеме предусмот- 
рена обратная связь при помощи гальванометра 
и фотоэлемента. Благодаря действию этой обратной 
связи устраняется экспоненциальный множитель, 
присущий интегрирующим контурам типа КС. 

Н. В. Корольков 


2773. Особый подход к вычислениям при помощи 
моделирующих устройств. Боннелл (ЮШе- 
гепф арргоасВ {0 апаю5 сошрицайоп. Воппе] 1 
С. В.), Ва@ю ап4 Тееу. Мемз, 1953, 49, № 5 
14—15, 31 (англ.) 

В качестве интегрирующего элемента в моделях 
может быть использована динамическая механи- 
ческая система, для которой угол поворота пропор- 
ционален интегралу по времени от вращающего 
момента. Подобная система применяется в электри- 
ческих счетчиках. Механическая система с электро- 
магнитным управлением позволяет весьма простыми 
способами производить операции умножения, воз- 
ведения в квадрат, извлечения квадратного корня из 
суммы квадратов и некоторые другие. Применение 
механической системы иногда может упростить кон- 
струкцию электрической модели. Описание основ- 
ного механического элемента отсутствует, приведе- 
но лишь несколько схем простейшего вида и неко- 
торые результаты работы механического элемента, 
дающего ошибку порядка до 3%. Дана также фото- 
графия внешнего вида механического элемента 
вместе с дополнительным оборудованием. 

Н. В. Корольков 


Г. 


2774. Прибор для опытов с мембранной аналогией. 
Шнейдер, Камбел (МештЬгапе аррага- 
(из !юг апа[ор1с ехрегипепз. ЭЗсвпе:4ег 
РАНЫ Саше! АТГ В.) Вех. Эаеть. 
п таш., 1953, 24, № 7, 513—514 (англ.) 


Дается описание прибора для решения уравне- 
ния Пуассона при нулевых граничных условиях 
при помощи мембранной аналогии. Используется 
мыльная пленка, кратко указывается способ измере- 
ния. Точность решения на этом приборе может 
быть доведена до 3%. Р. Д. Бачелис 


2775. Современные вспомогательные средетва для 
вычислений. Меррей (Модеги а14$ {0 сотри- 
файоп. Миагга \№аггеп), Капзаз Епот, 
1953, 37, № 2, 18, 19, 30, 32, 34, 38, 40 (англ.) 
Кратко описаны некоторые основные узлы ме- 

ханической машины для решения дифференциальных 

уравнений, а также простейшие элементы электрон- 
ного моделирующего устройства. Н. В. Корольков 


2776. — Малогабаритная вычислительная машина 
для фермеров (Мицаёате горой «Ьташ» 4еуе!оре4 
Гог Тагт зе), Е]есйг. Епопо, 1953, зес. 1, 72, 
№ 5, 471—472 (англ.) 

Сообщение о разработанном фирмой «Минне- 
аполис-Хонейвелл» (Мшпеаро!$-Нопеуме! Веву- 
Ла(ог Со.) переносного моделирующего устроиства 
для расчета температуры и влажности в постройках 


для содержания скота. Приведена фотография. 
Н. Я. Матюхин 


2777. Счетно-решающее устройство, не подвер- 
женное влияниям окружающей среды (Сошрщег 
гезо]уетз ипаЙесе4 Бу епугоптеп(), Ау1аё. Аве, 
1953, 19, № 2, 98 (англ.) 

Дополнительные сведения об электрическом ре- 
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шающем устройстве фирмы 
(РЖМат, 1953, 1470). 
Устройство состоит из суммирующих усилителей 
с большим коэффициентом усиления и векторвых 
построителей — вращающихся трансформаторов. 
Входные сигналы поступают на вход суммирующего 
усилителя. Напряжение на выходе усилителя питает 
одну из обмоток векторного построителя. Вектор- 
ный построитель имеет один или два входа для меха- 
нических величин, заданных в виде угловых пере- 
мещений, и один электрический вход для напряже- 
ния с выхода усилителя. Величина этого напряжения 
составляет от 0,25 в до 12 в переменного тока часто- 
той 400 гц. Векторный построитель может давать 
на выходе одну величину (отрабатываемую следя- 
щей системой) в виде механического поворота ротора 
вращающегося трансформатора и две величины 
в виде электрических напряжений, снимаемых 
с обмоток построителя. Суммирующий усилитель 
может иметь до 8 входов для суммируемых величин. 
Приведена фотография векторного построителя. 
В. Майоров 


«Форд Инструмент» 


2778. Прибор для преобразования непрерывных 
данных в цифровые (Апа10о2-ю-Фе а] сопуегег 
зппрИЙез Чайа тедисйоп), Рто4. Епепе, 1953, 
24, №5, 234—235 (англ.) 

Сообщение фирмы «Консолидейтед» о преобразо- 
вателе САДИК (5АБГС 33-102), автоматически пре- 
образующем непрерывно мевяющееся входное на- 
пряжение в соответствующее цифровое значение. 

Входное напряжение сигнала усиливается в 
приборе, сглаживается и подается затем на баланс- 
ную схему. Одновременно с этим на балансную схему 
подается стабилизированное эталонное напряжение 
с трехдекадного потенциометра. С балансной схемы 
разность напряжений поступает на три шаговых 
искателя, переключающих трехдекадный потен- 
циометр. Переключение потенциометра происходит 
до тех пор, пока напряжение сравнения не станет 
равным входному напряжению сигнала. 

Момент наступления равновесия отмечается за- 
жиганием индикаторных лампочек, показывающих 
значение напряжения сравнения или, что то же 
самое, значение напряжения входного сигнала. 
Кроме того, шаговые искатели переключают кон- 
такты печатающего или перфорирующего устрой- 
ства, и выходные данные печатаются на ленте или 
пробиваются на перфокартах. 

На преобразователь могут подаваться напря- 
жения сигнала любой полярности, для чего преду- 
смотрено переключение эталонного напряжения, 
питающего трехдекадный потенциометр. Усилитель 
преобразователя имеет переменный коэффициент 
усиления, что позволяет преобразовывать напряже- 
ния различной величины. Входное напряжение 
сигнала может лежать в пределах от 1 мв до 64 ме. 
Цифровые значения получаются с тремя десятичны- 
ми знаками. Приводятся общий вид прибора и его 
блок-схема. См. также РЖМат, 1953, 945, 946. 

В. Н. Аверин 


Примечание редакции. Как видно из 


описания конструкции, данные о точности, при- 
веденные в ЖМат, 1953, реф. 945, неправильны. 


2779. Десятичный счетчик (Оесппа] зса]ег), Свет. 
ап Епсое Муз, 1953, 31, № 20, 2150 (англ. 


Краткое сообщение о десятичном счетчике мо- 
дель 2105 фирмы «Бекман Инструментс» (ВесКтап 


2780 


пугает), применяемом при измерениях радио- 
активности. 


2780. Цифровой самописец с печатающим устрой- 
ством (О1оЦа| гесог4ег Ваз ргице@ геа4от), 
Рго4. Епепе, 1953, 24, № 2, 222 (англ.) 


См. РЖМат, 1954, 1880. 


2781. Кибернетика. Реальные задачи и мистифи- 
кация. Лантен (Та суБегобИдие: Ртоётез 
г6е!5 ее шузИЙсайоп. Гепё!0 Ап4гб), 
Репзбе, 1953, 47, шагз — аугИ, 47 — 61 (франц.) 
Дается резкая критика идеалистического реак- 

ционного направления появившейся в последние 

годы новой «науки» — кибернетики. 

Автор указывает, что в связи с появлением машин 
нового типа, использующих автоматику и электро- 
нику, возникает необходимость развития новой 
теории, в достаточной степени абстрактной и обоб- 
щающей. Некоторые успехи в этом направлении уже 
имеются, например в виде математической теории 
связи (передачи информаций). Однако наряду с 
практически ценными результатами начали возни- 
кать механистические «теории», рассматривающие 
машины с электронным автоматическим управле- 
нием как модели живых существ (Норберт Винер 
и др.). В статье вскрывается реакционная сущность 
подобных теорий, принятых на вооружение воинст- 
вующим американским империализмом в его холод- 
ной войне против прогрессивной материалистической 
науки, в частности против учения Павлова. 

К. А. Семендяев 


2782. Будут ли существовать роботы? (Киберне- 
тика — новая наука). Эрлей (Кошшеп 41е 
Вороег? КуБегиейк — еше пеие У\\15зепзсвай. 
Оег1еу У. А.), Ризма, 1953, 7, № 10, 459— 
462 (нем.) 

Излагаются, в духе Винера, положения так 
называемой «кибернетики» (см. реф. 2731). Исходя 
из этих положений, автор занимается апологией 
капитализма, пытаясь представить социальные 
бедствия трудящихся (массовая безработица и ни- 
щета) как неизбежный результат технического 
прогресса, в частности автоматизации ироизвод- 
ства, а не как следствие капиталистического строя. 

В. И. Шестаков 


2783. Кибернетика — наука, смежная с техникой 
и биологией. Дрейер (КуЪегпейк — У\15зе- 
зсвай пи Степзсееь 2\/зсвеп Тесво1к по 
Вююзе. Огеуег Н. -7Т.), Оштзеваи, 1953, 
53, № 10, 289—292 (нем.) 

Излагаются, следуя Винеру, положения «ки- 
бернетики» (см. реф. 2781). Основное внимание 
автора привлекают ненаучные механистические ана- 
логии между машинами с автоматическим управ- 
лением и живыми существами. В. И. Шестаков 


2784. Кибернетика в философии и на практике 
(Га с1фегпейса пеПа #]озоЙа е пеШа ргайса), 
Вад 114. е 1аеу., 1953, 14, № 7, 40 (итал.) 


Краткое описание кибернетики в духе Винера 
(см. реф. 2731). 


2785. Кибернетика и функции мышления. Том- 
сон, Слуцкин (СуБегпейс$ ап шепёа1 
апсИотте. Твошзой Век) 
Вги. 7. РЬШоз. $е1., 1953, 4, № 14, 130—146 
(англ.) 


Вычислительные машины и математические приборы 


2788 


Критика претензий кибернетики на роль новой 
философской системы. Я: 


2786 РиИ. Счетные машины. Куффиньяль 
(1.ез шас тез а репзег. Соц {{151а1 [оц 1$, 
рр. 158, 1е Еа!опз 4е Мшай, Рагйз, 1952) 
[Рецензия: Ванд (Уапа У.), Майхе, 1953, 
172, № 4374, 371 (англ.)] 


Книга содержит описание общих принципов и 
возможностей арифмометров, счетных машин, рабо- 
тающих на перфокартах, некоторых универсальных 
машин (машина Бабаджа, ЭНИАК, машина Инсти- 
тута Паскаля) и моделирующих устройств (диффе- 
ренциальный анализатор Буша). Рассмотрены опе- 
рации умножения, деления и извлечения корня 
в двоичной системе счисления, а также логические 
операции. 

Имеются ошибки и опечатки. Отсутствуют биб- 
лиографический указатель и ссылки. 


2787 РКИ. Проблемы развития счетных машин 
и интегрирующих устройств © программным 
управлением. Кремер (РгоШеше 4ег Еш- 
\скале ргортаттоезецегиег Весвепоегае ип 
Гиеспегар]асеп. Стешег Н., 5. 85, Тесв- 
п1зсфе НосвзсВие, Аасвеп, 1953) [Рецензия: 
Саган (Засап Н.), Пиегпа. ша. МасВт., 


1953, 7, № 27/28, 31 (нем.)] 


2788 И. Транспортный механизм каретки. Мат- 
тью (Сагтасе $ВИИпе шесваю1зт. М аёё ем 
МогЕот Р.) [Ем4еп Сас Шао Масьше Со., 
[п1с., Калифорния, США]. Пат. США 2636678, 
кл. 235—63, 28.04.53 


Механизм может быть применен в любой’ счет- 
ной машине, у которой механизм ввода числа и 
счетный механизм перемещаются относительно друг 
друга. Механизм предназначается для перемещения 
основной каретки машины, на которой монтируется 
либо установочный, либо счетный механизм. 

В него входят следующие элементы (см. фиг.): 


1) каретка 1, которая подлежит перемещению; 

2) фигурная шайба 3, свободно сидящая на оси и 
имеющая четыре квадратных выступа по окруж- 
ности 3 и четыре штифта с внутренней стороны 
шайбы 4; , 

3) вращающее устройство, сцепляющееся с фи- 
гурной шайбой (когда она отперта) при помощи 
фрикционной реверсивной муфты; 


бак 


2789 История математики. Биографии 2793 


4) пара собачек б и 6, сидящих на своих осях 
свободно; собачки, стягиваемые пружиной 7, ста- 
раются повернуться навстречу друг другу, но этот 
поворот ограничен рабочей поверхностью фигурной 
шайбы 2; 

5) двуплечий рычаг $, свободно сидящий на оси 
9; этот рычаг пружиной 10 прижимается к эксцент- 
рику 11; 

6) кулачок 11, жестко посаженный на ось 12; 

7) рамка 13, на которой крепятся элементы 
транспортного узла и которая в то же время является 
ограничителем хода каретки, когда последняя при- 
ходит в крайнее положение. 

В исходном положении механизма двуплечий ры- 
чаг $ находится в крайнем правом положении и 
штифтом 14 прижимается к минимальному радиусу 
кулачка 11 (выключенное положение кулачка). 
Собачки 5 и 6, упираясь в квадратные выступы 
шайбы 2, удерживают последнюю в неподвижном 
положении. Такое принудительное запирание фи- 
гурной шайбы вызывает расцепление ее с вращаю- 
щим устройством. Один из штифтов 4, заходя в про- 
рез гребенки каретки 1, удерживает ее в неподвиж- 
ном состоянии. Гарантированная фиксация каретки 
необходима в момент работы счетчиков, так как 
смещение каретки во время счета может вызвать 
поломку машины. 

Однако при умножении и делении операции счета 
чередуются с поразрядным перемещением ка- 
ретки. 

В описанном устройстве перемещение каретки 
включается поворотом кулачка 11, который, повора- 
чиваясь, отжимает через рычаг 8 (штифтами 15 и 16) 
собачки би 6, отпирая тем самым шайбу 2. Послед- 
няя сцепляется с вращающим устройством и, пово- 
рачиваясь, своими штифтами 4 перемещает транс- 
портную каретку 1. 

При перемещении ‘каретки на один шаг шайба 
повернется на одну четверть оборота. Угол поворота 
шайбы при перемещении каретки зависит от угла 
вращения и скорости кулачка 11 

При перемещении каретки на один шаг кулачок 
совершает однократное качательное движение, при 
многократном — многократное (под качательным 
движением кулачка понимается поворот его на опре- 
деленный угол и возвращение его в исходное положе- 
ние). 

При освобождении каретки (т. е. при переме- 
щении каретки сразу на всю длину) кулачок пово- 


рачивается на фиксированный угол и остается в 
этом положении до конца хода каретки. 
Е. А. Александрова 


2789 И. — Вычиелительное устройство. Леман 
ре деу1се. Гевшатп Уа]ез) 
Надю Сотрогайоп о{ Ашегса, А СогрогаМоп 
ы АН Пат. США 2634909, кл. 235—61.5, 


Устройство для преобразования прямоугольных 
координат 2 и у, заданных в виде напряжений, в 
полярные координаты х и рф. Дана схема для 
получения угла «, состоящая из типовых элемен- 
тов моделирующих устройств. В нее входят четыре 
множительных устройства, два интегратора, уси- 
литель перемены знака и суммирующий усилитель 
с большим коэффициентом усиления, отрабатываю- 
щий сигнал ошибки преобразования, который управ- 
ляет следящей системой, состоящей из перечислен- 
ных выше элементов. 

Третий интегратор, подключенный к системе, 
вырабатывает, в виде напряжения угол х. С выходов 
двух упомянутых выше интеграторов можно одно- 
временно снимать напряжения, пропорциональные 
$. и И с03 а. Н. Я. Матюхин 


2790 И. Электронное устройство для сравнения 
данных (Е]есёгоп1с 4айа  сошрагайюг) [Тье 
Втил5В ТабаИю Масьше Со., 144.]. Австрал. 
пат. 151042, кл. 05.5, 7.05.53 


Электронная схема, сравнивающая две пары 
напряжений, соответствующие определенным вели- 
чинам. Схема использует два диода, которые 
при одних условиях сравнения пропускают вход- 


ной импульс и блокируют его при других. 
В. Н. Аверин 


2791 Ш. Электронный счетчик (Еесёготис сопп- 
(ег) [Те ВмзВ ТабщаИпс Мас ше Со., 144. |. 
Австрал. пат. 151498, кл. 05.5, 4.06.53 
Импульсный электронный счетчик для алгебраи- 

ческого сложения чисел имеет устройство, срабатыва- 

ющее в том случае. если очередное число, поступаю- 
щее в счетчик, имеет знак, противоположный знаку 
числа, находящегося в счетчике. При срабатывании 
указанного устройства код числа в счетчике пере- 
водится в дополнительный, после чего происходит 
суммирование. В. Н. Аверин 


См. также: 2475, 2476, 2485 К, 2674 


ИСТОРИЯ МАТЕМАТИКИ. БИОГРАФИИ 


2792. Из истории наших цифр. Несвадба 
(2 Ь1зюте паев &1з1с. Мезуа4Ьа У1!т 9- 
Е1С В), 566 Цесвп., 1953, 4, №6, 372—374 (чеш.) 


Популярное изложение неноторых сведений из 
истории систем счисления. Встречаются ошибочные 
утверждения и неточности. И. Н. Веселовский 


2793. О математических работах  Насиреддина 
Туси. Розенфельд Б. А., Изв. АН Азерб. 
ССР, 1953, № 4, 35—50 (азерб.) 


В «Изложении Евклида» — переработке «Начал» 
Евклида, принадлежащей азербайджанскому матема- 


5 ржмат., №3 


тику и астроному Насиреддину Туси (1201—1274), 
большой интерес представляют учение о параллель- 
ных и теория отношений величин. Попытка Туси в 
первой редакции переработки «Начал» (араб. текст, 
Рим, 1594; неполный лат. перевод, Рим, 1657) дока- 
зать евклидов постулат о параллельных сыграла 
большую роль в подготовке создания неевклидовой 
геометрии, оказав сильное влияние на Валлиса и 
Саккери. Туси, повидимому, остался неудовлетворен 
своим доказательством и во второй редакции перера- 
ботки«Начал» (араб. текст, Тегеран, 1881) заменил 
евклидов постулат другим: две расположенные в од- 
ной плоскости прямые, расходящиеся в одном на- 


Евы 


2194 


правлении, не могут в этом направлении сходить- 
ся. 

В теории отношений Туси пришел к чуждой Ев- 
клиду трактовке отношений несоизмеримых вели- 
чин как чисел, т. е. к. расширению понятия о деийст- 
вительном числе. В обоих направлениях Туси раз- 
вивал идеи таджикского ученого и поэта Х1—ХИ вв. 
Омара Хайяма. В «Трактате о полном четырехсто- 
роннике» (русск. перевод, Баку, 1952) Туси завершил 
решение основных задач сферической тригонометрии 
на основе так называемой теоремы Менелая. Туси 
особенно способствовал выделению тригонометрии в 
самостоятельную математическую науку и оказал 
большое влиянис на ес развитие в странах Западной 
Европы. 

По сравнению с русским текстом работы автора, 
опубликованной в «Историко-математических иссл - 
дованиях» (1954, вып. 4, 489—512), настоящая 
статья содержит и некоторый новый материал, отно- 
сящийся к римскому изданию «Изложения Евкли- 
да» Насиреддина. А. П. Ющкевич 


2794. Памяти А. А. Андронова. ГореликГ. С., 
Усп. физ. наук, 1953, 49, № 3, 449—468 
Излагается биография А. А. Андронова, выдаю- 

щегося советского ученого в области теории коле- 

баний. Освещается его научная, педагогическая и 

общественная деятельность. Приводится список опуб- 

ликованных работ (37 названий). 


2795. Выдающийся советский ученый (К 65-ле- 
тию со дня рождения В. П. Ветчинкина). В и- 
ноградов Р., Вестн. Возд. Флота, 1953, 
№ 6, 71—76 
Краткий очерк о научной деятельности В. П. Вет- 

чинкина. 


2796. 15 августа 1953 г. исполнилось 90 лет со 
дня рождения... Алексея Николаевича Крылова. 
(1953 Устоб 15 553066 90 босто 9966 соэ... 

..: 9029460 6040<7%06-99 46070306 0565098005), 
99060969%> ©> @04604> (Мецниереба да техника), 
1953, № 8, 45—46 (груз.) 


2797. Валериан Иванович Курдюмов (100 лет со 
дня рождения). Гендель М., Строит. 
пром-сть, 19538, № 12, 41—42 
Краткий очерк жизни и научно-педагогической 

деятельности В. И. Курдюмова с перечнем его трудов. 


2798. К 70-летию со дня рождения Рихарда Мизе- 
са. Баш (В1сВаг4 уоп М13ез гаш 70. Серагёзае. 
ВазсЬь А1!ге4), Озегт. Тпот-Атев., 1953, 
7, №2, 73—76 (нем.) 

Краткий очерк жизни и деятельности Рихарда 

Мизеса, написанный по поводу его 70-летия (род. 

19 апреля 1883 г.). И. Г. Башмакова 


История математики. Биографии 


2805 


2799. Рихард Мизес. Баш (В1сВага уоп М1зез 
Вазсв А.), Пиегпав. шаб. Масвг., 1953, 7, 
№ 27/28, 1—2 (нем.) 

Некролог Рихарда Мизеса (скончался 14 июля 

1953 г. в Бостоне). И. Г. Башмакова 


2800. Профессор Людвиг Прандтль 
Глаж1ю  Ргапай), Епбштеег!ав, 
№ 4570, 275—276 (англ.) 
Некролог известного немецкого механика Люд- 

вига Прандтля (1875—1953). И. Г. Башмакова 


(Рго{еззог 
1953, 176, 


2801. Речь, посвященная памяти знаменитого 
математика Сальваторе Пинкерле. Сегре 
(015сотзо соштештогайуо 4еП’тяюте шабета- 
Исо За]уаютге Ршевеше. Зезге Веп1ащ 11 0), 
Ву. ша. Чшх. Рагша, 1953, 4, № 1—2, 3—10 
(итал.) 


Перепечатка речи, произнесенной Сегре (1947 г.) 
в связи с открытием в, Болонском университете па- 
мятника выдающемуся итальянскому математику 
С. Пинкерле (1853—1936). А. П. Юшкевич 


2802. Георг Хамель. Ш мейдлер (Сеого На- 
ше. Зсвше!1а]ег М.), Пцегпаб. шащ. 
Масвг., 1953, 7, № 27/28, 2—4 (нем.) 

Краткий очерк жизни и деятельности немецкого 
механика и математика Георга Хамеля (родился 

в 1877 г.). И. Г. Бащшмакова 


2803. Научное творчество С. А. Чаплыгина. К 
10-летию со дня смерти. Сретенский Л. Н., 
т АР ССЕР; = Отд. техн. н., | 95а 
106—108 


Перечисляются основные результаты работ 
С. А. Чаплыгина в области теоретической механики 
и гидроаэродинамики. 


2804 Е. Труды Архимеда (Тве \уогкз оЁ Агер1- 
ее: и. НеазЬ: Т. 1, теззае оЁ 1897 
ед оп р!аз 1912 зарретеп&, рр. 186-326-514, 
Роуег, 1953, 4.95 40оП.), ЗКу апа Таезсоре, 
1953, 12, № 12, 321 (библ.) 


2805 ®. Истинноеть и вывод в средневековой 
логике. Муди (Тга\ ап@ сопзецаепсе т 
те41аеуа! 1021. Моо4УА. (За 41ез 11 10216 апа 
Те оипда оп о? шатешаИсз), $. 114, Могё- 
НоПапа РаЫ. Со., Ашзегдат, 1953, 3.25 401.), 
[Пцегпаб. ша. Масрг., 1953, 7, № 27/28, 28 
(библ.) 
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Зрепсе@еу В. М. 2742 
оге{4ег У. А. 2630 
ЗбаевеЙп М. 2735 
Звапс ПИ РЕ. 2599 
Збеги ев О. 2767 
Зисвеф Л. 2732 


т 


ТаКази Т. 2477, 2482 
Те1х!9ог Т. 2704 
Теодогезса М. 2712 
ТЬеьаи!6 У. 2691 
Твемз С. 2593 
ТВотзоп В. 2785 
Тьга! В. М. 2533 
Т1е Н. 2688 
Тода .Х. А. 2509 
Тгиез4е!] С. 2613 РЕЦ 
ТасКег А. У. 2672 К 


о 


ОШег Н. 5. 2524 
Ом У. В. 2505 


ВУ. 
Уа]4а 5. 2707 
Уап 4ег У\аегде\у_ В. Г. 
2663 
Уапа У. 2786 РЕЦ 
Уосе]з012 7. Н. 2756 
УоЖшапп В. 2547 


У\ 


\УУаасе Е. 2690 

Ма Пасе А. О. 2542 
\М\а1зВ ТУ. Е. 2655 
У/аЦегз Г.. В. 2746 
\У!а(з0п С. Г. 2506 
\\е!зе К. Н. 2573 РЕЦ 
У\е1Ъу В. С. 2758 

У! прааг4еп А. уап 2513 
УУшштег А. 2718 

УМ/1зе М. Е. 2665 

Уи В. Р. 21748 

У Е. 2531 


7! 


ТасВаг1аз М. 2698 
7аКоп Е.\ 2550 


33595 3: 2685 


иже 2613 РЕЦ 
НЖ 25431 
Же 2561 
ЗЕЖЕВЕ 2468 


